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!fe:i f multiplicium, £f proportionalium^ 

nominum nuncupatas : earumqiv^s 

, ^ jyfc»A *i c fi VPSFS^ff 3 & r 'lin- 

quendas poteftates binomiorum , (f per modum ar- 
tis , exphcaui . Eius dcmonftrationem, prafenti tra* 
do libello y quam ex >ne audifit: vl legendo recolas >& 
ad potior a mathe^nata fujctpienda ,te pr apares. Eli- 
hi! alienum fumb \ prateA quadam , ex Euclide , 
in quinto , (f fexlo :qua fuis locis allego , in margi- 
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ELEMENTVM PRIMVM 
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Z > E F IX IT /ON E S.- 

• .... 

I tabula triangularis, ex vertice, Stbafibus, 
& lateribus, ita concipiatur ordinata; vtin 
vertice fit quasdam quantitas; & in prima 
bafi, Pratim fub vcrricc, fint dua; quantita- 
tes ; & in fecunda bafi, tres; & in tertia, quatuor; St fic de n 
inceps: in lingulis bafibu f, dicentur, quantitates ex tremar, 
Prima, & VJritna; St his proxima:, Secunda, & Penultima; 
item Tertia, StTiituItima ; Quarta, & Qiiamiltima;& 
deinceps . 

2. VfKlc larus primarum omnium quantitatum, dice- 
tur, Primum ;& fecundarum, Secundum; St deinceps: vl- 
timarum quoque dicetur, Vicimum§^pendtimarum,Pe- 
»u!timum;&frc deinceps. 

3 . In Ungulis quoque lateribus, quantitas , quae in ver- 
tice, aut qua: vertici eft proxima, dicetur Pri*na;& rdiqu* 

Aa dein- 
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4 ELBMENTVM 
deinceps, Secunda, Tertia, Quarri, & fic in infinitum. 

4. Quantitas , vnde progreffio continue proportiona- 
lium, ordinatur in infinitum, dicetur. Rationalis . & figni- 
ficabitur , chara&ere u. 

5. Etprima confequens a rationali, dicetur; Radix, vel 
Poteftasprima.S*figmficabitur,chara&ere cuiufq; litte- 
rae alphabeti. > 

6. Et reliquas confequentes, dicentur Poteftates radi- 
cis, Secunda, Tertia, & deinceps, iuxta fuum cuiufqueor- 
dinem. Et fignificabiturvnaquasque,c*dem littera fux 
radicis, adfcriptoque ordinis numero, vt radicis a, fecun- 
da potefias <12, tertia as, Si fic deinceps. 

7. Rationalis, licet nomen ordinis non habeat inter 
potcftates; tamen habebitur pro ordinata:& dicetur, vni- 
tate minus ordinata, quam fit prima poteft as. 

8 . Si tabula: triangularis in vertice, fuerit rationalis ; Si 
in prima bafi, dua: fuerint radices } prior , in primo latere* 
&pofterior, in Vltimo ; & deinceps in primo latere 3 fuerint 
ordinatae poteftates prioris radicis , & in vltimo, potefta- 
tes pofterioris: fuerint autem, & in reliquis lateribus fe- 
cundo, tertio , & deinceps in fingulis , ordinata: continue 
proportionales, in eadem ratione primi lateris; item in 
penultimo, tritultimo, & reliquis deinceps lateribus, in fin- 
gulis, ordinatae fuerint continue proportionales>in eadem 
ratione vltimi lateris : & in fingulis bafibus , fuerint ordi- 
natae continui proportionales, in eadem ratione radicum; 
in fecunda bafi, eres, quarum excrema: Tunc fecundae pote-. 
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flates radicum ; in tertia , quatuor , quarum extrema? fu nt 
poteftates tertia?, Scfic deinceps: dicetur TabuIaPropor- 
tionalium; Huiufmodt tabulam ordinat Euclides Bi 
Elementorum . * . ; v:.? . 2vdv..:-vy. 

9» In rabula proportiona!ium,inter extremas, vnaquf- 
libet media , ad quam rationalis :habucrit rationem com* 
pofitam ex duabus rationibus, ad quafda poteihtes vtra- 
rumque radicum 5 denominabitur ab vtrifque ordinibus 
poteftatum,a priore primbrri, deinde a poiteriorc. Sc fi- 
gnificabitur>cx vtriiq; chara^enbus,chara^erccoinpo- 
fito; ex priore pi imum, deinde earpofteriore. .Vt fiprior 
cft radix a> pofierior r; media, ad quam u> rationem habet 
compofitam, cx rationibus, «ad a,St «ad r, dicetur, Vni 
prima; &fignificabitur,ehara&cre at: ad quam vero ^ra- 
tionem habet compofitam ex rationibus, « ad ai , & « ad 
r 3, dicetur, Bitcrtia j&fignificabiturcharavlere airj : Si 
fic deinceps, r’ 

i o. Si tabula triangularis in vertice, fuerit vnitas; fit • 
in prima bali, St in lateribus primo, & vltimo, fuerint vni- 
tates ; deinceps vero in balibus , qua?, verfus verticem fibi 
infiftut, quafi fronti cornua, dicetur, Tabula multiplicium. , 

1 1. Si du«e tabula, multiplicium, & proportionalium, 
ita coaptentur, vertex, vertici, & latera, lateribus, & bafes, 
bafibus, yt congruant jideft,vt quifque numerus multi- . 
plex , congruentem multiplicet proportionalem : produ- \ 
da , dicetur , Tabula Nominum . Significabitur autem* 
vnuraquodq; nomen, eodem fu# proportionalis chara- 
'"“Vf ^ dere, 

* 
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6 E L ,E M E N T V M 
Acre, poft fiium immediate numerum confcripto. 

• 12. Inquibufqucproportionahtatibusearumdem,vcl 
non earumdem rationum; homologa funt primum, ante- 
cedentes, antecedentibus , & confequcntes, confcquenti- 
bus: deinde permutando, antecedentes fuis confequcnti- 
bus funt homologae : homologarum quoque sequemalti- 
pliccs, & eardem partes, & fummas, & d.fferentix,funt ho- 
mologa:. .*, . . „■ r. 

- 13. Homologia, cft fumptio homologarum , vt & in 
alia quadam proportionalitate, fiant homologa?. 

: 1 4. Ratio ex aequali, dicetur, quaslibet ratio, ex ratio * 
nibus compofita. 



i / * :> 
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elementvm 

Explicationes quarumdam notarum . 

Additiofignificabitur*chara&crecrucis:vtcx 4 ,& r> 
collc&a fumma, a -+ r. 

Subtradio , chara&ere lineolae : vt ex r, dempta a , re- 
linquit differentiam, f~ 4 . . 

.Equalitas, ea interpun&ione fignificabitur, qua partes 
principes periodi folentdiftingui.vt quod 4 -+r,eft aequa- 
lis ipH t , 

* « , 

a -+ r : t. 

Ratio fignificabitur interpundionc , qua maximae par- 
tes periodi fubdiftinguuntur; fciLcct pun&o, & commate, 
vt ratio a ad r,fcribendo, 

* Air. 

* % 

Itaque proportio a ad r,ficut 4 aad ar y fignificabitur, 
fcnbendo, 1 i 

a r : ai } at . 

Et compofita ratio cx rationibus, vclut ex * ad 4 i, & * 
ad rj, compofita «ad 42 ? 3 , fcnbendo, 

«5 42, -+ « j-rg : u^Air}. 

vbi comma , inter 42 , & crucem , vtiliter diftinguit , ad fi- 
gnificandum, non quantitatum 42, & **# fummam 42 -*«> 
fed rationum. r. 1 ~ . 

MuItiplic 3 taquoqGeratio, fignificabitur. velut 43 ad 
»-3, triplicata rationis 4 ad r, fcnbendo, 

;• ** '■» 43. j r$ : jnplicata 4$ r r . •. • > ^ » 

Thto> 
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P R I M V M.\ 

Theorema primum > Propojitio prima . 

E X ijfdem rationibus, ex «quali ,iunt eatdcm rationes, 

Hypoihcfis* : 

45 h: c\ d. 
e-,f:g>h. 

Dicoex aequali 45 f: c j d } -+gi h , 

Praeparatio» 

e; f: b\ i • 
l>k:d;L 

Demonjhatio. 

i: d> l 

« 1 . 5 . a 1 i: c $ / 

a; h, -t- e', f: a- 3 i. 
def.^ 6 . c', d, -¥ g;h: c $ /. 
u.j. -+■ e> f: ei d> $ h . Quod erat dc- 
monftrandum. 

Quare ex ijidem rationibus, cx «quali , funt caedem, 
rationes. 


1 . ' Thcor. i.rprop. 2 . 

Q Vantitares proportionales, perhomologiam funt 
proportionales.. 

Demonflr. 

?• j Nam conucrtendo, quantitates fiunt pn> 
, 5 * s 1 * * 4 * 5 ‘ j portionales: item homologas homologis ad- 
! dendo : irem «que muItipIicando 3 & «quepar- 
J ticndo :& permutando -&diuidendo;&com- 

B po- 


Digitized by Google 
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**• 5 J ponendo : & homologas ab homologis aufe- 
rendo; &per conuerfionc rationis:& ex aqua- 
li in proportione ordinata: coniun&ifq; omni- 
fariam huiufmodi argumentis, quocunque or- 
dine , per homologiam , proportionales fiunt. 
Quod &c. 

Quare &c. 


Tbcor. 3 . Prop. 3 . 

P Oteftatcs ajqueordinatae totuplicatam habent ratio, 
nem radicum, quotus eft ordo. 

Hypoth. 

Sint radices, a, r: quarum potcftates a?queordinatae, 
43 , r3 ; numerus ordinis, 3 . . 

Dico 43 5 rs : triplicatam a ; r, . 

Demonjlrdt. 

de f* | 43 ; u : triplicata 4 $ w. 
def. 6 . 1 u ; r3 : triplicata «5 r . 
p- h • j 43 5 rs : triplicata 45 r. Quod&c. 

Quare &c. 

Theor.^. ‘Ttop. 

S I tabulae triangularis in vertice fuerit rationalis $ &in 
prima bafi, fuerint duae radices ; & in primo , & vlti- 
mo latere, fuerint continui proportionales ; & in fingulis 
bafibus, ordinatae fuerint continue proportionales: erit 
proportionalium tabula. •** 

7: ‘ 
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def. 6. 

2- b. 
def. f. 
II. f. 


1 6. y . 


def 9 . 


P R I M V M. ,i 

Dcmonjbr. 

Cum enim in prima bafi fint radices : erunt in 
fecunda bafi extremaf, fecundae poteftatcsj dupli- 
catam habentes rationem radicum : qu£ & dupli- 
catam habent rationem deinceps : ergo ratio ra-' 
dicum eadem eft, quae deinceps. Eodemque mo- 
do, in fingulis bafibus, oftendetur, quod ratio ra- 
dicum eadem eft, quae deinceps. Quare vt in pri- 
ma bafi, ita in fecunda , & reliquis, eadem femper 
eft ratio primf quantitatis ad fecundam, & fecun- 
dae ad tertia,& fic dcincepsjitem pen ultima: ad vl- 
timam,& tritultimae ad penultima,& ftc deinceps. 
Itaque in binis deinceps lateribus,& in binis dein- 
ceps bafibus, quantitates camdcm habent ratione 
radicum, antecedentes, in vno,& confequentcs,in 
altero larere : ergo permutando , eamdem habent 
ratione, antecedentes, invna,8t confequenres,in 
altera ba(i:& vt in primo latere funt continue pro- 
portionales, vt rationalis ad priorem radicemj ita 
in fecundo, & in tertio, & in reliquis deinceps , in 
eadem lunt ratione continue proportionales: & 
vtin vltimo,funt continui proportionales, vt ra- 
tionalis ad pofteiiorem rndicemjitain pcnulrimo, 
& trirultimo, & in rcl quis deinceps.Quarc tabula 
triangularis, eft tabula proportionahu.Quod 5cc. 
Quare &c. 


B a 


Thu- 
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ii ELEMENTVM 

Thcor. 5 . Prop. 5 . 

S I tabulae triangularis in vertice , fuerit rationalis ; & in 
prima bafi, fuerint duae radices 3 & in primo, & vltimo 
latere, fuerint continue proportionales3 & in Ungulis late- 
ribus & primo, fuerint ordinata: continue proportionales, 
in eadem ratione , quae deinceps , in primo : erit propor- 
tionalium tabula. Item fi in lingulis lateribus ab vltimo, 
fuerint ordinatae continue proportionales, in eadem ra- 
tione, qua: deinceps , in vltimo : erit proportionalium ta- 
bula^. 

Demon (Ir. 

Cum in binis deinceps bafibus , & in binis de- 
inceps lateribus a primo, quantitates eandem ha- 
beant rationem, qute deinceps, in primo, antece- 
16 • 5* dentes, in vna, & confequentes,.in altera bafi: ha- 

bebunt, permutando, eamdem rationem etiam, 
antecedentes, in vno , & confequentes 3 in altero 
latere : critque in bafibus, ratio deinceps, eadem, 
quae in prima bafi : eruntque in fingulis bafibus, 
I continue proportionales in eadem ratione radi- 
'4. b, cum : quare tabula triangularis, erit proportiona- 
lium tabula. Quod&c. 

Simili prorfus demonftratione , oftendetur altera pars 
Theorematis. Quam Scc. 

Quare &c. 

• ✓ 

Theor. 
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def. p. 


P R I M V M. • 

; T beor. 6. Prop.6. 

I N tabula proportionalium, rationalis ad vnamquamq; 

mediam, habet rationem copofitam ex rationibus, ad 
poteftatem, in primo latere, vnitate minus ordinatam-,, 
quam fit ipfa media, in bafi, ab vltima;& ad poteftatem, in 
vltimo latere, vnitate miniis ordinatam, quam ficipfa me- 
dia, in bafi, a prima. 

fiypoib. @ 7 * Demon fl. 

Sit in tabula proportionalium, quinta bafis ; in 
qua, fex proportionales: & fit vna ex raedijs, non 
prima, qua: eft fextultima, nec Texta , qua: eft vlti- 
ma, Ted quarta, qua: eft tritultima. r.Et fint, in pri- 
mo latere, radix d;,&in vlrimo, radix r:& ab a, 
fit fecunda potcftas ai , vnitate miniis ordinata, 
quam tritultima; qua: profe&o in primo iaterqeft 
tertia ; & in tritultimo , eft prima : fit etiam ab r, 
tertia poteftas r; , vnitate miniis ordinata, qyam 
quarta; qua: profe&o ,in vltimo latere, eft quar- 
| ta ; & in quarto , prima : erit quantitas air$, 
def. 9. I bitertia, ad quam, rationalis habet rationem com- 
| pofitam ex rationibus, ad poteftates a 2 , & r$ . . 
Dico mediam , in quinra bafi, quartam tritultimam,ef- 
febitertiam air$. 

Demonjbr. 

def 2. J Nam quarta, & tritultima , in quarto eft , & in 
,! tritultimo latere: in quarto quidem, eft tertia 

| quantitas in tritultimo, eft quarta . Habet cr- 

‘ 


def 8. 
def 3. 


def 8. 
def 3 
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def. 3. 


p. b. 
p. b. 



ELEMENTVM 

go rationalis ad tertiam quarti lateris, rationemj 
compofitamcx rationibus, ad r$ primam quar-f 
ti lateris, 54 prima: quarti lateris ad tertiam : fed 
prima quarti lateris ad fecundam , & fecunda ad 
tertiam, funt continue proportionales , vt prim* 
primi lateris ad fecundam, & fecunda ad tertiam: 
ideoquc prima ad tertiam quarti Iateris,eft vt pri- 
ma u, ad tertiam primi 42: ergo rationalis ad ter- 
tiam quarti lateris,ideft , ad quartam tritultimam, 
in quinta bafi, rationem h;>bct compofitam ex 
rationibus,» adr$,& u ad 42 j eamdem,quam 
habet ad 42r$ bitertiam. Ergo in quinta bafi, 
quarta tritultima , cft bitertia air$ • Quod &c. 

Quare &c. 


Theor. 7. Prop.j. 

Q Vantitas , ad quam rationalis habet rationem com- 
pofitam , ex rationibus ad poreftatcs, in primo, 5l 
vltimolatere rabula: proportionalium ; eft media: 

54 eft in bafi arqucordinata , atque fummacft ordinum po- 
rtatum : & eft vnitate plus ordinata , in bafi , ab vltimjt,, 

- quam fit ordo poteftatis, in primo latere : item cft vnitate 
plus ordinata, in bafi, a prima, quam fit ordo poteftatis,in 
vltimolatere. 

Hypotb. 

Sit quantitas 4ir$ ,ad quam rationem habet com- 
pofitam , ex rationibus, u ad at , in primo latere, & » * 

ad 
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id r$ y invltimo ,tabular proportionalium : quarum po- v 
tcltotumfumma ordinum, fit ordo quinta: baiis: &qua- 
rum potcftatum,vnitate maiores ordines,eius quidem 42, 
qua; in primo eft latere, fit ordo tritultima;, & eius r $ , qua; 
in vltinio eft latere, fit ordo quarta;, in bafi. 

Dico air 1 y cfle quartam tritultimam , in quinta bafi. 


de/, g. 
f. b. 
dcf. 8. 


9 • 5 * 
def. 3 . 
def. x. 
dcf. p. 


dcf, p. 


Tfanonftr, .■ 

Eft enim az tertia in primo latere; 6 s vt h 
ad 4 2 , ita eft, in quarto latere , prima ad tertiam: 
fcd eft r$ , prima in quarto latere : ergo « ad ter- 
I tiam in quarto latere, rationem habet compofi- 
tam,ex rationibus, ad 42, & ad eamdent,, 
quam ad airs . Ergo air$ , eft tertia in quar- 
to latere: ergo eft quarta in tritultimo: ergo iru 
fua bafi, eft quarta tritultima : fed quarta tritulti- 
ma non eft, nifi inter fex proportionales, quarum 
& fexta eft vltima , & quinta eft pcnultima , & fie 
deinceps: & fex proportionales, non nifi in quin- 
ta funt bafi. Ergo air$ bitertia , eft & quarta 
tritultima, in quinta bafi . Quod &c. 

Quare &c. 


Tkeor. 8 . Prop. 8 . 

S Vmma cuiufque bafis nominum in tabula, eft poteftas 

^ atqueQrdinatafumma; radicum. 


fy- 
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- . . < , flypoth' ] : •• «•« 

. Sit in tabula nominum bafis tertia, cuius fumma no« 
minum 43 $42r $ar 2 -*■ rj : fit quoque fumma ra* 


dicum 4-+r. 

Dico 43 -*■ sair -+ $an -4-rj > cfle tertiam potefta- 
tem 4-fr. 

Oportet autem prius demonftrare, de fumma nominu, 
prxcedentium bafium, videlicet, fecundae bafis. 

Dico itaque primo 42 iar -+n , fecundam efle» 
poteftatem a-*-r. 

* Demonjlr . 

« j 4: 4 ; 42 : r; arx *-+r',ai -+ar, 
ujr: a $ Ar : r > n : a -+ r $ ar ri. 
w; 4~»-r:4-+-r5 42 - 4 - iar -+n. 

42-4- 24r — f n > eft fecunda poteftas 4 -4- r. 
Quod &c. 

4: 42, 43 ; 4r; 42r ; r2 j 4T2: 42 -+ 24r 
-+ r 2 i as -*■ iair -*■ ar 2 . 

M 5 r: 42 j 42r; 4 r; 4 r 2 ; n 5 rj : 42 24r -► 


rff/. 8 . 
& 2 . b. 
2 . b. 

*/• 8 . , 
c 'r x.b. 


1 r 2 5 42r -+ 24r2 -+• 7*3. 

2 . fc. j 4 -+ r : 42 -+ 2 4r -t- r2 
-*• r 3 . 


rff/. <J. 


43 -f 34ir - 4 - 34T2- ** r$ 
a -i. r. Quod &c. . 
Quare &c. 

A ■ ■ ■ 


5 43 W 342r-+ 34T1 

, eft tertia poteftas 


T 



Thto- 
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Tbeor. 9. Prop. 9. 


*7 


S I trium quantitatum, prima maior fuerit, quamfecun- 
' da ; tertia autem maior fuerit exceffu ipfarum : excef- 
fus terti se, fupra exceflum prima?,& fecunda: ; erit exceflus 
fummse ex fecunda, & tertia, fupra primam. 


t/ - .>». 


J.M f.l< fjypotb' •* - * < ‘s’ - r 11 ; f -i- 

/ E' r • A iiy> C < " B ' l - vir : ~ 

Sit prima quantitas AB, maior, quim fecunda BC, qua- 
rum exceflus C A : fitq; tertia D, maior, quam CA. 

Dico exceflum D , fupra CA , effe exceflum fummse, 
cxD, &BC, fupra B A. " 

Pr*par.l 

Adponatur penes CB,& ipfiCA fuperponatur quanti- 
tas CE, sequalisipfiD. ' -5* . c . 

, r; — v ■ % . • T>emonflr. \ : i ; *. m ; 

Quoniam EA, eft exceflus EC fupra C A ; ideft, excef- 
fus D, fupra CA: necnon cib exceflus EB, fupra BAjideft, 
lummat ex:D, & BC, fupra BA:pcrfe patet, id quod pro- 
pofltUin eft. 

Quare Sic , 




f \ , 

»* * r ” r* 

• ■» . t . 






Tineor. lo.Prop. 10. 

I NarquaKum radicum, poteftas maioris,vni cum alter- 
nis nominibus eiufdem bafis, demptis reliquis,arqueor« 
dinata relinquitur potcftas differentiae. 


• *• 

C - 


H r 
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.p •' Jtypotki -:\X 

Sint radices inaequales , t maior , a minor: quarum jtj 
tabula nominum, in bafi tertia , poteftas tertiamaioris ra* 
dicis /3 , vna cum alterno nomine; 3 / 42 ', demptas reliquis 
nominibus 3/2*4, Sa 4$ , relinquitur quantitas /3—3/ za 
— j fit autem differentia radicum / — a. 

Dico /3 — 3/24 -*■ stat — 43 , poccftatem tertiam^ 

effer— 4. * — ....... 1 1 

Oportet autem prius demonftrare,,in baftbus proce- 
dentibus , videlicet in fecunda. ; ' ?; eP v . .0 r.nr; 

Dico itaque .primo n-^ita -+ az , effe fecundam^ 
poteftatem r — 4. p # .C .< - • 

Demonjlr. 

dtf. 8 . u . t: 1 . 12 . 4 ; /4 : / — 45 /2 r— /4 . r:r, 

&2. b. 4 . f . ta: a } 41 ; r — 4 J/ 4 — 42 . ; ; : « 


I r; 4: f2 j r 4 : taf ai : /£— «/45 f 4 — 4 i. 

«r 14.5 . /4 > cft maior, quam 42. i - ' . r- *. ' 

- 1 <2— / 4 , eft maior, quam /44-42. M;.p‘ / 

9. b. tz—ta, dempta ta—az relinquitur t% — 2/4 

-*■ 42 . . 

2. fc. #• r — 4: r — 4; f2 — 2 t 4 - 4 - 42 . 
dcf. 6 . tz — 2/4 42 fecunda eft poteftas gfr 4, 

Quodfitc., . 1 


8. t 05 /; /2 5 /3 : /45 tza\ 42 ; /42 .* /2 — a/4 -4-423 

' /3 — 2/24 -+ /42. t 

«341/25 /24: /43 /42 1 42 5 43 5 U 4r 2/4 -+ 425 
/24 -V 2/42 43 . 


/5 4 : 
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r; a: es — itia -+ tai , tia~ itdi 43. 

tz — zna -*■ tai , maior eft, quam 124— ztai 

* 

43 . ‘ 

f24 -+ 43 , maior , quam 2f42 . 
t 3 -*ztza + toz * Sempra eza -r- - 2 /»* ** 43 , 

»- relinquitur t$ — . 3 * 24 -+ 3 * 42 — ' 43 . 

Wj/— 4:f2— 2f4-f42 5^3 — 3f24-^ 3 £42 

— *3* * l ’ 

4ef. 6 . j « — 3*42^43 , tertia cftpoteftas — . 

J 4. Quod &c. 

Quarc&C. ^ N ‘ r ^ ■*' t' ■“ .r * 

“ V ‘ «1V‘. V j . ■i ■** J>»\ iV . GU/ .1 « < J • 

i X * . . 


X. fc. 
«r 14.J 

* 1 1 

tv 

*$• 5* 

9. Ac 

X* hi 
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. iiac m£iip t icisrn u £& un j . - 

Petrus Mengolus, Acfm; R. D. Iacobo Vcnrurolo 
Scholarum Piarum Primario Arithmetices 
v ’ ■ praeceptori S.D. •' ■ 


i * - r* t i 11^ - , f v * r . M r r \ » -» , 

Vos tibi primum o flendi characteres, (cf 
numeros , libenter vidiflfl te figntflcafti, 
& cum tu a SchoU profettu multiplici- 
bus exemplis conflrmafli. Immortales t i- 
bi ante omnia gratias debeo , quod mea 
qualiacunque inuenta rejpcxeris,(jf in tua Schola fru - 
clum conuerteris . Itaque pro reddit ion e gratiam fru, 
eamdem rem tibi aliquando gratam, iterum (jf plent us 
communico . V u ergo libellum hunc in tuos vfus ita 
conuertes . Primum per numerofam induttionenu 
exemplorum , duo theoremata conflrmabis pracedentis 
libelli ,8. (cf i o. quibus ars producendi poteftates a duo- 



rum nominum aggregatis, vel relittis radicibus demon- 
flratur . deinde fingula in pr&fcnti libello propoflta • 
necnon alia plura, qua tum indico , tum ipfe tuopte po- 
teris ingenio adqcere . Val<s • 

CEO. 
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t£*K!M4!!l=«3K425«£«S 

* • ‘ •i*»/ l i u < / , j % f 

Vantitas v.tcunqtie diuift in duas partes, di- 
cetor,T ota,& iignificabitor,charadkre r. 
Et partes T oto?, dicentur, AbfcifTa, & Refi- 
, ■ dua : & fignificabitur abi cifla, charadere 
4 , & refidua, t, 

* 3 . Poteftates torse , dicentur, Tota fecunda, t ijTota 


tertia, ,•& deinceps : & poteftates abfeifla? dicentur, A b- 
fcifla fecunda, ai ; AbfcifTa tertia , a j ; & deinceps : item-* 
poteftates refidua? , dicentur, Refidua fecunda, n ; Refi- 
dua tertia, r 3 ; & deinceps. < 

4. Si quadam quantitate ,diuifa vteunque in partes, 
ablciffjm , & refiduam 3 concipiatur d rationali ,ipcr ipfas 
partes, abfaffom primum, deinde refiduam, ordinata pro- 
porrionalium tabula 1 & eadem quantitate rurfumdiuifa 
y tcumquej concipiatur ab eadem 1 ationali, altera propor- 

tiona- 
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tionalium tabula : quantitates, quarum in vtrifquceadcm 
appellationes , & ijdem chara&eres ; dicentur , inuicem.. 
Synonyma?. 

5. Item fynonymarum aquemukiplices,diccQtur,Sy- 


nonyma. ...... 

J • , 9 4 * 

^ 6 . Ideoq; fi etiam rabula? nominum fuerint ordinat# 
quantitates; quarum eadem funtqominajdicenturSyno- 

nima. ’ ' 

7. Vnitas ad omnes numeros, pro rationali femper 
habebitur . Vnde conuenienter fignificabatur rationalis, 
charactere u, 

8. Cuiufque numeri, fa&is omnibus integris abfcil- 

fionibus, omnium * totidem que fynonymorum , fumma* 
dicetur , Mafla : &%mficabitur , littera maiufcula O , an- 
te fynonymorum charadlcrem feripta ; vt maffa ex omni- 
bus abfciiTis, O. <t. & mafla ex omnibus triplis biprimis, 
O. latr. * " . •. , . 

* 9. Si c&iufquenumeri, factis partibus , fuerit ordina- 
ta quadam tabula proportionalium, vel nominum ;&Io- 
co cuiuslibet proportionalium, concipiatur mafla fuorum 
fynonymorum: rransformabirur tabula proportionalium 
in aliam, quadicctur , Tabula Spcciofa. -• . - , . , 
t ;io. In.qua ordinata quantitates, dicentur, Species. 


r 11. Tabula verqf nominum transformabitur in aliam,, 
qua dicetur, Tabula Subquadratrix. 

1 2. In qua Qrdiaata quantitates , dicentur Subqua- 
dratrices. , . .../ . ;j*. j, i.;;*,:,- u : -/ u 

' 15.S1 
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1 • i i •' Si Quaelibet fubquadratrix quantitas, multiplicata 
fuerit per numerum vnitate maiorem ; quam fit ordo fuac 
bafis : produda quantitas, dicetur, Quadratrix. 

1 4. Quod li s vefut ex fubquadratricibus , ita ex qua- 
dratricibus, tabula fuerit ordinata , dicetur Tabula Qua- 
dratrix . v ’ * r - v : • . rv: • Y ... 1 • ' 

15. Si duorum numerorum dua? fpeciofa: tabula: fue- 
rint ordinata: : mada:, quarum in vcriufque funt e«dem ap- 
pellationes, & ljdem charaderes, dicentur inuicem Ho- 
monynjar. • ' ' 1 

1 6. Item homonymarum maffarum equemultiplices, 

dicentur, flomonyma?. •: Y-: : : . 

1 7. Ideoque etiam in duabus fubquadratricibus tabu- 

lis, aut in duabus quadratricibus, maffe, dicentur, Homo- 
nymas, • : \r i t ; 

18. Si tres numeri fuerint deinceps vnitate differen- 
tes; & medius dicatur , tota : maior quidem , dicetur , Sef- 
quitota; & lignificabitur, charadere </. 

1 9. Minor vcro,Semitota: & fignidcabitur,charade- 

re m . f « •. i - ' 

20. Etficutraedij numeri poteftates dicuntur tota?, 
fecunda, tertia, & deinceps: ita maioris numeri potcftatcs, 
dicentur, Scfquitota:; fecunda ej 1, tertia 73 , & deinceps. 

2 1. Minoris autem, Semito^ac; fecunda wi, tertia 0*3, 
& deinceps. 

22. Et ficutmedij numeri dicuntur MafT*, Specie», 
Subquadratrices, Sc Quadratrices ; ita maioris numeri, di- 

V: ~ ‘ cen- 
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centur , Sefquimaffe , Sefquifpecies , Sclquifubquadratri- 
ccs, & Sefquiquadratrices. ' a . . - 

2 3 . Et minoris, d iccnrur, Sem im affe,Se na i fp ecies,Sc- 
mifubquadratriccs, & Semiquadratricqs, , 

: 24. Item, ficut tot«incrcmentLjm,eft voitas,ad com- 
ponendam fefquitotam ; & decrementam , eft vnitas , ad 
relinquendam femitotam: ita cuiuslibet tota?,. dicetur, In- 
crementum , numerus addendus , ad componendam fek 
quitotam sequeordinatam, ^ ■■ • 

2 5 . Et Decrementum, fubtrahendus,ad relinqu edam 
femitotam aequeordinatam. . ■' f 

2 6. Item cuiuslibet maffe Incrementum, dicetur, fu£ 
ficiens numerus, ad componendam homonymam fefqui- 

maflam. " - • ‘ 

27. Et Decrementum , ad relinquendam homony- 

mam femimaflam. ' . -i i 1 . : 




•*, ’ .1 


* . rt ‘ r 
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Tabula Speciofi . 

0.0 -i*'-' • • ■ 

< .ki'^4- : Ojr 






•** 


'03,! A 


-i ■ ' » t > ? '• 0.42 -0.4r 0.rx 

: O.atr^ O.ori ■ Ojr$ 

'0.a\ Oat$r O.airx Oatr$ Ojt 4. : • 

0.45 0.44r 0.4$ r* 0.42rj 0ulr4 0.rf i 

' Tabula Subftadratrix, 

' Om 

~ 0.4 04* : ‘ 

0.42 • 0.24T 0.r2 

: r 0^5 ; 0,$42r 0 .$ 4 ri 0J-J 

0.44 0.^as r O.Sain O.qar} O.r 4 
0.45 0.J44T 0.1O43T2 ,0.IO42r$ 0.J4T4 0.T$ 


• - > • • ■ .iv ' Tabula Quadratrix 

■ ’ 1 • / • 0.» 

I *• ;> 0.24 0.2f 

0.$42 0.54r' 0.3 r2 

0.443. 0.H42r 0.I24T2 0.4»* 3 
1 ’0.544 0.2O43f' 0.3O42»-2 O.ioars 0. 5^4 
0.545 0.3 044*- 0.5043 ra 0.5o42r3 0.3O4r4 0.6>5 
2- ' - - Populatum amicum» 

Poftuletur, vtmafTani affumere concedatur homony- 
mam, & proportionalem ad propoiltam quamdam , ficuc 
numeri, aut vnitas ad inuicem. 

D Tfoor. 
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Tbebr^y, Prpp. i. 

I N tabula fpcciofa, cuiufquc numeri, & in qualibet bafi, 
fpecies prima, & vkj&a, funtat«|uales; item fecunda, & 
pcnultima; tertia, ^tritultknai& fi£,<fcinccps: item fefqui- 
fpecies; & fcBnfpeci^b^onyfnae: &/p$cierum incre- 
menta, ^dfccreipeflta. Similiter fubquadratriee^in fua ta- 
bui^ : & quadracjice$ ; tf© fila* ,r ; j ,.o 

Hypoth. i. 

Sint in tabula fj^ciof^cihufqi^uai^ri, & in tertia bafi, 
prima fpecies p.a$ , & vltima O3. 

Dico , 0. 43 , O. aquales. 

. ,.0 Dmwnfir. -»..0 

*/i 8.&. 1 Na cuiu% numeri»i^uo^-funtabfciinones,tot 
/1 /bnt abfciffe, totidernqjrcfiduie: 5 * abfcilfac funt, 

7 /: ! vnitas , binarius , & deincepsr& refidua^funt^to* 

1 tidem ordinati, contrario tamen ordine, fed dein- 
! ceps, vfque ad binariunlj&ynitatem. Quare vna- 
j qu&qjabfcifla, v ni refuteeft aequalis: &abfcif- 
p. p. | fa tertia , refiduar tertia^d quas eadem rationa- 
lis , triplicatas habet eafdenv rationes: & omnes 
abfciffe tertiar, omnibus re.fiduis tertjjs funt aqua- 
les; ideft, p,a$ r p.r3 , funt anales* Qitod &c. 
i ,‘j . - &ypoth> %. > r> .. > r co p>; v . 

Sint deinde, in eade tertia bafi , fecunda fpecies 0 .air 9 
&penultima T^ r , t • -- . #v!r .\,f : ] 

»;Dico x O.a ir, O.4r2 *e 0 e aequales* >17 » . .*? ^ «rni ~ 

Dt- 


r 

• ** . * 1 
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.sups ujp 1 1 ; I .DitHinflr.c r: . i, d V'r :, \L 

/*P‘ I Singulae 4 , fingulis r, funt aequales: &fm- 
gulae 42 , fingulis item fingulae biprimae 
42 r, fingulis vnifecundis arz , fiint sequales; 
p. j ad quas ti , rationes habet compofitas ex ijfdem 
rationibus: quare omnes biprimae O. azr , omni- 
bus vnifecundis O.arz , funr aequales. Quod&c. 
: 1 1 '• ?.!':• •> • .*• . 
Sint (efquifpfccics CU2r t O.ar 2 • vel fmr femifpecies. 
Dico, 0 . 4 2 r^ 0 . 4 T 2 c, efle aequales. . •• u . j ! 

- '• ‘Demonjhatio. \ 

dtf.n^h. I Quae funt vniuscuiufquam numeri fcfquifpe- 

fup. I cies '5 funt alius , Vnitate maioris numeri fpecies: 
1 fed fpecies 0.42 r, 0 .arz , funt aequales: ergo 
• J fefquilpecies 0.4ir, 0.4r2 , funt aquales. 

'I Quod &c» 

^/.23. b. 


. I » f i , 

* • > < . • ^ 


Jup. 

A « l*« - 


Item quae funtvnius cuiufquam numeii fe- 
milpeciesi funt alias, vnitate minoris numeri 
fpecies: fed fpecies funt aquales: ergo & iemi- 
f fpeciesr Quod&c.< i 
DicoO. 42 r 3 &0.ar2 incrementa efle aequalia, &dc- 
crementi^i^ufflid* :: 1 - -• "f'' » ' j 

Demon fir. .. ; 

J Nnm ab aequalibus fpeciebus Qrfzr , Oan, 
id. m *quafc$ demptae femifpecies homonymae, re- 
linquunt aequalia decrementa. Quod &c. 
iit ab aequalibus fcfquifpccitbus , aequales 
D 2 dem- 


fup. m«. 

/*p, 
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demptas fpecies homonymse, relinquunt asqualia incre- 
menta. Quod&c. >!;. •;.? | 

• • Hypoth. 4i'.‘ . . 

Sint in tabula fubquadratrice, in tertia bafi,fubquadra- 
trices, fecunda O.^azr, &penultitua O.^arz. 

Dico O.3 air> Q.i arz y effe asquales. 

* '■ \ v:-'* 'Demonftr* : '.. :, • j 

ief. 10. /?. Quoniam in tabula multipliciu, in tertia bafi, 
fecundus numerus 3 & penultimus 3 , ex ijf- 
dem vtrimque vnitatibus , & numeris aggrega - 
ti,funt asqualcsisequemultiplicant Ipcciesasqua- 
ie/. U \i. h. * cs > °- a2r > °' ari j & fubquadratrices producunt 
asquales, O.^azr, O.^arz. Quod &c. 

Vndc patet , quod&fefquifubquadratricesllmtarqua- 
lesj & femifubquadratrices aquales ; & fubquadratricum 
sequalia funt incrementa; & arqualia decrementa.Qua? 

Hypotk. 5 . 

Sint denique in tabula quadratrice > in tertia bafi , qua- 
dratrices, fecunda O.izazr ,&penuitima O.izarz. 
Dico, O.i zazr, & O. narz , cfle «quales. 

Dcmonflr , 

4 tf. 13. h. j Cum fint enim «qualium fubquadratricum 
| «qucmultiplices; inter fe sut aequales.Quod &c, 
Vnde conftat, quod&fefquiquadratrices funt aequa- 
les ; & femiquadratrices aequales ; & quadratricum aequa- 
lia funt incrementa; & aqualia decrementa. Quas&c, 
Quare &c. 

- 1 • 

Tkeor . 
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J >N tabula ^cciofa, cuiufque numeri > in duobus quibuf- 
qtie lateribus, vna fpeciesdiabet pr o incremento, ma£ 

- fas aggregatas, in vtrohbet latere, ii qux fiint praeceden- 
tes, atque totam vnitate minus ordinatam, quam fit ipfum 
latus: maflas inquam , muldplicarasper numeros tabula? 
multiplicium , in baii acceptos , vnitate minus ordinata,, 
quam bt alterum latus. 

Hypotb* i , ; ^ ( 

Efto in tabula fpeciofa , in primo , & in quintultimo la- 
tere, fpecies 0.44: quam in quintultimo latere primam, 
nullx fpecies pwecedunt:&etto quarta tota /4. 

Dico 0 .a 4 r incrementum e fle 
\ DtmonfiraL 

Exdem abfeifiiones torte, quibus vnitas,bina. 
dcf. 18 h. rius,& deincepsabfcindunturjetiam fcfquicorx, 
lum abfaffiones: & etedem vtrarumque funt ab- 
fciflarj necnon abfciflx quarta? . Sed prxter ab- 
fciffiones tota: , vna eft vkerior abfeiffio fefqui- 
tota? ,qua ipfa tota abfeinditur : &pro qua poft 
■; abfeiflas quartas totae, & fefquitot£ communes, 

def. 16 b. accedit rota quarta , fefquitotx propria : qua? 
fpeciei O, 44, eft incremecum, ad fcfquiipcciem 
■ { componendam. Quod&c. 

Bypotb.^z. 

1 *> Efto in tabula ipeciofa , in quarto , Sin vlti- 
sno latere, fpccics O. r 3 : quam in vltimo latcro 

quar- 

** Digitized by Google 
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E i H M,E N;T^-M 
quartam, fpeckSprtecednnt, tertia 0.r2, fecun- 
da 6 . r , prima O . »: & efto Dbtavnttat&fftinfrs or- 
dinata, quam fit vkiraiim latus^qn^profbub 5 ,lin 
ordine continue propdrtionalium totarum , eft 
ipfa rationalis, atq$ vnitas. «. Et quoniam 0 .r 3 , 
eft $rin quarto latere, fumatur bafis tabula? mul- 
tiplicium, vnirate miniis, ordinata , nempe ccr- 
I tia, cuius numeri 3 , 3. .su::.! rm. .r*!. -i: k;. : 

! Dico O.r 3 , incrementum efle, O, jn 

* • iHi ‘ , ,“»!' • -)t» | *j' : j' ; . '1 ! 

: r • - Demonfjn * *. ?, : 

Eaedem abfcifliones , tota? iuot>& Cefquirota?: pro qui- 
bus vna pars incrementi Oj$ -taxabitur^ Prarter abfeif- 
fiones tota:, vna eft vltcrior abfciflfio fefquitota? , pro qua 
pars altera eiufdcm incrementi taxabitur . Rurfumprima 
pars incrementi, tot ex partibus componitur , quotfunt 
abfciffioncs, tota?, &fefqurtota? communes.- a * 

: Eft autem pro vn3 abfciflione,tota?,& fefqui- 

tcra:, communi, eadem quidem abfcifla,fed non 
: eadem refidua. Cumque tota? refidua eft r, fef- 
< quitota? refiduaeft r-+ u : quoniam & ipfa fef- 
quitota vnitate maior eft, quam tota. Cum er- 
go tota? refiduatertia eft r$ ) fefquitota? eft , r$ 
-f 3r2w~+ 3?«2 -+«3. Etquonianwatioa?qua- 
i liratis,quantumlibet multiplicata, femper eft ca- 
! dem: & quantumlibct compoftta> norj variat ra- 
1 tiones,quibufcumcomponirar.:huidfmodi au- 
tem 


. t 


9 . f>. 
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tcm eft u ad «.* a d u£., ad «3 : eadem ergo 

SKTMrfjanxzz 3 c r^rw; s r2u -+ 3 r »z *t «3; 

* a-jii i qux; r 3 4* '$rz >-* $r -t- « . & fefqukotse rcfidua 

fi tertia :3r& teupr ^ *>-§ed totae refif 

duatcrtia^eft r$ : crgocuiu/quercfidua? incre- 
mentum efi; 3/2 -+ 3 r.r 4 - ». Et omnium refidua- 
j rum, idei}, Oj-j y omnig incrementa, fantQsrz 
i»* -+ 0.3 r 7-fr.Ojj : totideri) i.quotrfutftabfciflioncs 

• ni-ilv 1 c6mmuncs , rota? ». & {eiqujtQt& pars prima 
•***• r | inticmfeotttax^pda; ] fto.'m>b. 3 #| 

Pro vlteriori abfciffionQprojDirja /efquitot{B,tota fit ab- 
feiffa, cuiu&refidua ynitas ; & mafiA Q.r 3 ,Mlieriqr refidtta 
fit «3 ,ideft u : pars altera incrementi taxanda. Quibus 
ex partibus, totum componitur incremcniu fpeciei O.rj, 
quodeft , 0.yr?HteO&r mP<* ¥* 
f f;*c - ' ‘ I .v.?o &>poth..& ; 

r Efto io tabula rpeciofa, m quarto * 5 < in quint ultimo la- 
tere, fptecies 0.4473 j quam in quimyltimo latere proce- 
dunt fpecies , p.*4r2 , 0.447, 0.44 :.&efto tota f4,vni- 
tate minus ordinata, quam fit latus quintultimum : & efio 
bafis tertia multiplicium, vnitate pinus ordinata, quam fit 
latus quartum; in qua bafi,numcrifunc 3 ,& 3. 

Dico 0**473 , incrementum efle, 0. 3 a$rz -* 0 . 3 *4r 
•+.O.44 -+ 14 . >■/ 

5 i- -V ?fv;jtnp njj . i xnqcrcnSiffi A < 


r * r 'i 
• . •.»•. . 


„ i 
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Demonftr. 

Pro communibus enim tot* , & fefquitot* abfciflioni- 
busjvna eft pars incrementi: & pro abiciflione vlteriori, 
propria iefquitotcej eft altera. Et prioris partis incremen- 
ti , tot funt particula: , quot funt abfei/fiones communes; 
nempe, quot abfeiflae, quotrefidu*, quot quadritertias: Sfi 
fingul* particula, fmgula iunt incremeta quadritertiarum 
tota, ad componendas quadritertias fefquitot*. 

Porto tot* , & fefquitot*, pro eadem abfcif* 
fione, eadem eft abfcifta ; fcd non eadem refidua: 
& eadem eft abfcifta quarta; fcd non eadem reft- 
dua tertia, cumque refidua tertia tot*, eft ;rc- 

fidua tertia fefquitot* , eft > 3 -+• 3 r2 -«■ 3 r -*■*« 
&cum quadritertia tot*, eft 4413 ; quadritertia 
fefquitot* eft 44^3 3441*2. -+• 44 : & 

incrementum quadriterti*, tot* , ad componen- 
dam quadritertiam fefquitot*,eft 3 « 4 r2 -+ $ay 
-f a Et omnia fimul incrementa quadritertia- 
1 um tot* , ad componendas omnes quadritertias 
fefquitot^ , funt O . 3441*2 3 a 4 r -+ O » 4 4 > 

prior pars incrementi 0.441-3. 

Pro vlteriori abfeiflione propria fefquitot^, 
abfcifta eft t , refidua »: & abfcifta quarta f4 , re- 
fidua tertia «3 : & quadritertia vltcrior propria 
fefquitot* , eft 14« 3 , vel r4:& eft pofterior pars 
incrementi O.a^rs • Ex quibus partibus integrum 

componitur incrementum. 0 . a^rs > q u °d eft, 
ij O^a^rz 


fup. 
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O. ia^r2-*-O.s^r~*- 0 .a^-*- Quod&C. 

' . * « . : 1 ftypoth. 4. ' ' - •» - ■ 

Efto in tabula fpeciofa,in quinto, & in quartultimo la- 
tere, fpecies 0 .a$rq: quam in quinto latere, pr^cedut fpc- 
cies, O.air 4, 0 . ar^ 0 . r4 : & efto tota f4,vnirate minus 
ordinata , quam fit latus quintum : & efto bafis tertia mul- 
tiplicium, vnitate minus ordinata, qu£m fit latus quartulti- 
mumj in qua bafi funt numeri 3 , 3. *< - - 

Dico 0 . 4jr4, incrementum effe, 0. S^zr^. -* 0 , 3 *4> 
w 0.r4 -+ £4,- i 

DemonjU 

0.3 447*2: 0.34^4. ‘ •. ’ ; *. 

0.3447*: 0.3^4. ‘ 

k 0.44:0.74. v . * . 

CX 3 44^2 -+ 0. 3 aapr -+ O. 44 : O* 3 42 »4 -t- O. 
** ' 3 #4 -f 0,7*4. 

h. Sed' 0.447*3 , & 0.4374 sequaliafunt incrcmc- 

; ta: &cft 0. 447*3 incrementum 0.344™ -+• 
fa' 0.3447* -+• O.44 -4-f4. Ergo etidm 0.437*4 
incrementum eft 0.3<<2r4 -+O.3474 -+0^4 
^.4. Quod&c. * 

Quare &Cr-j .« £ f • - 

* • ♦ 


• * * * • . ' Tbcfr. Prop. 3 , 

I N tabula fpeciofa;, cuiufquc numeri , in duobus quibuA 
que lateribus, vna fpecies, habet pro decremento, maf- 
fas in yno latere praecedentes , multiplicatas per numeros 

E tabu- 


Digitized by Google 


34 E L E M E N T V M 
tabulae multiplicium, in bafi acceptos >vnitate minus or- 
dinata, quam fit alterum latus : proximam quidem maffara, 
& alternas aggregatas; reliquas vero fubtra&is . Sed fi 
nulla! funt procedentes; quod fpecies in ipfo latere fit pri- 
ma: pro decremento, habet femitotam, vnitate minus or- 
dinatam, quam iit alterum latus. 

ftypoth, i. 

Efto in tabula fpcciofa, in quinto; & in quartultimo la- 
tere, fpecies 0.43r4, quam procedentes, in quartultimo 
latere, funt fpecies , O.a 3 r$ >Q.ain, 0 . 43 r yQ.ay. 
quarto autem bafis tabulo multipliciu fint numeri 4,5,4. 

Dicofpeciei decrementum cfle 0.4a$r$ — 

0.5^3r2 -+ 0.4<*3r— O.43. . < . 

'Demonfbr. '• » • 

| Eodem abfcilfiones, quibus vnitas, binarius, 
dcf.i$.b j & deinceps abfcinduntur, etiam femitoto funt 
abfcifliones; proter vnam propriam toro , qua> 
ipfa abfcinditur femitota, & vnitas relinquitur. 

Quantum ad communes attinet abfeifliones, 
cum eodem fint abfciffo , toto , & femitoto ; non 
eodem funt refiduo : cumque toto refidua fit r; 
femitoto refidua eft r — u: &cum toto refidua.» 
quarta, fit r4; femitoto refidua quarta eft r4 — 
4 / 3 5r2 — 4 r -H- » : cum deniq;toto triquar- 

tafit ai 1-4; femitoto triquarta eft «3^4 — 443 rj 
-+ 6 a$r 2—443 r-Ki3» .1» 

.Quantum ad noti communem attinet abf&fionem* ii 

" • " refi- 




* u 


!!• 
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refida vnitas , vilitate mimiatur, profe&o nihil remanet: 
critque r quident>iinita 9 ^redr>*-»»i nihil; & erit fty.vni- 
tas; iedr4-^4rj -+ frAnr 4 f , nihil: Sitriquarta qui- 

dem torserit 43 r4; fedfemi coce alia vltcribr quafitri- 
quarta 43/4 — 4 437*3 -+ 6437*2 — 44 ir~-+ ai , nihil, 
ldeoque perinde eft , proprias computare femitotc tri- 
quartas, pro communibus j atque vnam amplius adijccre 
triquartam nullam, pro non communi abfcitfione. Quare 
omnes triquartf, femitot?, funt 0.437*4 — O.4 437*3 
0.^ir2 — O.443 r -* O.43 ; reuera pauciores, quam 
ipfius iota; funt abfeiffiones ; fed perinde ecquales , atque ii 
totidem numerarentur. Tota; aurem, triquart«e omnes, 
funt 0.437*4 ; reuera totidem, quot funt crus abfciflionesi 
Et vtrarumque differentia, 0.4437*3^-0.6437*2 r* Gj 
4437* — O 43 , eft decrememu fpeciei 0.437*4. Quod &c. 

<. tr . Myfotb&iijW h. .a .♦ ii . i » 
. Eft o fn tabula fpeciofa* in qu arto^St in quin tuiti mo la- 
tere, fpecies 0.447*3 : quam praecedentes in quarto latere, 
funt fpecies>*0 437*3 , Omir3 ,&nr$ , O.rj : quartre au- 
tem bafis tabula; multiplicium ^ numeri funt 4, 6 , 4. 

Dico fppeiei O.aqri x decrementum effc O. 4*3 r 3 — 
Q.6air3 '-*0.4*r? a v : jeiiL'-. 

ii* i;:; v - , . - Dtmonflr. : . 1 : . : ; . * ;> 

h ’ | 0.6<tin : 0 . 6 * 2 r 3 . ...» »: •? 

j 0.4437* ; 0.447*3. * 

>ji 1 ! O.43 s. 0.r3* • a « m • t , 

, : i| 0. 4 a$q r-Orffsn -+ 0.443»;— ‘.0.43 : O; t '.*• 
♦.*.» Ea 443^ 
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* 4*3*3 — 0 . 6 * 2 r : 3 0 ,qary-~ 0 .r 3 i 

f- h * ■< Sed 0^3r 4 j & 0.44x3 ,. decrementa fuqt x- 
Jup. ; qualia : 8£ eft 0.43x4 j decrementufn O.443 )'3 : 
\ ^ 6 airz 0^3r—0.dL3 :ergo etiam 0.44x3, 
decrementum eft 0.443x3 — 0^42x3 -4. 0.44x3 
— 0.r3. Quod&c. ]■•"•• 

• ;• . • fiypoth. .. . 

Efto in quarrultimo latere, prima /pccies 0.4 3 ; & efto' 
femitota tertia 0*3. . 

Dico , decrementum O.43 , efle w 3. — ^ > 

. . Dcmonflr.. : . . ■ • . Y . 

Pro communibus enim tota:, Srfemitotar abfeiflioni- 
bus, ca?dem vtrarumqjfunt abfcilfa?,& in propofita fpccie 
Ou 13 > refidu«null«tprovlterioriver6 abfeiflione , tot* 
propria, vltima eft abfeifla, vnitate minor , quam tota, id* 
eft , femitota mi & vltima abfeifla tertia, propria totre, 
eft m 3 . Quarcipeciei O^decrementu eft m 3 ; .Quod &c. 

Quare &c. ' x : . 1 niv. . . r ' 



T.btQr.y. ‘Trop. 4. 

T Ota quaelibet, eft «qualis, aggregatis omnibus mi- 
nus ordinatarum abfciftarum fpeciebus, & vnitati, 
acceptis fecundum numeros multiplices, in bafi ftbi arque- 
ordinataiacentcs. ■ • 


Hypoth. . . 

Efto tota quinta t$ j qua minus ordinata? abfcifls, 44 , 
43 , 4 a, a,u} quarum fpecies, 0,44,0.43,0.42,0.4, 


0.u: 
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Ojs: &eftobafis quinta multiplicium , cuius numeri, 5., 

IO, IO , 5. ’ n r\* ; * ,r . 

Dico t O. 544 -t-0. 10 4$ -+ 0. 10*2 

Q.u^u. g». : r.i. : / i'. * :• r. v.: 

Demonflratio. : *' ; " ' f n 

p. b. | 0*45 , & O.rj , «qualia lunt incrementa : quo- 

x. b .* i h* 01 atettMi ytfj ; alterum , 0. 5 a+-+ 0. 1 c<*$ 

| -*• O. i o<<i 4 0:5 4 h- «. Quod 6ic. 

j Quare 8tc. '• :; :rn o-. , 

— r — " 1 — — M i i . • 

* + * 

Theor. 5 . Prop. 5. 

D Emonftrarc , qualiter acceptis totis^ (JitefqtM* mafTa 
eft «qualis. ■ ; • 

Methodus Demonjbrationis . • ; ; ’ * 

Oportet in demon (Irand^j procedere prioribus 
bafibus tabu!« fpeciof«, ad pofteriorcs ; &in lingulis ba- 
fibus, ab exterioribus /peciebus, ad nigriores. i 

Porro in lingulis bafibus, proprirha, &v!rima 
fpecie,vnaeftdernonftratio}itcm pro fecunda, 
& penultima j pro tertia, & tritultima. Nam, ver- 
bi gratia, fecunda, qualiter acceptis totis demon- 
j ftrabitur «qualis; taliter acceptis, «qualis erit etia 
j penultima : quia Conftat, fecundam, & pcnulti- 
P • h • | mam , elfe «quales. ^ - ' 

Sub hoc vno titulo, theoremata conucniunt innumera- 
bilia: cum enim tabula fpcciofa, (it producibilis in infini- 
tum, habet maflas innumerabiles i ideft, femper plures, 

quam 
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quilm quot qmfqu^ affiguaMCrit « ■ j. , ^ ; v •> 

Vna tamen eft omnium communis methodus demons- 
trandi > &duo funt argumenta : vnum , ab «qualibus cu- 
iufdam fpcciei incrementis $ alterum ab «qualibus decre- 
mentis. . ai> > 

Pro yltcriori methodi ennarratione , dabimus triginta 
fex theoremata ; qua? fufficiunt > pro vertice, & bafibus ta- 
bula fpcciof«, vfquead decimam inclufiue s qu«dam de- 
monftrata per vtrumque argumentum $ quiedam folum 
per alterum^ quxdamdeniquc fme demonftratione. 


4 " 

1 '> 
• 

A* 7 . 


4. b. 


i. 0 ,u: r— u. 

Demon ftr. 1. ^ 

O .!*-*■ ttlt. . iuv ;V_; ' , \ 

O.M. r— u. Quod&c. . n i ; . 

Demonflr. 2. • . ! 

O.a. decrementa funt aequalia. 1 . 

Ogft • m * 0 < ; ■ i ■ - 1 1 . 

w; r — - • ;• | 

O.w.t — w. Quod&c. 

uJ 


3 » h. 

def. ig.h. 

•jV.il, . 


-rr* 


-H* 


2 /. 0 . 24 * / 2 > f» / I ;• 1 1 . .. . ' vli. .1 ■ 

/c; 'Demonjiuvi. • . .* 

4* k I O.ia -+ 0,u v: tz*' 


fitp. 1. 

p. h. 


0 . 2 4 : fi-O.»— ». 

O. «: r-—#. 

0 . 1 A;t 2 — t. Quod&C*. <.i 


•* 4 l /'4 — 

c • '•* 
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>*• ! 

| O, zarrtOitr mzh ir. : '« 
0.24: W*2 -+O.0.D V 

dcf.zi.h. 

W2r*2 — 2* U U. •••- \ 

/“P-P- j 

0 

• 

t 

•• 

1 

• 

i 

y m 

| 0. 24 : ti — u Quod &€, 


% : 




< 9 * b» 


/*?•»• 

/*P»P« 


3 . 0.042 : 2*3 — 3*2 -+.f£ -- . 

. Demon Jk,- r, - v 


3 . b . 

def.zub 
jt*p. z. 
fup. p. 


O. 342 -+ 0.34 -+ 0.14 -*■ u: es • 

0.041 -* 0. 04 0. 2» -+ 2 : 2*3» 

0.042: 2f3 — 0,04—0. z*—»» * 

0.04: 3*2 — st* .«*: •.•j.o — •!'•* ‘i ; 

0 . 2» : 2* — 2. . i .. ; ; .C3 ; - /> ~ i .1 * 

1 0.042: 2 ts — stx^hr QuodSfc. j.O 

, Demonftr. 2, « ■ : ,. f 

0.43 , decrementa funt aequalia.. .» • 1 

0.342 — 0.34-4-0.«*: m$. j j* • v: • i j 
0.042 —0.04 r*'j0-2#:. 2w3 « r * *. -\ .\0 { 

0.042 ; 2mS.Tt.0>64 — 0*24» . 

2»?3 :2*3 — 0*2 -+ 0 r— '2» ... * \ 

0 . 04 : 3 * 2 — 3 ?. 

0,1« : 2f— 2 . > <• ... 

0.042 ; 1*3 - ~ 3*2 -f t, Quod&c* 

■I i„j ii »«H-I 








0 


4. 0. 
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4. 0.6 ar : t $ - t . . •: 


• .1 


o 


2. h . 
fup.?. 


3. b . 


/«*• 3. 
fup. %. 


0.42r, incrementa iuntsequalias * • • ** 

O.iar -+0S -*■ t: 0.41 -♦* tl, : ' 

0 . 1 iar -* 0.6r ■* 6t : 0.641 Httfri. 

O.nar : 0.542 — 0.6r "*6ti~6t. 

0.642 : 2 rj — |f2 ~ * i s : ' ’ ■ 

0 . 6 ) »■ ' ^ c 2 ““ 3 f* *** - — ■"•-•■■■. • «*-.«■ 

! O.liar: 2*3 — 2 ?. - •:•.': •••• </* ; *• .£ 

| 0.54r; f 3 — t. Quod&C* 

> *. : — V -i- i r O : - £ ’ . 0 . ? • ' •t k 

. Dtmonflr. a. - - * 

0.42r > decrementa funt arqualio.-' * 

0.24r — 0.r : 0.ai. . : £ — i • £ : ^ .0 ' . 

0. 1 2 ar~0.6r : 0.641. . 1 : - - ^ O | . * 

0.l24r/0.*42 -* Ot6t.~" - 0; 

0.542 • 2fj — 3*2 ■+ f. 

0.5r; jrliitu jf.- • 

0.1 24r ; 2*3 2f. •• !- *}. - - C 

0.6ar : t$ — :-f. Quod &c. - 1 


<' • *> ... r ‘ - 

■ ■fr u ■ i. ) mm 1 t»— 




4. b. 

fup. J. 


5. 0.443 : f4 — 2#3 -* ti . £* : > 

DemonJlrS \ 


- ^ 1 • C 

* *• • C 

» ' 4 ~ • r " 


0.443 -+ 0.542 -*• 0.44 ■* Om -*«; >4. 

O.w: f— - 4 . 

X/# ♦* •**•#•« * « * *•*■' - ->• ih» i > « **+• ’ r+~' 

0.64% : %t$ — 3 fi -*• r. 

> 
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6 . 

2. b. 

/up. 4. 
& z. 

/*M- 

r 


3. b. 
/up. 4. 
/Up.’). 


7 - 

4. b. 

fup.z. 

fup.3. 


SHCVNDVM. 

J O.443 -* 2/3 — f 2 ; /4. • • . : . 

| O.443 : Y4 2/3 «*' m. Quod &c. 

■— »■■■-■■ ■■■ i '-illici' 1 j, , - < 

O.i idtr t. /4— f 2 . : ; . • ■ Ttemonjl. 1. ; 

0 *ir, incrementa funt «qualia. 

0 .$air 0 .$dr r* 0 .r -*t : 0.a3~*t$. 

0 . 1 242r -*> 0. 1 2 4r ** 0»4r -+ 4; ; O.443 -f 4/3 , 
O.i 24r: 213 — 2/. 0.4M 2f2 — zt. 

0.4431/4— 2/3 -+/ 2. 

O.i 242r-t.2Y3H.2a: f4Hi/3-+a. 

0 . 1 2 4 2 r : /4— a.Quod &c. 0 emonft . 2 . 

0.43r, decrementa funt aequalia* * • ! , 

0 .$ azr — 0.34r-»-0.r;0.43. : - 1 ' . .* 

O.i 242r— • 0. 1 24r -* 0.4^ : O.443. 1 

0 .l 24 r; 2f3 1/, 'J • 

I 0.4T : 2f2 — 2 U - . • . » •• • 

O.443 .14 — 213 Hftl. 

O . lzazr — 2 1 $ Hh 2f2 -.'14 — 2:3 •**f2. 

0. 1 242T ; 14 Y2. Quod &C* ‘ 


0.3 044: 5:5 — 1 5f4 -*• 1013 1- 1 -!. 'i ^ •’ 

Demon Jk. 

0.5 44-^0. 1043 -<- 0 . io 42 -^ 0 . 54 -+ 0 . 4 -+- w :: 5 . 
O. 6044 -+O.I 2043 -f O.I 2042 -+0.6’04-fO.I 24 
c 1 -*ix : . 0 . 6 oet: 3 0/2 — 30/. 

0 . 12042 : 40/3 — 5 o/ 2 -+ 20 f;_‘ •'* 

O.12043 .-3 0/4-4- 3^/2. >. 

, 0^.0 F 0.124 


y Google 
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jup. p. 


I 


ELJEMENTVM 

0 . 12 »: 12 /— i »4 * . p 

0.5044-4-30/4 — 20 /3-5-2/; 12/5* 

0.3 044-+ 1 5/4 — — 

j 0.3 044 : 5/5 1 5/4-* 1 0/3 — u Quod &c/ > 

8. 0 . 6 oa$r: 3/5 —5/3-4* 2/. 

Demon (lr* „■ -■ 

0.44^, decrementa lunt aequalia. -' * •« • 
3.6. 0.443»- — 0 . 542 r -+0.44»-— OjtiOa ^ 

0 ,iio 43 r — O.i8o 42 r-+ 0 .I 2 Q 4r — O.3 ort 
0.3044* 

/«p.tf. 0.i8o42r: 15/4 — ij/2. 

/«p. 4. 0.i2O4r: 20/3 — 20/. 

/«p.». O.3 cr: 15/2 — 15/* 

/«p. 7 . °*S °*4 : 6t S ~ 1 5 ^ 4 ^ 10 ^ — f. 

0.i2O43r— 15/4-f 20/3 — 51:5/5 — 15/4+ 
1 0/3 — /* 

0.12043;-: 5/5 10/3-+4/. 

0.5o43r: 3/5 J/3-H/. Quod&c. 

' 1,1 » 1 ■ — ^ ■■ 1 l 

9 . 0 ,$oairl ./5 — / t 

Demon (Ir* 

0. a$n r decrementa funt arqualia. 

3* h 0 .$airi — 0 , 3 ari-* 0 ji : 0.243*-—- O.43.. 

O.i 8 o 42 n— 1 8 o 4 r 2 •+ 0 . 6 ori : 0 . 1 20 4jr-*- 
' O.5043.. 

/«M. i0.i8o4ri: 15/4 — 14/2,. 

0 . 5 ori: 



Digilized by Google 


fup.}. 

fup.S. 


.SECVNDVM, 43 

| 0 . 6 on 120/3 — 3e/2-+io/. 

O. 1 2043 r : 6 t $ ~~ 10/3 -+4/. . , 

0 . 6 ca $ .* 1 5 f ^ — 30/3-+15/2. 

J 0 .l 8 o 42 r 2 -r? 25/4-* 20(3 — 15/2 -*I0f :5/j. 

— 1 jf4-f2of3 — 1 5/2-*4/. 

0 .i 8 o 4 ar 2 .-5/5 — 5 /. 

0.3oain;t $ — /. Quod&c. 


10. 0.1245:2/5 — 5/5 5/4-- /2. 

11. 0.50447-: 2/5 — 5 /4^3 /2. 

12. 0^6o air 2 ;t6»~ /2. 

13. O.4245.5/7 — 2 It6-+2lt$ — 7/3-+/. 

14. 0.84457- /2/7 — 7/5 -+7/3 — 2t . 

15. 0.210447-1: 2/7 — 7/3^5/. 

15. 0.420437-3 .‘3 /7-+ 7^3 — 10/. 

17. O.2447 3 f 8 — 12/7-+ 14/5 — 7/4-* 2/2. 

18. 0 . 1 5 8457- : 3/8 — 14/5-7-2-1/4- — 10/2. 

19. 0.158457-2 : /8 — 74 -+ 512 . 

20. 0.84o44r3 : 3*8-+ 74. — 1012. 

21. O.90.48: 1019 — 4518-4-5017 — 4215 -+2013 

— 3 t. 

22. 0.$6oajr: 5 19 — 30/7-^5315 — 50/3-U2/. 

23. 0.1250457-2:5/9 — 5315-+ 10013 — 42/. 

24. 0.2520457^ : 5/9-1-21/5 — 1 10/3-+ 84/. 

2 5 . 0 . 5 3 044/4 '.fP-+i2, o/ 3 — 2 1 f. 

25 . 0 . 2 049 2/ I O — 10/9-f 15 /8 — 14/5 10/4 

— 3/2. 

. . F 2 27.O.180 
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27. 0.1 8o4 8f : 2T I O — ' 1 5 r 8 -^42 f O f 4*+ 1 U*,': . 

28. 0.3 6oa~jn :tio — a »6 -* J o.*4^’3 i$iy- • »\ 

29. O.84046V3 ;fo[o-+7f6— 2 , - • ; ' i 1 • 

.30. O. x 2 6oaj r4 : r : i o -+ 2 cr 4— 2 1 ?2 . 

3 1. 0.66aio : 6tl I — 3 jtio-hj ^t^66tj-+66t$ — 
3 3 f 3 -+ 5 f. . 

3 2. 0.66oa^r : 6ti 1—5 jrp-* 151 8/7— 330^ -+23 
--- 5 cf. .. — •• •* - 

3 3. 0.990487-2; 2-fM— #7-* 2 2 0*5 -<—2 3 1^3 -t-7 5 r. 

34. O. 1 3 20477*3 11*7^1 1 btf-t-i *>8t3 — icor. 

35. O.23 1 oa6r^:t 1 1-4-5 5/5 — 23 ir3-*i75f. 1 

36. 02772457-5 :ri 1 — 22r5-+23U3 — iior. • * 

Et in infinitum, eadem methodo fupra tradita, poteft 
demonftrari , qualitfr acceptis totis, qutequc mafla eft 
aqualis. 


7 beor. 6. Prop. 6. 

D Emonftrarc , qualiter acceptis icmitotis , quaeque 
mafla cft aequalis. 

Mtlb. Demcnflr. 

Oportet praefupponere theoremata demonftrata ia> 
praecedenti, fua cuiufque maflk propria : deinde totas re- 
foluere in femitotas ,pcr def. 1 ^A&per B.p. \t fequitur. 
ixm-+u. 

tz :rm-*z m~¥tt. 
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tS i .; v.? <- ?p' r>-t - $ .« > . 

/4 ; W4-+4W 3 +- - : c : 1 : * *“ » 

*5 1 - * • ' * 

t 6 :m 6 -* 6 m^-^i $?m-+ 6 m-iu, 

t? : my+jmS-H-lir&f -+ 3 5 >»4 4 3 5 2 IW2 h- y;» 

-+». . . - 

v * 

f8 6 m$ -+* yomq.-* 5 ffWj" ~f 2 8«*2 

. •. •-./ „ - \ •*-•> ' * : 

rp : m$-* gmS -+ $ 6 m~] -+ 8 ^m 6 -* 1 2C>;?5 -+ 1 i 6 m\-+ 
8 -yn%-+$ 6 rtil-± 9 vir+u. « ' 

/10 :wio-ti OWP-+45 w8-+ 1 r ow5-+2 5 27725 

-f 21 0^4-+ i 2 ow 3 -+ 45 w 2 ^i ornati. : 
fll. wl 1 -*• i iwioh- 5 5 W P “+ l 6 $m 8 — +■ 33 cmy -+ 
4tf2w5-+4<5 ! 2w$“* 3 3 07724-* itf 5 77* 3 -h 557722 _* 
— -• '* ■■ - • ; ’ * 

Vnde j pro triginta /ex theorematis propofitis in pro- 
cedenti ,& demonftrabilibus, alia triginra fex propone- 
mus , in profenti } demonftrabiiia , videlicet . 

1 . • O.uzm. 

2. O.iaimi^m, * '•• 

S* 0.6/12 : xmi-±imi-+m % : 1 - - ' : ■*. 

4. 0 . 6 ar :m 3 -+$rm-+ 2 rn. 

f, 10.443 .-W4-+2W3-+W2. 

0,1 itnr: 7724^-477*3-+ 5 7722-* 2;/;. 

7. 0.30^4 : 67725-+ 157724-* 10/723 — m. 

8. 0 . 6 oa$r : imj -* 157724 -* 257773 -* I57772 *-+ 


1 


p. 0. 

Digilized by Google 
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9. O.^oazn :m^ 5 W4-+- 107/23 -f 10 70 2-4- 4//*. 

10. 0 .l 2 ^ 5 ; 2 w 5 -+ 5 w 5 -+ 5 w? 4 r-i»i. 

1 1. 0.6oaqr:2m6-*- j 2/0^-+ £5 704 -4- 2 070 3-4-3 701 

— 2m. _ ., r \ !•:.*, .••• 

12. 0.6ca$rz;mG -+ 1 5 704-*- 2 07» 3 -4-14702 

-+470. 

13. O.4245 : 6mj-+zim6 7703 -t-m. 

14. 0 . 8 445 r:27«7 -4-1 4/06’ -4- 3 5 705 -4-3 5 704-* 7703 

— 7702 — zm» > 1 ; -i'**. 

15. 0.2 io 447-2 : 2^7 -+. 14705 7*42 70 J -+70704 -+ 

6 imi~+zimz — 270. . . .i c 

15 . O.4 2 043 r$ : imq - 4 - 2 1 w 5 -+6$m5 -+ 105704 
-4- 1 1 27773 -4-84702-4-3 2W. 

17. O.2447 : 3708-+ 1 2707-+ 14705 — 7W4-+2W2. 

1 8 . 0.i584<5V.*3»28-+24W7-f7ow6'-+84;w5H-2i;»4 — 

.28023 — 10702-4-470. . ( .. r. 

1 9. .0.158457-2 : w8-^8«?7-+28w5h-5(5'w5.h-53W4h- 

28/03 — Hmz — 8 70. 

20. 0 . 840447-3 * 3708 h- 24^-7 -+ 84 >»5 -+ 158705 -+ 

217704-4-1 96m3~+ 1 15702-4-3270. 

31. O.9048; 1 0709 -+ 45708 -»-5.0/07 — 42705-+ 20/03 

— 37?;. . • *j . . 

22. 0.3<jO477\*57«9-f45;»8-»-i 5 0707-4-2 1 0/05 -+53 705 

— 105704 — 507M3-43OW2-H2W, 

23. 0.l25o4(5r2; 5709 -+ 45708 -+ 1 80W7-+42OW5 + 

5 57705 -+3 15704 — 1 10703 — 1 5 0/0* t-*- 1 iw., 

24. 0.2 5 20457-3 ; 5 ?n 9 -+ 45708 -+ 1 80707-4- 42:07725 -+ 

55 iwj 
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6 5 1 /» 5 -+ 7 J 5 ?» 4 -t 5207 »$ -+(Jow2~ 

2 0.53 044^:7^9^ 97728^ 3 6w3744.8zf.m6-H iz 6 mf 
-* 1 »6w4-f 104»* 3 -«* 95m*-+48m. *; 

2£. 0*2049: 2Wio-+iow5H 1 5 w8'— 14W6 -+ 10W24 


27* 0.1 8o48r:2wia'-+2owp-H75w8-n 2 07*7 -+4 2 w6 

— 84*725 — 5 07724^-407723 -+2 imr—^Gm* 

28. 0. 56047;-*; mio -+io /»9 -»• 457728 I2OW7-+ 

l 89 W 6 rtl 2 tfWJ 7 — 5 57774 - — IOOWJ-+ 24 W. 

29. 0. &404tfrj ,; JWIO-+ 107729-+ 45788 -♦ 1 207727-* 

2 1 7^6"-+ 2 94^5 -4- a 5 57724-+ 607733 • — 108/732 — 
64777. 

30. 0^1 260457-4 : mio -+ 107729-* 457738 -+ 1207737'-* 

2 i 07736 + 25 27735 -+23 ow4-f 2007733 -+ 1447/32-4- 
48/72* 

31. 0 . 66 nio : 6mti -+ 5377710-+ 5 57739 — 667727 -+■ 

66/735 — 3 3W3-+JW» 

32 0.660497-; 6 m \ I -* 6677310-+ 4957728 -+ 

1 987737 — 4627726 — 33 07735 -4-3 3 o 7724-+ 2 3 1 »23, 


— 997722 — 5 ow. 

33* 0.99O48r2 :mi I-+227771 o-+ 1 1 07729 -+ 3 3 owj8-+ 
5947737-+ 4627736 — 2427735 — 5507734 — I 17735 

-+ 2 3 17722 -+4 277^ 

34* 0.l32O47r3 ; w?ii-+ iiwio-»* 557739-+ 1657738-+ 

5 4 1 7727 -+ 5 3 97735 -* 5 8 3 »2 j ;-*• 1 6 5 7724 — 35 2» 5 
— 2aO*»a-+3 2777* ^ 

i # 

jy. 0 .i 3 iO 4 C>r 4 .- 11 M 10 -+ y }>»<>-+ Jtf5»»8 -► 

33 eW 7 
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3 307»7-+45'2?»6'-<-5i7w5-f5'ojw4-+ 484^3 — 

& 8 mz — 2 3 2 m, - • . - • i- ' f - c 

3<5T. O.iyjiafr 1 ) : ml l -f I iwioh J5?«5Hf<57w8-i- 


33om7-+452»75-+44 o;;, 5 •-+ 220 W 4 - 4 ij6mq •+ ; 

52 8w2-f3 84w. . a'--- 

Sicut autem poflibile eft , vitra decimam bafim fpccio- * 
fx tabula: , in demonftrando procedere, in procedenti; & 
oftondere, qualiter accepis totis quaque mafla eft oqua- 
lis : itapoffibile eft improfenti procedere; & demohftrarc, 
qualiter acceptis {emit otis, quoque mafla eft oquaTis. 


Thcor. 7. Prop, 7. ■ 4- 

D Emonftrarej qualiter acceptis fefquicoris /quoque 
mata eft oqualis. 

Meth, Demonjlr. .«'^4 . 

Oportet profupponere theoremata , dcmoilftrataj 
fub titulo prop. 5 . fc. fua cuiufque propria: deinde totas 
refoluere infcfquitoras per def, 1 S.h. & per lo.p.vi fe- 


quitur. 


t:q — u. — 

ti: - *. I * 1 • • •. - •-•i 1 ?-'' • r 

' : - - > - 

f4;<74 — 473 -+ ^2 — 

*5 -‘^5 — 5^4*410^ — 1071-45^ — /4. . ■ 

6 qy-f l 5:^4 — t2c^3 -f 15^2 1 i l 

f 7 ; 77 — 77^ +2 1^5 — 3 574-4-3 5 ?3 2. 'tff**7f=-«. 

— $<p-*28q6 — 5 675 -+7074 — 5 2&7I — »* : - 
87-+W. 
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— 3 642-* 94 — t*. •• - - r - ••••* 

n o ; q I o — I o^9-f45^8 — I 2 ofj >1. oq 6 — 2 5 2^5 
-+21044 — 120^3-^45^2 ~ri q^-w. 
fi I :^I I — I 1410^55^9— • rrWtf * 

-+45 245 —3 3 °?4-»- * * 5 ? 3 -*• 5 5 f 2 "*' 1 1 f — »• 
Vnde, pro triginta fex theorematis , propofitis in $ A 
alia triginta fex proponemus, in pr*Ienti,demonftrabilia ? 
videlicet. • . n 


1. 0 .u:q — 2. V- ’ : ’ ’ 

2. 0.24 : 72 — 3 </-+2. ' i n r -" • S’ 1 1 • 

3. 0 . 6 azz 243 — 9<]2-+l$<l — 6 * 

4. 0 . 6 ar — 342-+ 2tj, , 


5. 

0.4*3 /44— 6 <\l -+ 1 342 I ^({ 

-»4* * . i* 

6 . 

0.1 242r:^4~ 

— 4^3 -+5 f a — a 9- 

— 180^2 -+i 19^ 

7- 

0.3044:5^5- 

•"- 45?4 _I 1 I 3 0: ?3' 


— 3 6. 1 

t r ^ , f -*• 

• '' ’ ; . .• 

8. 

0.5o43r; 375 

— 15^2 543- 

* I 5 ^2-+2^« 


0.30427*2 .-45 

1 

> 

1 

on 

O 

t 

0-* 

v. 

1 

10^1-444. 

10. 

0. 1 24J : 2 ^5 — 1 8^51 -+ 6 5 ^4— 

.I2043 -+J 1942— 


6 o{j-+i*.\ - ’* " - : ' r ' ■ .*! — l\' • ■ 

11. CK£aa4r >• 5 «* * 5 •**■ ? 5 74 *— 2 $ 4 2H- * 

12. 0 . 6 oa}n'-<i 6 -~ 6 ^-+ **? 47*~'4f 

13 . O.+Jifi :6((7—6-i<\6 -+J 737 J— <fjej4-+ 

— -6"3 cej2 -*- 2 $ 3 <] — 4*. 

14. 0.8445}^ 247— 14^ *•■' 3 5^5 — 3 5^4-^ 7^1 ”*■ 


742 - sf. 


. . * ^ 

O 




15. 0. 
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15 . 0.2 1 oaqrx : itff — 

— 2 I92 — 2 ( j » . . — • j 

16. 0.42043^3:; 397— 2 1 96-4- 6 3:95?*-- 10 544-+ 1 1293 

— 34^2^3 29. 

17. 0.2 447 ; : 3 98 3^7 -v| 1 8296— 5 0495 -+83 344 

— 84093-+5 0642 ~ 1689-1-24. 

1 8. 0.16845** : 398 — 2497-1-7095*— 84-75 2144-+ 

* •2893' — 1042 — 49. -• , • 

19. 0.1 6845 r2: 48 — 897-4-2896 — 5695 -4-6394 — 

2893 — 892-4-89, 

20. 0. 840447*3 13 98 — 2447 -+ 8496— 1 6895 -*• 2 1 744 

— 1 5)643 -+ 1 1 642 — 3 24. 

21. 0.5)048: 1049 — I3 5?8 -* 78047- -252046 -* 

499845^30044-t 50.6043 — 25 2042 -+ 71 74 

QOi • • .L ^ i* * • * ‘ % f. < * . 

w *. - . • * • 

22. 0.3 60 47r .-5,49— 45 9$ 15097 — 21046 -* 

63 45 -*• I O 594— 5 O93— 3 O92 -4- I 24. - 

23. O,l26046r2 : 599*— 4 548-* 18097 — 42P96-+ 

5 * 7?5 -r J-i 5 94 — 1 1 °95“ + - 1 5 °9 2 1 2 7* . 

24. 6.2520457*3 .* 5 99*"* 4 598 -*• 1 8047— ,42096-^ 

65 295 — 73 594-4-52093 — < ^°9 2 ' — £69. 

3 5 . 0.6 3 0447*4 /99 —998 3 697— 4846 .-i J 2 695— 

I2694-+ IO493 —9692 -+489. ; 

26, 0.204^.* 24IO — .3 099 -4- 19598— 72097-U 66696 
--2 5 2 093-4-2 5 3 094— 1 68 093-+7 1 792— 1 8 09-+2 O 
27.. 0.l8o48r; 2910 — 2099 -4. 7598 — 12097 .+ 
4296-4- 8445 — 5 044— 4093 -+ a 192 -+ 69. 

- k \* 7 28. o. 
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2 8. O.J 6 dajri fS +& l xafy ^ i 8995 

— 12545 — 55^4-^100^ *— 249^ fi:*.*ii'. -- mi.jIv’ 

29. 0.8404^3:^1 o — 1 079^4578 ^j2<$47-+2r7ftf) 

— 2p4^5-f2(S'5^4 — tfoyj — io8<jt-+6yi, 

30. 0.126045^ ; 410 — 1079 -+4548 —12077 4 ' 

2 1 045— 2 5 245 -+,2 3 0^4^200^3 h- 1 4442 — 48«. 

31. 0 , 6 6 a l o 671 1 -7 9941 o 4 71 549 

785 477 — i- 3 85095.-+ 1 55984 5 — 13585 044 -+ 
788743 — 2 97042-^554 — 55 . 

3 2. 0 . 66 oa $ r : 6 ijl I — 66 <jlo -+ 27.549 *«■ 49548 -+ 

19847^45245— 33045 — 33044 -+23143 
9942 --5 05. 

3 3. 0.99dtf8r2 : »41 r>— 1 1049-^3048 4 

5 P 44 ? ... 45245— 24175 -+55044.- ri'43 -*■ 

' 23 17*1+424. ‘ ' if - : * ' . 

34. 0.1326^3: 41 r— t 1440-4. 5.549— 15548-^ 

»2o^n-3iy. flr: '. ■-• 

3 5 . 0.2310^4: 4U— I I4IO-V 5 549—I5548 

3 3 047— 45245-+ 5^745^50 5 44^4 8443 -+ 8 842 

— 2324 . * — • • < 0 i .<».? 

35 . 0.2772<*5r5 : 41 1 — 144*0 4 -5:5149.— 15548 ^+ 

33047 — 45245 -+44045 — 22044-1-17543 — 
5 i 842 -+ 3844 . 

Sicut autem poflMe e&jVPtradecimam bafim^peciofg 
tabula? dem onft rare, qualiter accejftis totis quaeque maflfa 
cft aequalis, iuxta methodum 5 4 itapoflikile cft , etiam in 

G 2 prae- 

Digitized by Google 



E 1 BMENJ VM 
praefenti procedere in infinitum , & demonftrarc t etiam.» 
vitra decimam bafim , qualiter acceptis fefquitQtis , qux- 
que inaflaeft «qualis < . • - oi v . 


i y- l. 


» 1 



^ . I - - . , ; . 

• i V * 4 

■x r*xM ' • JTheor. B.Prtp. 8 r i - c ... 




^ Hmonftrare, qualiter accepti* primi laberis fpccie- 
bus, quasque mafia eft aequalis ... . - * r ( . r 
' ; Mcth» Demonflr y • 

Sub hoc vno titulo , innumerabilia theoremata aenferi 
poflent j quorum vna communis eft methodis demon* 
ftrandi, per 5 . h. refoluendo maflTas , in totas fibi «quales; 
& pcrq.b. rcfokicndo totas* jn Ipecies primi lateris fibi 
aquales . - , , . c > - ? . ' — ' ; r ~ • ;.c ? 

Pro vlteriori methodi enarratione , proponemus vi- 
ginti quinque theoremata, vnum eum Jemonftratione, 24 
reliqua fine demonftratione : qu« poflunt facile demon- 
ftrari, (ccundum methodum aflignatam . 

I, .> Ol(V: O.azr^P^- 1 j 1 ? - ». ». * .7 . * 

0 ' >Otmonfir. . 


5 . h. 
4 . h. 


0.6ar:t$ — r, 

t$ : Oii*z^O,l d^Oktir+ji, 

\ t:Oj*-+u . 


> f' 


i O.Gar ; O.i <n-+0.2 a . 

0.2*r;O.42^0ui* <fyod,&C. j » 

2 . 0.6a2r:0.2a3-+Q*$#2~+0 t a t r. ( • • * v . , 

3 * 0.4a$ri0'4q-t0iza}*0.*2«. v,. ■ > 

4. 0 . 
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4. 0 . 6 azri:XX.a 4 *&.ia 3 -*O. 24 i-+O.a. '*.*■ 

5. - ^0.3 o«4r : 5 -+ 0 . 1 5444O.1043 — O.4.' 

5 . 0 . 5 o 43 r 2 : 0.5454O.1544 -f O.2Q43 -+0,1542 

• ” -+O.44, 

7* 0.1 245 r: 0 . 246 *-+ 0.545 -+0.5 44 — 0 . 42 . 

8. 0.30447*2 .0.245 -+ 0.5454-0.10444 0 . 10434 

. r i 0^3 jwWQ4. : - « j : . C -i- 0 1 m.O : •». i-.* r .0 ' . 

<?. 0.2 043^3: 6.4^0.745 -»0.5 44-.-0 54^-40.442 

r— 0.24. ■" • -■ 0 ' V •- :> ! r . V 

l o. 0.4245^.54740.2 1 aS - bQ.z ia 5 — 0.743-1-0.4. 

1 r. 0.8445r2 : 0.447-40.144^-1-0. 2 845'-40.3 5 44-+ 

■ - O.1443 O.742--O.44; ‘v* ‘ *. ^ >0 ii.-» ■ - 

1 2. O.4 2044r 3 ;0. 1 2 4 7^-0' 4 2 45-4O.8445-+O. I O 5 44 
^ 0 . 98434 - 0 .^ 342 -+ 0 .l 54 . .i** l.'- 1 

i^ O.z+ajr: 0 * 3 * 8 + 0.1 iaj + 0. 1445-^0. 744-f 
0 . 241 . .» o 

14. 0.8445r2: O.3484O.12474O.28454O.42454 • 

0.2 1 44 — 0 : 1 4*3 — O. I 04 * 4 - 0 . 24 . 

15. 0 . 1 5 845 r3 .0.3 48 ^ 0.12^74.0,2845-40.4245 

O.49444O.42434-O.442 — 0 . 124 . s ; 

1 5 . 0. 2 1 0447*4 : 0.3*8+ 0 .l^aj+ 0.« 845 4 0.4145 4 
. - O. 42444 O. 28434 O. 32414 O. 234 . t 

17. 0 . 9048 r: 0 .io 4940.4548 4 0.5047 ~ O.42454 

O.2043 —O.34. 

18. 0.350477*2: 0.1049 *+ O.4548 -1« 0 . 12047 ■+ 

• ’ 0.2 1645 f* O.12545— Olo 5 44-^ro 043 ^ jf 

0.3 042 -* 0.244. ' < Ji. 

19. O. 1 ^** 
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19. 0.84O46V3 ; 0.1049 -^-0.4548 -»-0.11047 

0 . 2 1 045 -* O.i 9445 -* O .3 1 544 *+ 0.6 o 43 — . 
O.15 042 —* 0.^44,; ; ' . . .: 

20 . O.llSoafrq. : O.I 049 -+ O. 4548 -* 0.1 2047 

O.2l04(y-fO.2 5245 -*• 0.2 IO 44 -+ O.20043 -* 
O.155 42-+O.484. v-/..' • . * C 

ai. 0.2049r:O.24io-»-O.i049H-O.l548 —O11445 

-fO .1044 O. 342 . • 

2 2 . 0.9O48r2;O.24I0^O.l049-+O.3 048^O,5o47 
-fO.4245— O.4245 ~r05o44-+0.io43-fr0.2 242 
. -t- O.34. ■ . • ; 

23. O . noajr } : 0.4 10-+0. 5 49-1-0.1548 -*0. 3 047-* 
O.4945-+O.5 3 45 -tO. 1 5 44 — O. y 943 “•-0*2 042 

-+O.I24. -•!.;,vrf • 

24. 0.1 io 45 r 4 : -+0.5 49-^0. 1548 h-O.3 047 -+ 

0.4245-* O.4245 -«-0. 5 5 44-^0.55 43— -0.842 — 

O.374. ' • T.r., ■> 

2 J. 0.2 5245r5:0.4io-*0.549-*0.i548-+0. 3047-+ 
;l O.4245-*Q.4245rt0.'i044 — 0. 5 43-+ 0.4842 -+ 
O.544. ; .. ] .C — i..; O-. -r. I • • J .• : 
Aliaquepoftunt in infinitum proponi theoremata , Sc 
demonArari,quibus pateat, qualiter Occeptis primiiateris 
fpeciebus^equemaflacftarqualis. • / . •• .0 

>»»■ ■ » >» .1 m.- - - ' ■ ■ ■ ■ 1» ■ > 

• i C r ' Theofi?. Prop^ t 0 : •: o • 

D Emonftrare, qu£e>& qualiter acceptae totsfpccics 
in eadem bafi vicinai, aliqualiter acceptas, sequales 
faciant. £x 
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O.lioasr-tiots ~ : 6 tj, 

0.30*4-+ 1 $£4 — 1 0/3 -it : 0.i2oa3r-+ 1 o tj-— 

r ' ' '4*. ' t .• ' ' ; *•*- 

O.3 044 -+ 1 5 f4 -«• 5 1 : 0. 1 1 04jr-f 2etj. 
0.6a4-+3t4^+ti0.2^a3r^-4t3. Quod Sic. 

4, 0.na3r-+t3 : 0 .i 8 air?*-t. 

c . 1 . 7 * Demonflr. . — : % « * •' 

5.fo. 0.6oa3r:3t$-~'p3-*- 2t ‘ 

0.6cay-+-it3+-*t:3tt. 

5. b. 0.30421*2 :fj --^f. 

0.3oa*r2-*-t :t$. •• 

0.9042r a -*3f : 3*5.- • 

0.tfo43r-*-5f3 — *f j0.p‘C4«n>+3f.' I 
0.5043**-^ 5?3 5f. 

j 0.i243r-4-/3:0.i842r2-^f. Quod,&c, 

5. 0.6aj-+3tj-+2ti : 0.30441^ -+^4. .» 

5. O.i244r-+f4;0.2443r2-+f2. 

7. 0645-<-3 r<>-+4f 3 ;0.3545r-+^f5-»-f. 

8 . 0.na$r-*t5-+t:0.3O44rz-+2t$. 

9* - O.i 844*2-^3 ;0.2443*3-+f. • ~ - ■ - - - — 

10. 0.647-+ 3rj-+7t4i0.4i*6r-+7t6*+$n* 

I I. 0.i245r-vf5-f2f2 .'0.3545^2-^3^4. 

12. O.i 845^^4 ;0. 3 C44r3-+f2. ’ - ‘ ‘ 

1 3. 0.3O48H-i5f8-f55f5**t5Jf.0.8o47r^40f7-*-4of3, 

14. 0.6oayr-+1t9-tz$l3 : 0 & ica#rz~+2 itt-+ 9 t» ) 

15. 0.3 045r2H-2f5^3n'O.5 ; a45t , 3fJ i 51t.3v - 

1 5 . O. 
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secvndvm ; 

16. 0.1 2oa^r^iot$ :0.i 5 044^4^5 -+pf. 

17. O.i od$-h$t<)-+i8t6-+tui:0.2oa8r-* *• t}tB-*3ot4, 

18 . O,6oa8r-+it8'+ior4.:0.*404jri-+i8t6-+27t2. 
ip. 0.9Od7r2-t-7t6-+i8t2:0.2ioa6r$-+zft4.. 

20 . 0.i2oa6r$-not4:0.l8oay4«+t6-*9t2 . 

21. 0.<5di 0^3*1 ©-+14*7 -* 2415: O.tfoipr-t iorp 

^- 3 df 5 -+ 5 f. 

22. 0.6'o4pr-«-5fp-+^ofj-+2 5f : 0*17048™ -*$ 6 rj 

-84*3. .* • - ‘ 

23. O.^oa8r2^8tj-i-yjts ;0.2^oa7rj^ot^2^t. 

24 . O.i 20d7r|-+i 5 f 5 H -2 5 f: 0 .no<i(yr 4 -ff 7 -+ 3 pf 5 , 

25. 0 .ioa 6 r^ 6 t^: 0 . 36 a$r^-¥t$-+^t. 

Et alia huiufrnodi proponi poflunc innumerabilia : qui • 
bus in fmgulisdemonftrari poterit, quae , & qualiter acce- 
pta totae, fpecies in eadem baii vicinas, aliqualiter acce» 
ptas, squales faciant „ . t . /> .y 


• 1 . *• 1 

^ • 1 ( ■ 

Thcor. 10. Pnp 10 . 

• 1 . . * j i •• ! 

D Emonftrarc,qua: > & qualiter accepta: lemitora, fpe- 
cies m eadem bafi vicinas, aliqualiter acceptas, 
«quales faciant. 

Ero innumerabilibus theorematis huius tituli, viginti- 
quinque proponimus, & vnum dcmonftramus , ad often- 
honem methodi „ :■ t . ^ ... • 

*• 0 . 242 -+W 2 -+wr: 0 . 4 dr. f ... *- -,,V /0 . * 


Digitized by Google 


J8 ELEM ENT VM 

X )emonfir. y , t ' ' • : 

6. b» 0.6 ai : 2 m$ -*&&'■'***•'. 3 t * j *. - *<?. • . ” i 

0.6 a r;— gmz — » ‘ a , : 
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& demonltrari poteft , qua:, Si qualiterjteccpt* femitotf, 
fpecies vicinas, ahqualitcf acceptas , a: quales faciant. • 
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"Tber.ii.Prop.il. ■ y , )( , 

D ' Emonftrare, qua: , & qualiter acceptae fefquicotae, 
fpecies ia eadem bafi vicinas, aliqualiter acceptas, 
aequales faciant. 

Sub hoc titulo vigintiquinque proponimus theore- 
mata, ex quibus vnum dcraonftramus, ad oftenfionenu 
methodi •- ; r ; : : : - — x ■ 

l. 0.iai-*-q2-+2i0.$dr-+iq. 


• t • 

Dmonflr. 


7 «*» 0 . 6 ai :iq$ — 972-H37— <T. 

0 . 6 ai-i-$qZ -6 l 2 q$-~- 6 qi-+l $q, 

7 0 . 6 ar:q$ — 3qz-+2q. 
r 0.l20r:2q$ — 6 qz- ‘t^q. 

0.12<tr-*9q: 2q$ — 6 qz-+l$q. 

Q,6ai~+3qZ-+6 : O.l2or~*9q. 

0.iai-+q2-+i :0.44r^3^.Quod&c, 

2 . 0 .za$-*-q$ -+$q: 0.6azr-*^q2~+2. 

3. 0.644-* 3 q^-+ 3 0^2 -t -6 \0.2*{a3r-+l6q$-+2$q, 

4. O.i 2 air-+q$-+ zqiO.i Sazr2-+$qz . . 

5* 0 .6a$-+3q 5-<-5o^3-+ 317:0.3044^20^4-* 587* 


-* 6 . 
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■4-11673 -+3 77. 

&' O.i 245^754-873 : 0.304^2-+ jq^-*^qz J 
O.i 844^4-73 4-27 ‘,0.2443^ -4372, 
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? 4. O. 1 2 oajr 3 H-7^r+7-^3 • AM-Orftfrf 6 <jS-* 
40^4-+ I 242-^44. ' ^ . J ; .• 

2 5 . 0*3 0,45*4.-+ 5 <74-* 8^* aj ->.£<71. 

Pofiunt ha?c , & alia huiufmodi, fub hoc titulo demon- 
ftrari, in infinitum, iuxta traditam methodum : vt omnino 
pateat , qua?, & qualiter accepta? fcfquitota? , fpecies 
eadem bafi vicinas, aliqualiter acceptas «quales facianr. 


•N ( 


Tbeor. 1 i. Prop. 1 2. > • .* 

D Emonftrare, qua?, & qualiter accepta? primi late- 
ris fpecies, binas quafquc fpecies in eadem bafi vi- 
cinas, aliqualiter accepras, a?qtiales faciant. 

Sub hoc etiam titulo , vigintiquinque proponimus 
theoremata, ex quibus vnum deuionftramus,ad often- 
lionem methodi. ' . -i s ., 

1. 0.ai-+O.a:O.iar. Demonftratum eftin 8.b. ^ J 

\ 1 « 

2. O.zai -+0.342-4 0 . 4 : 0,6 a%r. Denionftf. ibidem. 

3* O.44-+ 0.243 -+O.42 : O443 r. Demonftr. ibidem. 

4. ().^a$r-*O.a2-tQ.ajQ,6*zix 0 v ,* .... 

■« . • * 3 ■; 

8 * ^ | O.443 r: 0 .rf 4 -^ 0 . 243 -h-O. 42 . ; : : . - 

*• j 0-4<* 3 r-t 0.« z-+Q.a : 0.44-40.24-3 -+0. 2^2*+0.<«. 

' k [ 0 . 642 r 2 / 0 . 44 H- 0.243 -+O. 242 -+ 04 . ** ' 

I 0 . 443 rrt 0 . 42 -+ 0 . 4 : 0 .<r 42 r 2 . Quod&c 

0.545 0. 1 544 h-.O. 1 043 0.3 044^0.4. 

0.544^ 0 . 243 rt 0 .; 3 42 -f 0 . 4 eO.j' 243 r 2 » - \ ■' 
0.za6-i0.6ay\0.^a^:0A *f~ 

8. O. 
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8. 0 .i 245 *-+O .5 4^-+0.i 043 -f O.412 lO.^oa^ri 

HH OiA, 

9 - 0.3Q44T2 -♦ 0.845 «+ 0.542 .0.4043 r3 -+O.34, 
10. O.547 -+0.?.ia6 -* O.2145 -+ 0.4:0.4245r 
-+ O.743. ; v v 


II. O.1 245r -+O.545 -f-O.1 544 -+O.843 ; 0.3545^*2 

-+ 0.342 -* 0 . 24 . 

I 2 . 0 - 945 T 2 -+ 0.243 ^ 0 . 342 -«. 0.4 ; O. I 5 44^3. 

13 . 0.348^0.1247 HK 0.1445 -f. 0.242 : 0.2447r 

>•-0.744. r- - ; • ’• ' ' 

14 . 0.1247»* -+O .745 -+ 0.2i45 -*‘>0.i444-+0.4: 

0 . 4245 r 2 -+ O .743 -+ 0 . 542 . 

15. 0.545r2-f0.244-+0.443 O.42 ; 0.i245»*3 

!“* 0 . 4 . 

- » 

i 5 . 0. 2 44 5r 3 -+. O.44 2 ^0.54:O.3O44T4 -+ O.44 
— fO .243 . 

17. O.1049 -+ 0 . 4548 -^ 0 . 5 o 47 -+ 0.2 043 ;0.9048r 

« -+ O.4245 -* O.34. 

18. O. 3 o 48 r-+O .2 047 -+O. 7 o 45 -+ 0.5545 -+ O.io 4 a-+ 

0.94.0.1 2047 r 2 -fO .3 544-+O.4043. 

19. O.poajri -* O.4245 -+ 0. 10544 -+ O.4043; 

02 I O 45f*3 -►O.2042-+O.2 24. 

10. O. I 2045 r 3 -+ O.2043 -f O.4542 -f 0 . 1 6a : 
O.18045 r 4-+0. 54 5 -» 0 . 1 5 44. 
a 1 . 0. 2 4 1 o + 0 . 1 049-+0. 1 5 4 8 -+ 0. 1 044 : 0. 2 049»*-* 
). . 0 . 1445 ^ 0 . 342 . * 

a a. 0 . 2049 r-t O.i 5 <*8-* O.5047-* O.5 545 4 0.*o 43 

-+0.2^42: 
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-+0.24*2 :0,9oa$r2-+0.42a5-*0.6oa4-+0.$a. 

23* 0.pod8r2-+0,5 6a6-+0,l 6 845 -+ 0 . 8 044 -+0,2 74; 
0. 2 40*7^-40. 12 043 t*0.<Ti*2^ • ; 

24. 0. 1 ioajr$ -+ 0.4044 -+0. r 1 5 <*_j -+ O. 1242 ; . i 

0 . 2 io^r 4 -fO. 7 <KJ^- 0 . 2 i 45 -+ 0 . 4 <j 4 . • 

25. 0. 3 0451-4-+ O.Saz-tQa $a : 0 .$ 6 a}rf -*■ O.jaq 

-+O.1043. 

Et alia deinceps proponi poflunt, &demonflrari: & 
vniuerfaliter poflibile eft demonftrare, qua;, & qualiter ac- 
cepta; primi lateris fpccics , binas quafque fpecics, in ea- 
dem bafi vicinas , aliqualiter acceptas, asqualcs faciant . 

Theor. 1 3 iProp. 1 

I N tabula fubquadratrice cuiufque numeri, &ir> qualibet 
bafi ,iubquadratrices,& aeque ordioaca tota, totairL, 
componunt, vnitate plus ordinatam . 

Mypoth. ■, ; . - v - > 

In tabula fubquadratrice , in fecunda bafi , fint fubqua- 
dratrices 0 . 42 , 0 . 2 a 3 , 0.r2 ; fitque totaiecunda, n j tota 
tertia, 1 3, •. . , : ; 

Dico 0 ut 2 H- 0 . 24 r-+ 0 r 2 -+f 2 .-13. + - . , , ; - 

. . TDcmonftr» < • w 

dcf.6.p, ; v . . x .C ..i* 

x.p. u; t—u: ti}t3 -~*C2. • , 

Er g0 1 3 ~ f2 , eft toties ti , quoties cft f-.-w.ideft, 
quoties relinquitur ipfe numerus r, vnitate dempta. Sed 
cuiufque numeri tot funt abfciffionea> quotus ipfe rclin- 
•. quitur, 
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quitur, vnitate dempta: nam binari; , vna ranttlm eftab- 
fciflio, qua vnitas abfcinditur; temarij, dux, quibus vnins, 
& binarius abfcinduntur $ &fic deinceps: ergo #3 — ti, 
eft toties 1 2 , quot funt ipfius t abfciffioaes . 

Pro lingulis autem abfcilfionibus. 

-+ 2ar-*rz:t2. 

Ergo pro omnibus. 

• O.ai-+O.2or-+O.ri :t$ — f2. 

Ergo communicer addendo ti* 
0 t ai-t0.zar-+0jrl~tt2 :t$. Quod&C. 

Quare &c. 

Theorema 1 4. Prop. I 4. 

T Otaquxlibet,efta?qualis quadratrici, in primo la- 
tere, in bafi proxime minus ordinata iacenti , vna 
cum alijs trudis , in primo latere, in bafibus inferioribus, 
& vertice, acceptis aliqualiter, & vnitate. 

, Hypoth . 

Eftotora tertia t $ . 

Dico rj , efle squalem quadratrici in primo latere, in 
fecunda bafi , vna cum alijs, &c. 

Demonflr. 

4- k- ; O.3 at, vna cum alijs , &c. 
dcf. 8.p. 42 eft in piimo latere in fecunda bafi tabuls pro- 
portionalium. 

dcf.up I 42 eft ibidem in tabula nominum . . 
dcf -94. j Q42 eft ibidem in tabula Ipeciofa. 

, , I O.ai. 
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def.ii.z. O.ai eft ibidem in tabula fubquadratrice. 
def.\}.z 0.$at eft ibidem in tabula quadratrice. 

t$ eft aqualis quadratrici,in primo latere, in fe- 
cunda bafi , vna cum alijs, &c. Quod &c. 
Quare&c. 


Theorema i 5 . Prop. 15 . ; 

Q V«libet fubquadratrix , in primo latere , vna curru 
tota «que ordinata, atque fua bafis, eft «qualis fub- 
quadratrici , in fecundo latere , in fua baii iacenti, 
Yna cummaffis, in fecundo latere, in bafibus inferioribus, 
acceptis aliqualiter, & tota . 

Efto fubquadratrix 0.a $ , in primo latere, in tertia bafi. 
Dico 0.a$ , vna cum tora tercia , «qualem efle fub- 
quadratrici , in fecundo latere , in tertia bafi iacenti , vnje. 
cum alijs , &c. 





Pr<epar, ^ 

Affumatur fpecies, in fecundo latere, in quarta bafi, fe- 
cunda, &quartultima, 0.a$r. 

T)emonjbr. • * 

0.a$r incrementa funt gqualia . 

2. b. 0.a$ , vnacum&c: 0.342r>vna cum alijs&c. 

7. p. air eft fecunda in tertia bafi tabuLe proportio- 
nalium . 

def.u.p. 3 air eft ibidem in tabula nominum . 
dcf.n.z. Q. 3 air eft ibidem in tabula fubquadratrice * .. 

0*a$ t 
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! 0.ai , vna &c. eft aequalis fubquadratrici , in fe- 
cundo latere , in tcrtiabafi , vna cum alij$,&c. 
| Quod &c. 

Quare & c. ( ; . 

- — ■ ' -- * ■ - ■■ » ■ — »i « 


Tbeor. 1 6. Prop . 1 6, 

S I aliquot quantitatum , fecunda ad tertiam, fuerit ficut 
prima cum vltima ad fecundam dempta vltima 
tertia ad quartam, ficut prima cum dupla vltima ad fecun- 
dam dempta dupla vicima* & quarta ad quintam ficut pri- 
ma cum t ripla vltima ad fecundam dempta tripla vltima* 
& fic deinceps vfque ad vltiimm: erit prima cum fecunda 
ad fecundam cum tertia, ficut prima cum vltima ad fecun- 
dam^ fecunda cum tertia ad tertiam cum quarta., ficut 
prima cum dupla vltima ad fecundam dempta vltima* & 
tertia cum quarta ad quartam cum quinta, ficut prima-» 
cum tripla vltima ad fecundam dempta dupla vltima * & 
ficdeinceps,. 

* Hypotb. 

v Sint aliquot quantitates a, l>, c, d, t. : . 

hc:a-*c x,if — toi' 

c\d :a -+2e$b-*~ - ' * - 

d)e:a-+3e '** ■<. - • r • '• ■* 

' Dico *-*hx : a-+t' r b. i 


hpttb. 


Demonflr, 


j conuertendo , componendo, St permutando. 

■ ■ • t * i 2 
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j. p. \&-+y)b-+ci a-t-e} b. Quod&c.. , 

• Dico b-*c$ c~*~d: a-+ze; b — e. 

Demonftr , 

hypoth. b; c: a-+e; b — e . 

b-+c$ c: d~*b$ b~~e. 
hypoth. c; d: a~+ze-, b — ze . 

z.p. c i c ~*d : a-+2e$ a-±b. 

p. p. * b-+c; c-+d; a-+ie ; b~r- ze, Q^iodScc. 
Dicof-Wj dr+c; a-^$e\ b*~ ze . 

Demonftr • ■ 

hypoth. c; d: a-+ze$ b — ze. 
z.p. c~*dy d: a-+b; b—ie. .. . 
hypoth. Id ; e: a-+$e$ b — $e. 
a .p. M; d-+e : a-+$e$ a-+k 
p. p. | c~*d‘, d-*e: <*-+$*; b—Ze. Quod&C. 
Quare &c. • 


Theor. 1 7 . Prop. 1 7 . 

S I aliquot quantitatum, fecunda ad tertiam fuerit,ficuc 
prima cum vltima ad fecundam dempta vltima ; 64 
tertia ad quartam, ficut prima cum dupla vltima ad fecun- 
damdcmptadupla vltima; Sc fic deinceps vfquc ad viti- 
mam: fuerit autem & prima aequalis vlttmae: erunt totidem 
quantitates & vna amplius, prima feorfim, prima cum fe- 
cunda, fecunda cum tertia, tertia cum quarta ,& deinceps 
bin? aggregatae, & demum feorfim vltima; quarum fe- 
cunda ad tertiam, eft vt prima cura vltima ad fecundam 

dempta 
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dempta vlcima ; & tertia ad quartam , vt prima cum dupla 
vicima ad fecundam dempta dupla vltima 5 Sa fic deinceps 
vfquc ad vltimam. . 

ftypoth. 

Sint tres quantitates a, b, Cj quarum 
b^cia^cjb — c. 
a:c. . 

Dico quatuor quantitates efle a,a~* b,b->c,c, quarum 
a~*-lr f b-*-c : a-+c j a-*-b — c. 


Demonftr. 

\6.h. | d-+b>b-+cia-*-c$b. 
hypoth. 

d-+b • — c; b. 

a-+b±b-+c: a-*-c;a-+b — c t Quod Sic. 
'Dicob-+c$c:a-+2C',a-+b — ac. * 
bypotb. b$c !a-+c$b—-c. 

V' b-+c]c ia-+b)b~-c, 

bypotb. b-*c; a-+b. 

* 

c:b-—c . 

*• a c:b, 

’ , w~+2c: a-+b. 

I *+b — 2 c:b — c. 

[ b~+c ; c .* 4 -+ ic j a-* b — 2 c. Quod 8tc, 

- Quare &c. 
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Thetr. iS.Prep. iH. ■ 

I N; vnaquaque bafi tabulae nHtltipliciiun>prior quantitas 
ad pofteriorem vicinam , eft vt ordo prioris a primib, 
ad ordinem pofterioris ab vltima. 

TDcmonjh. 

Quoniam in fecunda bafi tabula» multiplicium, 
funt tres quantitates, quarum fecunda ad tertiam, 
eft vt prima cum tertia ad fecundam dempta ter- 
dtf.ic.p j tia; & prima eft a:qualis tertire;& in tertia bafi,funt y 
ordinata? quatuor quantitates ex fecunda bafi de- 
fumpta?, prima feorlim, prima & fecunda, fecun- 
1 7* k da & tertia, & tertia fcorfim : ergo etiam in tertia^ 
bafi, fecunda quatitas ad tertiam, eft vt prima cum 
quarta ad fecundam dempta quarta tertia ad 
quartam, eft vt prima cum dupla.quarta,ad fecun- 
dam dempta dupla quarta : & fic deinceps often- 
detur in fingulis bafibus, - - > • - ■- . 

\ Eft autem in vnaquaque bafi tabula multipli- 
jcfaof cium > P rima quantitas vnitas , & vltima vnitas : & 
dcff.p. fecunda quantitas eft ordo bafiSjidemqueordo 
ipfius quantitatis ab vltima . Ergo i» quarta bafi, 
prima quantitas, qua? eft quintultima^d fedidam, 
qux eft quartultima , eft vt vnitas ad quaternariu : 
fecunda ergo ad triultimam,eft vtbinarius ad ter- 
narium 5 tertia ad penultimam , veterfaarius ad bi- 
narium 5 quarta ad vltimam, vt quaternarius ad v- 
nitatem. Similiter oftendetur in fingulisbafibus. 

,1 : Quare &c. Theon. 
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P Roportionalium, & multiplicium tabulis congruenti- » 
bus , quaeque proportionalis , habet numeros deno- 
minatores , reciproci proportionales ,vt in fuis cornibus 
multiplices. * 

Demon fir. 

Proportionalium aflumatur bitertia , cuius denomina- 
7. p. tores binarius, & ternarius . Eft autem biterrij in 
quinta bafi quarta tritultima: cuius cornua funtin 
quarta bafi, alterum in quarto, alterum in tritulti- 
, mo latere: ideft alterum cornu eft , in quarta bafi, 

j def.pp. quarta quanti tas;alterum, tritultima. Sed in quar- 
j tabafi, quarta eft penultima, St tritultima eitter- 

18. h. tia:& in tabula multiplicium, tertia ad penultima, 
eft vt ternarius ad binarium: ergo cum birertias 
denominatores fint, prior binarius, Stpofterior * 
ternarius; eiufdem in cornibus multiplices reci- 
i proce funt proportionales, prior ad pofteriorem, 

D vt ternarius ad binarium. Quod&c. 

Quare &c. 

: - Theor . 1 o. Prop. 2 o. 

I N tabula fpecierum,m eadem bafi, vicina? fpecies, mul- 
tiplicatae per numeros fuorum ordinum, prioris a pri- 
ma, & pofterioris ab vltim 3 , funt aequales, additis tamen^ 
vrrimque maflis, in inferioris ordinis bafibns , & in earum- 

dem 


Digitized by Google 


74 ELEMENTVM 

dem lateribus, verfus tabula verticem diuergentibus , ali- 
qualiter acceptis, atque 
ia bafis. 

Sint fpecicsin quinta bafi, fecunda quintultima, & 
tertiaquartultima. 

Dico duplam fecundam quintultimam,a?qualcm die 
quadruplae rertice quartulrima? , additis tamen vtrimquo 

aiijs &c. 

Pr.epar. 

j AfTumatur, in fexta bafi, fpecies tertia quintul- 
<5- b ! tima, cuius denominatores numeri, quaterna- 
| rius,& binarius. 


:otis minus ordinatis, qdim fit ip- 

• i 1 • '• 

' * M 

Hypotb. ' : * jz 


Demonjir . 

Tertia? & quintultima? fpeciei aequalia funt incrementa: 
alterum ex raaflis compofitum in tertio latero, 
multiplicatis per numeros quarta: bafis multipli- 
cium , quaternarium , & reliquos ; quarum vna eft 
in quinta bafi quartultima, per quaternarium mul- 
tiplicata : alterum ex maflis in quintultimo latere, 
multiplicatis per numeros fecunda: bafis rnultu- 
plicium, nempe binarium 5 quarum vnaeft,in_» 
quiuta bafi, fecunda , multiplicata per binarium:Se 
reliqua: malfie , in viroque incremento, funt infe- 
riores, & demum tota? inferiores, quam quinta^. 
Ergo dupla fecunda quintultima, di a?qualisqua- 

dru- 


2 . h. 
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d ruptae terti* quartultimse , additis vtrimque alijs&c. 
Qued&c. . 

Quare&c. 


Theor.21.Prop. 21. * ' ■ ; 

I N tabula fubquadraticum,in eadem bafi, fubquadratri- 
ces vicinae funt aequales, addicis tamen vtrimque maf- 
Gs ,in inferioris ordinis bafibus,& in earuradcm lateribus, 
verfus tabulae verticem diuergentibus, aliqualiter acceptis, 
atque rotis, minus ordinatis, quam (it ipfa bafis . Similiter 
& vicinae quadracrices funt aequales, additis tamen &c. 

Hypoth. A 

Sint fubquadratrices, in quinta baf» i vicinae , produ&a, 
ex fecunda qiunrultiraa: fpecic per fecundum quintuHi-, 
mum multiplicem, &produ&a ex tertia quartultima fpe- 
cicj per tertium quarculticnum multiplicem r V^a^r , & 
O.ioa^n . * - V 

Dico 0.544»* ,additis&a 0 . 1 043 n, additis &c./ 
\.;.= . .. . Pr*p*r..: ■■■■ '[<■■■/•' ; \J 

Affumatur, in fexta bafi, fpecies tertia quintulcima, cu- 
ius denominatorcs,quatcrn.arius,& binarius, nem- 
19. b. pe O. 441-2 : quibufeum numerisi, reciproci pro- 
? : ' •*» portionales iunt multiplices , in eiufdem fpecid 


poflyn. 


■ i. 


cornibus i^centes, 5 ad 1 oJFiat itaque, vt;2 ad 5, 
. : o 1 } titQ.yaqr, vnacum alys&e^ad 0444»*, vna cum 
I alijs &c.item v*4ad i vn^ cum- 

1 alj^&c/^p^o^s^Vflacuinalijs&e. i 

K ' Demonjlr. 


-au 
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. Dcmonjbr . 

zo.h. 1 0 . 2 tf 4 r,vnacumalijs 5 dc:a 4 rf 3 r 2 >vnacuali 7 sScc. 
* * 1 O.x^iVnacumalijs&CjO^jriiVnacum&c: 

. 0.j44r»vnacutn&c; O.ioa^ri^vnucamScc, 
0 . 5 44»*, vna cum &c: 0 . 1 043 r 2 » vna cum &c. 

..i > Quod&c* 

Dicoo. jo^ynacum &c: 0 . £04^2» vna cum &c r 

Prdpar. 


9-5 


p<fi.vn. 


fitp. 

9-5 


• t 

O. faqr, vnacum &c.& 0. 1 o 43 r 2 , vna cum &c* 
. fextapiic&ur,&fiant0jo44r,vnacum&c.8e 
0 .<Jo 43 r 2 *'vna&c. 

Demon fir. 

0.544^ vna&c:aro 43 r 2 »vna&c* '* 

O 3 044^ vna &c: O.tf 043^, vna&c* Quod 

J A . ... 


Quare &c, 






Theor.i2.Prop.22* 

Q Vadibet quadratrix , eit aqualis totae vnirate plus 
ordinata;, demptis, addrtifque aliqualiter acceptis 
totis, non plus ordinatis, quAin fit eius bafis. 

.... . ■ . ’ . - Demonfir.' 

- ~ Patet indu&ione per 5 . h. 

• a ■ m .» 

XI. fc. 

i * 

V ■ 

ti.h. 



"V vw» vivuiu, j HUUUI 4 f 

trimquealijs inferiorum balium fpeciebus,ali(]ua- 
1 literacccptis,SctotiSv Et quadratrix vicina, alte-. 
{ ri yicina;cft sequalis , additis vtrimque alijs infe- 

jf f r * — * • 


no- 
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M* 


b. 

j m. 

b. 


*!> 


J*f t 


5. b. 


I 


5 BCVNDVM..; 7 f 

riorum bafium fpeciebus, & totis: & demum prir 
m«quadratricieiufdem bafis: &primaquadra- 
trixvna cum alijs primi Jateris quadratricibus in- 
feriorum bafium, & vnitate, cft «qualis tot«,vni- 
tate plus ordinatae, quam fit ipfa bafis. Similiter 
ali« inferiorum bafium fpecies , alijs fpeciebus, & 
demum totis , funr. aequales , non plus ordinatis, 
quam fit bafis quadratricis primo fumptne.Quarc 
demum quadratrix primo fumpta, cft «qualis to- 
tae vnitate plus ordinatae, quam fit eius bafis, dem- 
ptis, additifque aliqual ter acceptis totis, non plus 


j ordinatis, quam fit eius bafis. 


- o 


I 


itf. 8p. 


Tbeor. ^-3 , 23 . i . 

N tabula multiplicium , fumma numerorum cuiuiqua : 
bafis ,eft tota poteras binarij, quotus eft ordo baiis. - 

T)eironjlr. 

Nam in tabula proportion alium, fi rationalis,Si radices 
fuerint aequales inter (e: etiam reliquae omnes* 
quantitates > & rationali, & radicibus , & ad inui- 
ccm «quales erunt. quia ratio «qualitatis,quan- 
tumlibet multiplicata» &fccuin jpfa compofita, 
femper cft «qualitas . Quate fi rationalis , & radi- 
ces fuerint vnitates: omije&proportionaleserunt 
\nitates . eritqUe tabula nominum , eadem , quae 
tabula multiplicium : quia vniras non multjplicat 
et cuiufque bafis nominum fumma, cademur 

K 2 quae 


icf. 11. p. 

dtf. l©p 
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quar fumma eiufdem bafis multiplicium . Sed cti- 
iufque bafis nominum fumma eft potcftas aggre- 
gati radicum, «queordinata cum bafi 0 Ergo cu- 
inique bafig multiplicium fumma, eft poteftas jg- 
| gregati vnitatum, idclt binan/, iequcordinatju 
[comb^ cjuS .' iv.hl.i . . - . j 
r ‘ - " r \ m ^'ili V T 


*• i 

ti 

< '■ IVA 

-ir. 

m:;rn 




:y,c \ r; < ? ; •- 

) Otcftas binarij multiplicata per fuum ordinis nume- 
. rum, minoreit atqaeOrdinata poteftute temarij . 

l<\ ih<\ -.ii. fypotk. V. 

Efto binarius ternarius t . Confiat minorem, 

efi*e , quam r - • — . . 

Dico ibi , minorem Teflfe, quam n . 

Sh 9 minorem , quam /3. ■ « < rr: . • 1 i- ? 

4^4, minorem qu^m rij.. Et deinceps, 1 

Demon jlr. 


def.2,pl 
fyx. p. 


1 5 b: tz\ tb: tb> -bz ;• tl— tb^ tb--bl . 
t> b> funt numeri inter fc primi . j 


byptih. 


•y , 

» 1+9 t 


fypoth., 


t> A, funt minimi in fua ratione. 

1 rz — tb* non eft minor, quam t, ■ 
j tb — bz* non eft mitior 1 , qu&m b. 
j tz — bz * non eft minor quam t^b» 
b * eft minor, quam t. 
ib 9 eft minor, qu 3 m t^b. r 
2 b> eft minor , quam n — 1 bi • 

2 , cft . i. 


J 


. 


\ • *a* 
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1 £, eft £2 . 

bi y eft minor, quam ti^bi, - v. 

ibi , eft minor , quam a . Quod &c, 
ibi , eft £3 . •; 

b$ V cft minor, qu&m f2. * u . - ;i\ - * 

3^3 * eft minor, quam^r i a .xi o f ii.) [ 
BfJVVcft fg '•;> .-H : »; ? <’•-■?> tc; -i • *>-!.» .*.* 
i^3 j ‘Cft minor,Hquim /$1. Quod&c.’ » 

3^4, eft minor, quam 2^:3. h :■ > • o' . 

/«P* b$ , cft minor , quam ti . /. - - • - i-* 

1 eft minor., quam i. - — • 

£4 , cft minor j qu 4 m:f$ . ■a "1 
4^4 , eft minor, quam p $ .! ;::ip 1 ! r// /"X 
3x3., eft >4. , w.ftM' loiippbl :uL( V 

4%, eft nlinor, quam.64. Quod>&tf. ' ? 

Et llmliter deifte&pk oikcnJctur in infinitUm.- 
QuareStc. .Av> p ,'. ,T \ 


bypoth. 


■»» ■ - — *■ 


1 


Theorema ij. Prop. 2$. • tiu.i i;lif»Up 

N T tabula multiplicium , quiiq ie numerus multiplicans 
* numerum vmrate maiorem, qua n (it ordo fax bjfi$,& r 
ut numerum minorem Cura potdUtetcrnanj /qaocusxft 
numerus multiplicatus . 

Bypoth, 

<oEftol, numerus a „ in tubula tiiultiplicium , in quinta* 

e^lo 'ternarius r. r : :,'.i i!;:ds viinv « ; jp : 

- : Digo 6 a , minorem efle > quanp «&£ •?> i ; n t 

■„ it s * Pr<epar. 
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Prtpar. . : - « >• ; 

Accipiatur binarius b. 

i ’ -Qmonjbr. • - « 'vi 

yi.b. Numerus a, & ali/ quinta? bafis,componunt £5 J 

defjf. Ergo 4, minor cft, quam £5 * Sed b $ , minor 
eft,qu£m b 6 . Ergo 4, multo minor eft ? quini 
14. b. h 6 . Ergo 64 , minor eft quam 6 b 6 . Sed 6 b 6 , 
minor efi, quam rs. Ergo tf4,’ minoreftquim 
Quod&c. 


Quare &c. 


Tbtor. 2 6 . Prop. 2 6, 

Q Vselibet quadratrix , pro radice binario , minor eft, 
quam fefquitota 3 maior , quam femitota , vnitato 
plus ordinata?, quim ift eius bafis. Porro qua- 
dratrix iacens in vertice tabula, eft aseuJisfemitora:. 

Hypoth. ■ 

1 Efto, pro radice binario, quaelibet quadratrix 4, in_, 
quarta bafi. 

. Dico 4 maiorem eflc,quam 5 & minorem, qu^rn 
fj. • ■ • • : - . Iu 

4. b, 1 • Porro confiat quod O.U, proquacunque ta- 1 
dice,efta?qualis ipfi w. ' 

Prtpar. 

4ef$ i b% 'i ' Pro radice binario , vn ica tantum eft abfeiflio, 
! qua vnitasabfcinditur,& vnitas relinquitur S6t 
ief.z.f. j vnica tabula proportionaliu, in qua omnes pro- 
A por* 
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dcfJMi. 

dcftlO.hr 

icf.uJf. 

icf.uJi' 
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portionales funt vnitaces : & fynonymar propor- 
tionales folitaria?: vnde tabula fpecieruru eft ea- 
dem, qua? proportionalium ex vnitatibus. Dein- 
de vnica eft tabula nominum, eadem, qua? multi- 
plicium : vnde tabula fuhquadratricum , eadem-, 
eft, qua? nominum, & multiplicium. Accipiatur 
itaqu? fubquadratrix £,in quaru bafi ,quadra- 
trici 4,fynonyma. 

. .. Demon [hr. , t - j 

b, eft in tabula multiplicium, in quarta bafi. j 

a: 5 ^ 

pro binario, m> eft vnitas, 
m 5» eft vnitas. ,;i.: 

j eft maior vnitate. 
a, eft maior, quAmm;. Qfipd&c. 
dcfM) Pro binario, q> eft ternarius, 

.b. > 5 eft minor* qu&n ^ ' ; •• >; :i r:\ ‘i'j* 

a, eft minor, quam Qiod&c. ... 

Quare &c. 

1 .1 y , 


prtpxr. 

dcf\$h. 

def.ipj). 

def.6.p. 

def.io.p 


4 O f 
• •> - 


Tbeor. z 7. Prop. 27, •. \ : . . : -/0 

Q Vdibet poteftas d binario, maior efe numero fui 
ordinis. .?• * u 0 ,)jicrr:: , - 
Hypotb* .. , 

Efto binarius b. 

** . .. ... ‘ Demotijk ... ...— 

Vnitas eft minor , quam 6, ergo binarius , minor eft, 
* * V. quam 


> M 

. . /_• » • 
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Theor. 29.Prop.1p*, . - • > 

r iuslibet quadratricis , primi vel vltimi lateris, in- 
c rcmentum , minus eft incremento tota:, vmtatfc* 
dinata?,quam fit eius bafts:& qualibet quadratrix, 
vel vltimi lateris, minor eft quam tota, vnitara, 
dinata : & fefquiquadratrix , minor eft quam fef* 

1 • ' . 

Meth. 'Demonflr . 

1 propofita, oportet primum demonftrare,in prio- 
ribus tabula:, deinde in pofterioribus . 

:o 0.2a incrementum > minus efle incremento n: 
a> minorem efle, quam tzz & fefqui-0.2*, mi~ 
efle,quam 72. 1 ; \ • • 

; Demonflr. r ’ 

O.iA incrementum eft O.i-^i • •< . 

ti incrementum eft 2 

0.2 2 1 — 2. ^ 

O.2-+2 : 'it. 

0.2-+2 , minor eft, quam 2f-+». .• 

| 0.2a incrementum, minus eft incremento 
j ti. Quod&c. . 

0.2 a 3 pro binario, minor eft, quam ta. 

O.2A3 proternario, minoreft,quam f2. 

. Similiter , pro quaternario, & pro Angulis nu- 
j meris demonftrabitur, quod O.za minor eft, 
! quam ra : & fefqui- 0 . 24 , minor, eft, quam 
| <\i ; Quod &c. / . , ■ ‘ • . . < 

L ‘ ' Dico 


V 
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a Dico O.i at inerementum, minus efle incremento 
ts:& 0 .iaz> minorem efle, quam ti: (ii fcfqui-0.342, 
minorem efle, quam qi 1 i ■ „._,J 

' •. Demonflr . * . , 

t.b. | O.i ai incrementum, eft 0 . 6 a-+ 0 .i~+i. 

8 . p. 1 1 incrementum , eft $f2-«-3f-w# . 
fup. 0.6 a y minor cft, quam iti . 

exfup. O.i h - i , minor eft, quam 3*-+». 

O.i ai incrementum, minus eft incremento t$. 
Quod&c. 

18. h. O.i ai y pro binario, minor eft , quam t$. 

O.i 42 , pro ternario, minor cft quam ti : necnon 
pro alio quolibet numero; & iefqui-0.342, 
minor eft, quim qi . Qua:&c: 

Dico 0.443 incrementum, minus efle incremento 
* 4 : & 0.44 i , minorem efle , quam & iefqui- 0 . \a j % 

minorem, quam ^4. 

'Demonftr. 

%. h . J <2.4*3 incrementum, eft O.i iaz -+ 0.124 
1 -+ 0 . 4-^4. 

8 * t* Incrementum f4, eft ^.ti~* 6 ti-+^t-+u. 

H- 0 . 1242 , mrinor eft, quam 4*3. 
fup. 0.124, minor eft, quam 612. 
exjup. 0.4-+4, minor cft, quim 4^». 

/ Incrementum 0.443, minus eft incremento f4. 

"> Quod&c. •' 

O.443 , pro binario, minor eft , quam 

0.443, 
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4** 3 > pro ternario , minor eft , quam necncii- 

[uacernario , & pro alijs deinceps numeris : & fefqui- 
13 , mifloreft,qulm 74. Qu®&c. . , • ; 
►imiliter oftendetur de omnibus primi,& vltiqiJateris 
iratricibus. '.-jtfbciip I 

^uarc&c. p ac , jb 


.nic or: , fer .0 t 


— 


“'t Viuslibec quadratricis increqenjtum , maiup eft in- 
crcmentoiemitotae, vnitate plus ordinatae, quanu 
eius balis ; & minus eft incremento fcfquitotae , pariter 
as ordinatae. Deinde quaelibet quadratrix, maior eft, 
J&tn praedifta JemitotajSc minor, quam praedica fef- 
aitota . 

• j * i 

. , Metk Dcmonftr. . , ■. x 

Quatuor propofita primumdemonftrare opoitct., iip, 
moribus bafibus tabui*, deinde in pofterioribus . 

Dico incrementum 0 .ia\ maius die, incremento m 2; 
Sd minus ciTc , incremento qz : & O.ia , maiorem efle, 
quam mz $ minoicra, quam qz . 

j)prponJln 




X, b. 

%. f. 
Ii b, 


Incrementum O.za, cft Oz*+ 2.. > 
Incrementum mii eft zm-*uj, ,b 

Incrementum fz, eft . r 

O.zizm. i jJ:.', i:.iiT.3iV u i i 

0.2 -+a, cft maior, quam znfr+y. ) 
Imcicqemum 0 .zty qlt ma^ -incremento i« 2 
CsUodSvC. L i , * O.x 


i* 
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'Jtf.w 0.1-+1 : it. • * . : . . 

c^i8.fe. q j e fc minor, quim 2^. 

O.2-+2 ,efi: minor, quam 2^-n#. . , 

! Incremenrum ( 9 . 24, eft minus incremento ^2 « 
Quod &c. 

x<?. b. O.ia, pro binario , eft maior , quam mi; minor, 

-- quam <j2, 

O.idy pro ternario, eft maior, quam mi ; mi- 
‘ ‘ I nor, qudm <72 : item pro quaternario , & pro 

1 I reliquis numeris . Quod&c. 

: Dico Oi&% incrementum, maius efie incremento 
i*l $ minus incremento <73.* & maiorem eflf^, 

quam m$ ; minorem , quam 73. 

Demonftr. • • 

*• Incrementum 0.34*^ eft 0 . 6 a-+ 0.3 -*-3 * 
p- Incrementum wj, eft inti-fymxm* ; 

8. p. Incrementum 73, eft 3^2 -+37-+»* 
fup. 06 a , eft maior , qudm 3 »n . • 

fap. 0.3 : 3?w. < 

! 0.3^3, maior eft. quam 3 
Incrementum 0.3 di, eft maius incremento W3. 
Qiipd&c. - •' ' ‘ ' * ; 

f*p. 0.6 a , eft minor, quam 37*. 

fup, 0*3-*3 > eft minor j quam 3?-+». 

Incrementum 0.34», eft minus incremento ^3. 
Quod &c. 

■it; b. 0.3 «2 >pto binario, eft maior, quam m%\ minor, 
quam ^3* • 0.342, 
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a 2 , pro ternario , eft maior, quim mi ; minor; 
1$ :necnon pro quaternario , & reliquis deinceps 
is. Quod&c. . 1 ' 1 . 

0 0*6 ar incrementum , maius efle incremento m 3) 

incremento 73 : & O.ddr, maiorem cfle , quam* 
inorem, quam 43 , . 

Demonjbr.a r- .■ : ; • 

1 * # * A ? ' ' 

Incrementum O 6 ar, eft 0 . 6 r-^ 6 t: 

Incrementum m$ y eft 3>wi-+3w^ff ; 

Incrementum 73, eft 1 .•:» . . - • 

0 .< 5 r, maior eft, quam imi. 4. -i " 

6t y maior eft, quam 3?«-+». .4 

Incrementum 0 *6ar, maius eft incremento m$ . 

Quod&c. .. 

Ozr-»?**, minor eft, quiim 4» }■ i- [ ■ 

1 06 r-*6t y minor eft, quam 

I Incrementum O.Sar, minus eft incremento 73. 

Qlfod &C. j ; I.-; >t; 

* v * 

0,6*r, pro binario, eft maior, quim 0*3; rai- 
: nor, quam <73. 

O.tfdr, pro ternario , & pro reliquis numeris, eft 
maior,qua n 0*3, minor, q iam 73. Quod &c. 
0 O.443 incrementum , maius effe incremeto 
ncremento q\: & O.44 3 , maiarem efTe,quaiH 
ra,qudoif4. 4 • - j 

De - 
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'Demonflr. 

| Incrementu O.443 >cftC?.i 242 -+( 9 .i 24 -f 0 . 4 -+ 4 . 
8 *P* | Incrementum »24, eft 4»23*+tf»?2-+4»a-+#. 

8 -f* i Incrementum 44, eft 443 
J*P- 0 . 1242 , maior eft,qudm4W3, 

/«?• O. 124, maior, quam 6 m%. 

H » 0.4:4»?. * \ - 

' 4 maior, quam u. 

Incrementum O.443, maius incremento »24. 
Quod &c. r 

fup. O.i 242 ,minoreft,quani 443 . •*** 
fup . 0. 1 24 , minor, quam 6qi. 

fup, 0.4-+4:4»?-»-4s.*4f. : . ; 

O.4-+4, minor eft,qu^m 44-+». ' 

Incrementum 0.443, mmusincremento 44. 
Quod&c. J 

2 6. h. O.443 , pro binario, maior eft, quam »245 minor, 
quam 44. . • . • * . 0 

O.443 , pro ternario,& pro alio quolibet numero, 
maior eft, quam »24; minor qua 44. Quod &c. 
Dico O.i 24 2 r incrementum , maius efle incremento 
»»45 minus incremento 44; & 0 . 1242 r, maiorem efle, 
quam »245 minorem, quam 44. 

; • Dcmonflr. : - 

I Incrementum O.i 242 r, eft 0.244r-+0.i2r-+i at. 
f 1 Incrementum »24, eft 

In- 
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Incrementuli 44, efc 445 -+ 6 qi-+$q+u. 

0.2 j.ar, maior eft,quim 4 m$. 

O.i ir> maior, quam 6mz % . 

1 it, maior, quam \m-±u. 

Incrementum O.i 2<*2r,maiuscft incremeco;»4. 
QuoJ &c. 

0.2 +ar, minoreft,quam 443. 

O.i 2r + nr, minor, quam 671-+ 47+0. 
Incrementum O.i 2 a 2 r, minus incremento <74. 

Quod&c. .1 . 

O.i za 2 r,pto binario, maior, quam minor 

ecquam ^4. . v ' 

O.i 2 a 7 r, pro ternario/maioref^quim m 4; mi- 
nor, quam 44 i necnon quo alio quolibet nu- 
mero* QjoJ&c. : « 1 

o O.5 44, incrementum, maius effe incremeto m 
ncremento 45 : &0.5 44, maiorem effe,qu£m >»53 
:m, quam 45.' . ; 

'Demon fir* : > 

Incrementum 0.9914,' efc 0.2043-1- 0.3 042 
-+ 0 . 2 o^i-*- 0 . 5 -+ 5 . 

Incrementum /»5 , eft 5^4 io>»3 -+ io«?2 
■-+5 >»+«. 

Incrementum 45 ,cft 544-+ 1 043 -+i 042 
0.2043, maior efr,quim 577*4. * - 1 . 

0.3 04 2 maior efc, quim 1 0)7*3, 

0.2 04, maior eic, quam 10/»*. • • 1 # 

, 0.5 
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J H P • 0. $-+ 5 > maior eft, quam 5 m-+u. 

Incrementum O. 5 44, maius eft incremento . 
Quod &c. 

fup* 0.2 04 3, mi nor eft, quam 5^4. 

ftf. 0,1 042, minor cft, quam 1073. .. : 

fup. 0.2 04, minor eft, quam 1 cej*. 

/«/>. 0. 5 -+ 5 minor eft, quam 5 

Incrementum 0 . 5 44, minus eft incremento 75. 

j Quod Sic. <■ - 

z 6 .b. I 0.5 44, pro binario, maior eft, quam minor, 
quam ^5. : ✓ 

0. 5 44, pro ternario , & reliquis numeris , maior 
eft, quam >»5 j minor, quam ^5. Quod &c. 
Dico 0.2 043 r, incrementum , maius efle incremento 
m 5 jminus incremento 75 :& 0. 2 043 r, maiorem efte,quam 
5 minorem, quam <^5 . .> 

Demonfbr. 

2 . fc. 0. 2o43r incrementum, eft 0.<>o42r-* 0.6oar-+ 
0 . 2 or-+ 2 or, . 


s. p. 

8. p. 
fup. 
Jup. 
fup. 


Incrementum w 5, eft 5w4-+iow3-+iowa-f5w 
| -+#• 

Incrementum <75 , eft 5^4^ 1 073 -+ 1 0^2-* 5 <7-+*. 
0 . 5 o 42 r, maior eft, quam 5 >»4. 

0 . 6 car, maior eft, quam lom 3. 

0. 2 or, maior eft, quam iow2. <. ... 

2 or, maior eft, quam r o >. :■ 

Incrementum 0.2 043 r, maius eft incremento . 

Quod&c. 0.6 o 
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O.Soai r, minor eft, quam 5^4^ j .* .041 

0 . 6 oar, minor eft, quam 10^3. 

O. aor-+ 2 at, minor eft, qudm 1 072 -+ 5 w. 

Incrementum 0.2C43r,minuseftiocremento^. 
Quod &c. 

19 . a 0^3 r, pro binario , maior eft ,qudm *»$ $tai- 
nor,quam>4f- . ; ; vn 

< 9 : 2 0^3 r, pro ternario, & reliquis numeris, maior 
eft, quam wjjminor, quam 75 . Quod &c. 

5 O 30rf2f2 incrementum, maius efle incremen- 
minus incremento ^5 : & 0 . 3 o 42 r 2 ,maioreiiL. 
im W5 ; minorem , quam ^5 . , j v .. ‘ 

Demon fir. . . 

Incrementum O.^oain,^ 0 . 6 0^2 -+O.3 ori 
-*3or2. 

Incrementum »25 , eft 5,0*4-* 1003 -<• iowa 

< ! 'r' r ■ . 

Incrementum <75, eft 5 <74-+ 10^3-^10^-+ 5 
<9.tfo*r2, maior eft, quam 5024. 

0*30 2 , maior eft ,. quam 100*3. 

O.3 0f2 ? maior eft , quam lamz-tlm-tu. 
i InCremcwiirmO. 30*12^ , maius eftincrenicnto 
! _ '•£&'$ Quod&cc. r < 

, 0 . 6 c<tr 2 , minor eft, quam 574. 
j 0.3cr2-f3c*2 , mitior eft, quam jo 73.; ' 

I Incrementum O.3 c<*2r 2 , minus eft incremento 

•45 . Quod<&c. ■ -r 

M O.30 
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%6» b. 0.$o ain , pro binario, maior eft, quam my> 
minor, quam qy 

) 0.3042r2, pro ternario , aliouc quolibet nume- 
ro, maior eft, quam ; minor, qu£m qj. 
Quod &c. 

Similiter oftendetur de omnibus quadratricibus in infi* 
nitum , hac femper methodo feruaca . ’ 

* Quare &c. 


Tineor. 3 i.Prop. 3 I. 

Q Vadibet quadratrix eft aqualis femitota; vnitate plus 
ordinata , additis , demptifque femitotis, aliqua- 
liter acceptis , non plus ordinatis , quam iit cius 
bafis . Uemonjir. 

Patet indudione per 6.h . 

»»• b. Deinde fic. Qualibet quadratrix, eft aqua- 
lis totae, vnitate plus ordinatae, demptis, ad Jitifq; 
aliqualiter acceptis totis, non plus ordinatis,qua n 
6* b. Ht cius bafts. Tota vero vnitate plus ordinata, eft 
aqualis lemitotse pariter ordinata:, vna cum femi- 
totis non plus ordinatis, aliqualiter acceptis, & 
1 vnitate :& reliquae tota? non plus ordinare, fune 
squales femitotis, non plus ordinatis , aliqualiter 
acceptis, &vnitati. 

Quare quaelibet quadratrix eft aqualis femitota: vnita- 
te plus ordinata ad J.tis &c. 


SECVNDVM. ** 

Theor. 3 2. Prop. 3 2 . ’ - 

/selibet quadratrix eft aequalis fefquitotae , vn itato 
plus ordinatae, demptis, additifque fcfquitotis, ali- 
qualiter acceptis, non plus ordinatis, quam fit cius 

Demonjbr . 

t indu&ione per 'jJh. 

Deinde fic . Quaelibet quadratrix, eft aequalis 
totae , vnitate plus ordinatae, demptis , additifque 
aliqualiter acceptis totis, non plus ordinatis, qua 
fit eius bafis . T ota vero, vnitate plus ordinata^, 
aequalis eft lefquitotae, pariter ordinatae, demptis, 
additifque alijs, acceptis aliqualiter lefquitotis 
non plus ordinatis:& reliquae rotae non plus ordi- 
natae , funt fefquicotis additis, & fubtractis , non 
plus ordinatis aequales. Ergo quaelibet quadra- 
trix ,cft aequalis fefquitotae vnitate plus ordinarj* 
demptis , additifque alijs , acceptis aliqualiter fef- 
quicotis, non plus ordinatis, quam fit eius bafis. 

Tbeor. 3 3 . Prop. 33 . 

adtbet quadratrix media, eft aequalis quadratrici, 
n eadem bafi, primae, vna eum alijs primi lateris 
fpeciebus, aliqualiter acceptis. Et fubquadratrix, 
ratrici.. 

'Demonjbr. ( • 

indti»ftion^per 8A . .- v j , 

M 2 Dc- 
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» 1 . h. 

“ . . j 

14. h . 


X, p. 


EtEMENTVM 
Deinde fic . Quaslibet quadratrix , eft aequalis 
totas , vnitatc plus ordinata? , quam fit eius bafis, 
demptis, additifuc alijs totis, aliqualiter acceptis, 
non plus ordinatis, quam fit cius bafis .Tota aute 
vnitate plus ordinata , eft squalis quadratrici pri- 
ma?, in squeordinata bafiiacenti, vna cumalijs 
I fpeciebus, in primo latere, in inferioribus bafibus, 
| aliqualiter acceptis. Et reliqua? inferiores tota?, 
| fimiliter inferioribus quadratrigbus , & fpeciebus 
funt aequales, aliqualiter acceptis . Quare quali- 
bet quadratrix media, eft aequalis prima?, in cadcra 
bafi,iacenti quadratrici, vna cum alijs primi late- 
ris fpeciebus, aliqualiter acceptis. Et fubqua- 

dratrix , fubquadratrici . 

> 


Tineor. 3 4 . Prop. 3 4 . 

Q Va?libet quadratrix, eft aequalis quadratrici, in ea- 
dem bafi, vicinae, addicis vtrimque totis , non plus 
ordinatis, quam fit ipfa bafis. Et fubquadratrix, 
fubquadratrici . - Tkmonjlr. 

Patet indu&ione per 9.6.- 

31. b. | Deinde fic . Quaelibet quadratrix , eft a?qualis 
j quadratrici , in eadem bafi, fibi vicina?, additis 
! vtrimque alijs inferiorum bafiu fpeciebus, aliqua- 
I liter acceptis , & totis non plus ordinatis, quam fit 
i2 * I ipfa bafis. Sunt autem aliae inferiorum bafium fpe- 
1 cies, aequales totis , non plus ordinatis, quam fit 

ipfa 




Digitized by Google 


SBC V N D V MI I ?r 
J ipfa ba(is, aliqualiter acceptis. Ergo quaelibet qua- 
1 <Jratrix,eft aequalis quadratrici, in eadem bafi, (ibi 
vicin? additis vtrimq; totis, no plus ordinatis qua 

fit ipfa bafis* Etfubquadratrix fubquadratrici. 

. • . ;»: *! * ‘ * * < 


Theorema $ 5 . Prop. 3 5 . 

Vaelibet quadratrix, elt aequalis quadratrici, in ea- 
dem bafi, libi vicinar, additis vtrimque feniitotis, 
non plus ordinatis, quam fit ipfa balis . Ec fubqua- . 
fubquadratrici. - 

* • >- Demonjhr. *’ , • * ; - 

et indu&ione per 1 o. h. 

Deinde fic. Quaelibet quadratrix eft «qualis 
quadratrici, in cade ba(1,fibi vicine, additis vtrimq; 
totis non plus ordinatis,quan\ (it ipfa bafis . T ot.e 
! autem non plus ordinat«,fcmitotisnoa plusor- 
j dinatis, acceptis aliqualiter , funt «quales . Ergo 1 
j quaelibet quadratrix e(t «qualis quadratrici in ea- 
! dem bafi (ibi vicinar, additis vtrimque femitotis, 
non plus ordinatis, qudmfit ipfa balis . Et fub* 
quadratrix, fubquadratrici . 


Theor. 3 6 . Prop. 3 6 . 

«libet quadratrix, eft «qualis quadratrici, iri eadem 
►afi,fibi vicinar, additis vtrimque fefquitotis,noo» 
jinatis, quam lit ipfa balis . Ec fubquadracrix , fub- 
trici. . 

De- 


i 


1 


4 
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Dcmonjlr. 

Patet indu&ioneper n.b. 


U- *• 


7. b. 


». p. 


Deinde fic. Quaelibet quadratrix eft aequalis 
quadratrici, in eadem bafi,fibi vicina , additis 
v trimque totis, non plus ordinatis, quam fit ipfa 
bafls . T otx autem, non plus ordinatae, fefquito- 
tis, non plus ordinatis , acceptis aliqualiter, (ime 
aequales. Ergo quaelibet quadratrix, eft aeq&alis 
quadratrici, in eade bafi,fibi vicina:, additis vtrim- 
que totis, non plus ordinatis, quam fit ipfabafis. 
Et fubquadratrix , fubquadratrici . 


Tbeor. 3 7 . Prop. 3 7 . 

Q Vaclibet quadratrix , eft aequalis quadratrici , fibi, itu 
eadem bafi, vicinae, additis vtrimque primi lateris 
fpeciebus , inferiorum bafium. Et fubquadratrix , fubqua- 
dratrici . ' Demonjlr • 

Patet indudionc per n.h. 


14 . b. 


14. h . 


*. p. 


Deinde lic. Quaelibet quadratrix, eft aequalis 
quadratrici,fibi,in eade bafi yicinf, additis vtrimqj 
totis, noplusordinatis^quam iit ipfabafiSjaliqua- 
liter acceptis, qua? tot£, funt aequales fpeciebus in- 
j ferioru bafium, primi latens , aliqualiter acceptis. 
Ergo quaelibet quadratrix, eft aequalis quadratrici 
fibi in eadem bafi vicinx, additis vtrimq; primi la- 
teris fpeciebus , inferio! um bafium. Et fubqua- 
dratrix, fubquadratrici . 

' ■ 
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is Mengolus , Muflriflimo D. Fabio Ala man- 
no, Nobili Bononicnfi, Domino fuo maxi mi 
recolendo, beate viuere. 

.« .* »’ . ’• '..I...'' "*• i'*. * ... I 


E qua fi proportionibus 3 inauditu rru 
\ hucufque Geometricum elementum , 

S b\ ad theoremata , cateroqui dijpctlli - 
_ $ ma 3 facili negotio foluenda , cum in - 

jlituertm : ex qs } qui meam fc holam 
'■entarunt , pr&ter te Ju aenis lllujlrif sime , ne- 
m habeo fatis difpofitum 5 qui rem fubtthfsi - 


valeat intelligcrc . Cumque verear , fi forte 
' intelligt , quod legendum omnibus propono\ 
'iniis tpfe oretenus , alicui em's doftrina fatis 
7«, meam fententiam explicuerim : apud tt-J 
tor accefst *, vi dignareris iffffit vacationu >/u 
re admodum neceffarw* ) ruralibus partim 


is } partim negotijs quid piam detrahere > pri - 
pie meis lucubrationibus auditor interuemre . 
ua benignitate flati w 3 quod poflulabam , im- 
• ; fU -* 
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fjcuifti : coricejjum tibi diuimtus intetleflurru 

fiubtihfstmum , inuentis meis , ea intent ione adhi - 
bwfii y vt gf me ipfium inuentorem , & prole flo» 
rem , in plurimis etiam prouenires . Plurimas ita - 
cjue itbt primum gratias profiteor : quod tam humi- 
liter , liber alit er , me de fludijs meis priuatis 

tecum patiaris communicare . Deinde illas eafidem 
lucubrationes ,vn a cum altjs procedentium elemen- 
torum 9 plenius iraflatas , protegendas offero , fieri» 

« ptis pr&fientibus \ antequam totum opus pu- 
blici turis ejfie incipiat : non qua fi gra- 
tiam redditurus \ fied in mei erga 
te obfieauij monimentum . 

> l 'al<LS. '• ‘ V-;* . 
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OMETRI/E SPECIOSA 


• %»? » 


ELEMENTVM TERTIVM. 

DEFINITIO *K ES, 


.emwm 

Atio indeterminata determinabilis, quae iru 
dcterulinari, poteft efle maior, quam cla&u, 
quaelibet , quatenus ica determinabilis, di- 
cetur Qua(i infinita. 

Et qua? potcft efle minor, quam data qualibet, qua- 
:a determinabilis, dicetur, Quali nulla. 

Et qu* pqteft cfie minor, quam data quaelibet ma- 
qualicas;&!Tiaior, quim data quaelibet minor inae- 
s, quatenus ita determinabilis, dicetur, Quafi aeq aa- 
tfel aliter . quae poteft cfle propior aequalitati, . 
lata quaelibet non aequalitas, quatenus talis , dice- 
' 3 fi aequalitas . 

Er quae poteft cflfe minor, quam data quaelibet ma- 
>poiita quadam ratione; 5i maior, quam data quaf- 
inor, propofita c^dcm ratione, quatenus ita deter- 

N mina- 
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minabilis , dicetur , Qbafi eadem ratio . Vel aliter . quae 
poteft elle propior ctf kJam propofits rationi , quam da- 
ta quaelibet alia non eadem , quatenus talis, dicetur, Quafi 
cadem^. 

5. Et rationum quafi earundem inter fe, termini di- 
centur, Quafi proportionales. 

6 . Et quafi squalitatum, dicentur, Quafi squales. 



The». 
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Theor^l.Prop.l* 

ualium rationum maior , permutando , eft maior, 
i componendo, &diuidendo, eftra^ior* . , 

Vemonfr. \ •;? 

H—MaioEisfcnim rationis antecedens, maior eft, 
quam proportionalis, cum reliquis terminis: & 
dempta quantitate, vtproportionalis relinquatur; 
permutandQ>& componendo, 6tdiuidend6,pro- 
portionalis erit , & antecedens ic^demq reftituta 
quantitate, ent autecedensmaiqr,jquam propor- 
' tionalis , permutat* , aut compofit*, autdiuifte 
proportionalitatis. Quod&c. 
e&c. 

*" • •' ' r ' ' ' ’ 1 ■ l >. ; J1J-" r ' 1 

Theorema i.Prop. a. * : . . < k , . *” 

ualium rationum maior, conuertcndo, eft mi- 

Demonftr. ' ^ , 

Nam maioris rationis confequens eft minor, 
quam proportionalis, cum reliquis terminis: fa- 
ftufque conuertendo antecedens, adhuc eft mi- 
nor, quam proportionalis , cum reliquis terminis* 
Quod&c. 
c&C. 


Thecr. i.Prvp. ^ *. . 

ualium ratiorum maior, j cr corucrHonemfratio- 
.ft minor. N i ' Hy- 


Digitized by Coogle 



too E L E M E N T V M 

■ Hyptth. ”, 

m- % J 1 » . , . .. * f , , w 

4 \ b: maior, quam c% d. 

a : maior, quim ; ■ ’■ 'c -->■ j. 

c : maior, quam d. 

Dico a -~k minorem cfle, qu&ia cj c— i.-? 5 
J '• j Oemortfl. 

iiyp . J 4; b: maior, qudm r; rf. 

• a-^by b: maior, quam c- ■«*-</$ d. 1 
a. fc. £5 d-~b: minor, quam t — J. 

jr. 4; 4 — £.* minor, quam c\ c~d. Quod&c. 
Quare &c. 


Tbcor. 4. Pr^. 4. 

X maioribur rationibus, cx ar quali, maior eft ratio 

M'y b : 

f> f: maior, quam b. 

Dico 4j b^e : f: maiorem ede , quam c; d,-*/; b. 

Prtpar. 

4 ; b: 15 d . 

f}f: dy l. . . 

w. 

Demonfk. 

conflr» 4 ; £ : /j */. 

45 maior, quam r; d. 

13,5. <5 J; maior, quam c* 

i: nuh 


:ompofita : & ex minoribus, minor. 
Hypotb. 

maior, quam c; d 0 
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«: maior, qudm c. 

/•’ ^ • - ■ i *♦ f . * ' . 

e$ f: maior, qudm h . 

</; /: maior, qudm g} h. 

b: d> m . . ; 

<*»/•* maior, qudm </$ m, 
l: minor, qudm m. 
i: /: maior, qudm c ; w. 

/: ij #5 /. 

^>-+£5 r; d>-+d; m: fj 
45 £>-+*$ /. maior, qudm fj Quod&c. 

ire&c. . 


Theor. 5. Prop. 5. 

^ioris inaequalitatis plus multiplicata ratio, maior 
eft, qudm minus :& minoris, minor. 

’ JHyfodo , 

i a : maior, qudm b . 

43 i b $: triplicata a; b. 

42 y biz duplicata 43 

) 43$ £3: maiorem, qudm 425 £2, 

3; 43: minorem, qudm bi , ai. 

Demenjlr, ’ <- 

43 5 42; 43 4. 

£3 j ^ 4. 

a '> "•* maior , qudm fc 4, ; ; A , ;f;i W1J> 
f*3 5 42: aiaior , quam >3 >,#2, oV j' 


•44 <rV 
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f. b. | 43 3 by. maior, quam 423 bi . Quod&e. •< 
a. fr. | £3 3 43 ; minor, quam biy at. Quod&c/ • 

Quare &c r ' : t . 

— - - s r - — - ^ — - - 


Thor. 6 .Prop. 6 . ' ... 

S I prima ad fecundam * maiorem habuerit rationem-.* 
quam tertia ad quartam ; etiam a:queproportionales 
cum prima, & tertia, ad squeproportionales cum fecun-f> 
da , 8 c quarta, maiorem habebunt rationem ,fi prout (ibi. 
relpondent, ita fumantur. 

Hypotb. 

43 b: maior, quam c 3 d. 


a ; c: fj /. 

b\ d: h. 

Dica e 3 g ; maiorem efle , quam /3 h • 


hypotb. 

f. h . 

«3. 5. 
f. b . 


• 'Demonjbr. * 

4$ maior, quam f* 

45 r; maior, quam £3 d. 

*3 /; maior, quam h. 

c\ g: maior, quam /5 h. Quod &c. 


Quare &c. ’ 


Theor. j.Prop.y. 

R Atio quafi infinita, conuertendo,cft quafinuUa. 

Hypctb. * • 

Efto ratio A ad #, quali infinita.’ 

Dico conuertendo, 2 ad A, efle quafi nullam* 

Pro- 
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r Prxpar.--‘> • 

jmatur quaelibet ratio c ad d. 

Demonftr . . \ 

Ratio A ad B , maior poteft efle, quim d 4 i r: 
Ergo conuertcndo, Sa dA, minor poteft cflL, 
quam c ad d. Ergo B ad A, eft rajtio quafi nulla. 
Quod&c. 
ire &c. 


r T heor. 8 . Propof. S . 

\tio quafi infinita > componendo, eft quafi infimta: 
item diuidendo,eft quafi infinita. 

r&ypotk. . ' * .* 

> ratio A ad B , quafi infinita. 

0 componendo B ad B > eflfequafi infinitam. 
Pr*par. 

imatur qualibet ratio, e ad d: quod fi c, eft ma- 
im d, fitexceflus e. . ' >: 

Demonftr. 

Si quidem c eft aequaHs,vel minop^quam d: pa- 
tet, quod A h- 35 ad j 9» maior poieft efle,quanp 
c ad d. Quod fi c eft maior > quam ^.-quoniam-. 
A ad B, maior poteft eflfe, quam e ad d: ergo 
componendo, A-+B ad B, maior poteft ede, quam 
e-+d ad di fed pW eft t: ergo. A^B ad B , ma- 
ior poteft eflfe, quam c ad d. Ergo A-+ B ad B, 
ratio eft quadinfirua. QooJ^ic.. . . — — 

Dico 
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Dicodiuidendo A — 3 ad 3, rationem efle quafi in- 
finitam. T hmonftr. 

def. i. Ratio A ad #, poteft eifle maior, qu^m c-+</ad d: 

p. b. Ergo diuidendo A-~3 ad 3 , poteft eflfe maior, 
def. i. qu&m c ad d. Ergo A — 3 ad 3, ratio eft quafi 
infinita. Quod&c. 

Quare &c. 

Theor. 9 . Pro. 57 . 

R Atio quafnnfinita, per conuerfionem rationis, eft 
quafi squalitas. 

Efto ratio A ad#,< 

Dico, per conuerfionem rationis, A ad A — 3 , efle 
quafi squalitatem. ■ 

Pr*par. 

Aflumaturquslibet ratio non squalitas , cuius maior 
terminus c , minor d. » 

* 

Demonflr. 

def.i.b. j Ratio A ad *$, poteft maior efle, quam c ad 
3 . b. I c — d: ergo ,] per conuerfionem rationis, A ad 
j A — 3, poteft minor efle, qu£m e ad d : & eft 
maior squalitate; ergo A ad A -~3 > eft propior 
def.i.b. squalitati, quam fit propofita ratio c ad d: ergo 
ratio A ad A — 3, eft quafi squalitas. Quod &c. 
Quare &c. 

. . » ;_■ ■■■ 1 ' i .i " 1 * »— ■ » 

Theor . 
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Tbeor* 1 o.Prop. 10. L r. t .<» % 
Atio quafi nulla, conuertendo, eft quafi infinita. 

' ' PJypotb.: ’i:al •! 

oratio A ad #, quafi nulla. • c-p « • a 
:o conuertendo, rationem S ad A , efle quafi infi- 

Prtpar. 

limatur qualibet ratio r ad d. - w ’ • 

T>emonJlr. 

Ratio A ad ‘B > minor poteft efle, quam d,.ad 
c : ergo conuertendo, ratio 2? ad A> maior poteft 
I efle, quam cad d: ergo ratio $ ad A» eft quafi 
(infinita. Quod&c. 
ire &c. ' 


Tbeor. 1 i.Prcp . I r. 

ktio quafi nuHa, componendo, eft quali arqtinlrtas. 

• Hypotb,- 
> ratio A ad ‘B , quafi nulla. 

0 componendo , rationem A-* 2? ad efle quafi 

t ? : * • 1 r • ' • , l • » [ ■ *\ * v 

atem. -■** 

ul ; : j>r*par.- ', ;; 1 i 

maturqujelib^tTatio cacld?» non sequa!ita$ j cuius 
crminus rs tniribrd. ' - ri ' ■' ' ‘ ^ 

* ; ! “ Dtmonjir. " . 

| ‘ Ratio A ad ftvpotcft minor efle, quam c-~d 

1 ad d : ergo conuertendo , $ ad A > poteft mior 

"CflerTTfram - d r -eqgoxompo nendo-^# 

■ * O ad 
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j. k. ad A> poteft maior efle , quam c ad c~~d: ergo 
per conuerfionem rationis A-*3 ad 3 poteft jni- 
• 1 nor efle,qu£m cad<fi &cft maior squalitate: en- 
dcf.$.h. go A-+ 3 ad 3,cftpropior «qualitarbquim c ad dz 
ergo A-*% ad 3, eft quafi squalitas. Quod&c. 
Quare &c. 


Tineer. i 2. Prop. 1 2. 

E X rationibus quafi infinitis , ex squali, quafi infinitae 
funt ratipnes compotitae. 

. Hypotb. 

A ad 3, Sj C ad D , funto rationes quafi infinita:. 
Dico ex aequali ,ex A ad 3 , & C ad D compofitam, 
cfie quafi infinitam. 

Prtpar. 

Aflumatur* ad /. ratio quslibet. 


\ Demonftr. 

Quoniam A ad "B, & C ad D, funt rationes 
def.i . b. quafi infinitae : pofunt efse A ad 3 , maior, quam 
+ h. e ad /5 & C ad D, maior squalitate. Quaro 
&vtnfque ad 3, &C ad D, compofita ra- 
tio, poteft ede maior, quam ex e ad f, & ex 
7 . 5 . squalitate, compofita 5 ideft, quam ipfa f ad / 
def.i.b. ! ratio. Quare cx vtrifque yi ad 2 , & C ad £>, 
compofita ratio cft quafi infinita. Qyod &c. 

Quare &c. 



Tineor, 
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Theor, I $,Prop. 1 3. 

E X rationibus quafi nullis , ex aequali , quafi nullae funt 
rationes compofits. 

Hypoth. 

A ad S, & C ad D, funtorationesquafi nullae . 

Dico ex aequali, cx A ad 2 , & C ad D rationem eom- 
pofitam, efle quafi nullam. 

f Prapor. 

Aflumatur quaelibet ratio e ad f. ■ 

Demmjlr. 

Quoniam A ad S, & C ad D funt ratione* 
def.i.b, quafi nullae, poflfunt efle, A ad 2?, minor, quanu 
e ad f: & C ad D, minor aequalitate. Quare 
4- i. ex vtrifque A ad $, & C ad D, compofita ra- 
tio, poteftefle minor, quam ex vtrifquc e ad f 9 
7* & ex squalitate compofita; ideft, quam ipfa e ad 

f. .Quare cx vtrifque .<4 ad # , & C ad £> , com- 
b. pofita ratio elt quafi nulla . Quod &c. 

Quare &c. 

Theor. 1 4. /Vop. 1 4. 

R Atio quafi squalitas, conuertendo, eft quafi squa- 
‘ litas . 

Hypoth. 

E fio ratio A ad B, quafi squalitas. 

Dico ccnueitendo, 2 ad A , quafi squalitatem efle. 

**••*;* • : • ‘ 

O 2 Pr *- 


i 
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. Prjpar. 

Aftumantur du« qudibec rationes , c ad d, maior 
«qualitate :& e ad f , minor. 

Dtmonjlr. 

Quoniam ratio c ad d, eft maior «qualitato; 
ii h. ergo conuertendo , d ad c, eft minor «qualitate: 
2 . h. & quoniam e ad /, eft minor «qualitate; ergo 

hypotb. conuertendo f ad e y eft maior «qualitate . £t 
dcfy.h. quoniam A ad B, eft. quafi «qualitas: ergo po- 
teft A ad 2?, maior cfle, quam d ad r, & minor, 
i, b. quam f ad e: ergo conuertendo potcft B ad A t 
minor efie, quam c ad d, & maior, quam e ad f, 
defj.b. Ergo B ad A, eft quafi «qualitas. Quod&c. 

. Quare &c.; : . , . ■ .* 

- . / t 

! ; • ... Tbeor. lyProp. 15 . 

R Atio quafi «qualitas, componendo, cftquafi dupla. 

, Bypotb. 

Efto ratio A ad B, quafi «qualitas. 

Dico componendo A -+ B ad B } efte quafi duplam . 

Prtpar. 

Aftumaturdu«qu«Iibet rationes c ad d, maior, quaoi 
dupla: & e ad/, maior quidem «qualitate, fed minor, 
quam duplau . 

Demonjlr. 

conftr. 1 . Quoniam c ad d, eft maior, quam duplu, 
p ' h ' j diuidendo, c— d ad d, eft maior «qualitate: & 

quo- 
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quoniam e ad /, eft maior squalitate , fcd mi- 
nor, quam dupla; diuidcdo^r-^ad/, eft minor 
squalitate. Et quoniam ,4 ad 55, eft quail squa- 
litas jpotelt A ad B , minor efle, quam c — d ad 
\d; maior, quam e — f ad f. Ergo compo- 
nendo, poteft A -+B ad 55, minor efle, quam c ad 
d\ & maior, quam e ad f . Ergo A-+B ad 55, 
eft quafi dupla . Quod&c. 
ire &c. 


Thtor. 1 6. Prdp, 1 6 . 

\tio quafi squalitas , diuidendo, eft quafi nulla. 
Hypoth. 

> ratio A ad B quaii squalitas: & efto A maior, 

i i' ; 

odiuidendo A — B ad 9; i die quafi nullam. 

Pr*epar. i' ' 
imatur quaelibet ratio c ad d 
‘Demonflr. 

Quoniam A ad B, eft quafi squalitas; & eft A 
maior, quam B\ Sc c-+d maior, quam d: ergo 
poteft A aJ B ratio , minor efle , quam c-±d ad 
d\ ergo diuidendo poteft ,4 — S ad B ratio <fml^ 
nor efle, quam c ad d: ergo A — B ad B, £atio 
eft quafi nulla. QuoJ&c. 
re &c. 




Theor. 
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Tineor, 17. Prop. 17. 

R Aiio quafi «qualitas , per conuerfionem rationis eft 
quafi infinita. 

Hypoth. 

Efto ratio quafi «qualitas A ad 2: & efto A maior, 
quam 2? . 

Dico , per conuerfionem rationis , A ad A — t B > ratio* 
nem efle quafi infinitam . 


Pr-epar. 

Affumatur quslibet ratio maioris in«qualitatis c ad d . 

Demon fir. 

h )t’ | Quoniam A ad eft quafi «qualitas j & eft A 
defa, b. j maior, quam 2?; item c maior, quam c — d: er- 
i* b. go ratio A ad B, poteft minor efle, quam c ad 
c — d : ergo per conucifionem rationis, A ad 
, A — 'B ratio, poteft maior efle, quam c ad d: 81 
eft maior omnibus, tum squalitatis, tum minoris 
def.p.b. insqualitatis rationibus: ergo A ad A — B ratio 
eft quafi infinita . Quod &c. 

Quare &c. 


7 beor. 1 8. Prop. 1 8. ■ 

V« eidem funt quafi «qualia, inter fe funt quafi 
J «qualia* 

Hypoth. , 

Sunt A , B, quafi «qualia : item 2?, C, quafi «qualia. 

Dico A, C,_quafi «qualia efle. - 

Pr*- 


Digitized by Google 


T E R T I V M. in 

• r Pr<epar. 

Aflumatur quaslibet ratio d ad e y non xqualitas: cuius 
maior terminus d, minor e. Se inter d y e y media fu- 
matur f, Demonflr . 

defyJ*. | Quoniam A> 2?, funt quafi aqualia, poteft A 
ad minus e(Ie, quam d ad f: Se maius, quam 
/ ad d . Item 2? ad C poteft minus cfle,quim f 
4* ! ad e , Si maius , quam e ad f. Ergo cx «qua- 

li, poteft A ad C minus ede, quam d ad e, 8i 
def.iJ). 1 maius, qulm e ad d y ergo A ad C, quafi eft 
I «qualis . Quod Sec. 

Quare &c. 


Tbeor. i p. Propof i p. 

Q Vx eidem funt quafi e$dem rationes, inter fefunc 
quafi efdem . 

Hypoth. 

A ad 2?, quafi eadem eft, quas C ad D: & C ad D, 
quafi eadem , qux E ad F . 

Dico A ad jB y quafi camdem ede qux E ad F, 

Pr<tpar . / 

Adumatur quxlibet ratio g ad h y maior, quim cui 
propior poteft ede E ad F : Se quxlibet / ad /, minor. 

7 Jemonfk. 

Quoniam C ad D, quafi eadem eft, qux £ ad 
F i poteft C ad D y minor ede, qulm g ad h. St 
maior, quam i ad L Ergo g ad h y maior eft, 

quam 


Ub. 
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qu^m cui propior poteft effc C ad D; & i ad /, 
<Ufa,h. minor. Et quoniam-^ ad B, quafi eft caderrL, 
qiice C, ad T > : ergo ^ ad » , poteft die minor, 
cohfir. quarn g ad hj & maior, quam / ad /. Sed^ ad 
eft quaelibet aflumpta , maior, quam cui pro- 
pior poteft efte E ad Fj & * ad /, eft quaelibet 
aflumpta, minor; ergo A ad B, eft quafi eadem, 
quae E ad F . Quod &c. 

. Quare &c. 


T beor . 2 o . 2 o. 

Q Vafi proportionales , conuertendo , funt quafi pro- 
portionales. 

. ; : Hypotb . 

Sint quafi proportionales A ad #, vt C ad D. 

Dico conuertendo, quafi proportionales efte B ad A, 
vt D ad C. 


Prtpctr. 

Sumatur quaelibet e ad /, maior, quam cui 
propior poteft effe D ad C: 8i quaelibet g ad h t 
». t>. minor: & erit conuertendo, fumpta/ ad e, mi- 
nor,quam cui propior poteft eflfe C ad had 
. • ' g , maior. \ * i » 

Dcmonjir* 

hypotb. i.. Quoniam A ad B, quafi eft eadem, qua* C 
def. 4. h. ad r Dx ergo A ad B, poteft dic minor, quam h 
^ h. ■ I ad ^ & maior, quaini f ad*«?Vergo cOnuertet>- 

!*•< •• p de. 
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do, 3 ad A y poteft efte maior, qudm g ad b y & 
dtf+h. j minor, quim e ad / ; ergo 3 ad A, quali cadent 
I eft, qua? D ad C . Quod&c. 

Quare &c. 


Tbeor. ll.Prop.zi. 

E X quafi ijfdem rationibus, ex «quali, quali e^dcm 
Itmc rationes compotitae . 


A 

E 

i 

t 



T> 

H 

K 

m 


A ad 3 , quafi eadem ratio eft, qua? C ad T>: & E ad 
F, quafi eadem , qu« G ad H. 

Dico exa?quali,ex A ad 3, & E ad F compofitam, 
quafi camdemeiTe, quae ex C ad D, & G ad H compo- 
fiuu. 

Pr*epar . 

Afliimatur i ad t, quaelibet ratio maior, quam cui 
propior poteft cfle, ex C ad D, & G ad H 'compofitam 
item aflumatur quaelibet / ad w, minor. Deinde fiant 
i ad », & l ad e, ficut cui propior poteft efle C ad D: 
item p ad <7 ad w, ficut cui propior poteft dfc G 
ad H . Denique fumatur inter n > p i media quaelibet quan- 
titas r : & inter 0 , f , media quaelibet ^ * 

P T>e- 
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Demonfbr. 

tcnjlr. [ Quoniam i ad kj> maior eft:, quam cui propior 
poteft efte, ex C ad D, Si G ad H compoti ta_* 
&eft i ad », cui propior poteft efte C ad D,& 
4 - *• ! p ad k> cui propior poteft: efte G ad H: ergo i 
ad maior eft:, quam, quscx / ad », & ex p ad 
k, compotita. Ergo w, maioreft, quam p* Si 
P • h ' | enim »,eflet «qualis ipiip: ex i ad «, 6t ex^qua- 
lifatc,&cxp ad t, copofita ratio i ad kj cliet ea- 
dem, qu« ex ca, cui propior poteft efte C ad D, 
ex squalitate, & ex ea, cui propior poteft efte G 
+ h. I ad compotita eft ; contra aflumpeum . Quod 
fi n , cftent minor, quam p : cx i ad n> & minori 
insqu.ditate, Si p ad k.i compofica ratio i ad k, 
eflee minor , quam qus ex ea, cui propior poteft efte C ad 
Z>, ex aequalitate , Si ex ea, cui propior poteft efte G ad H, 
compotita eft j contra idem aftumptum . 
conHr. I Ergo », maior eft, quam p: Si r> minor, quam 
8 . 5 . j »; & maior quam p: habetque i ad r, maiorem 
| rationem, quam / ad n\ ideft maiorem, quaixL>, 
8 . j. ( cui propior poteft efte C ad D : habet quoque r 
ad k , maiorem, quam p ad k j ideft , maiorem , quarn^, 
cui propior poteft efte G ad H. 
tonjlr. Similiter, quoniam / ad m , minor eft, quanu 
! cui propior poteft efte ex C ad D, & G ad H 
1 compotita :SC eft / ad o 9 eadem, cui propior po- 
4. h. j teftcfle C ad D: St q ad w, eadem , cui pro- 
pior 
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A % C D 

£ F G H 

i n r p * k. 

I o s . q m 

4* i>. ) pior poteft cfle G ad H : ergo / ad m, minor 
eft, quam qua: eft ex / ad o y & q ad m compo- 
fita. Ergo o y minor eft, quam q, dcmonftrari 
enim poteft vt fupra , quod ii o y efiet sequalis, vd 
p. h . maior, quam <j : effet / ad m ratio non minor, 

4- b. quam cui propior poteft: efle,cx C ad Z G ad 
H compofita; contra afiiimptum . 
ccnftr. Cum itaque o , fit minor , quim q : erit s , ma- 

s. 5. icr, quam 0; minor, quam, q: habctque / ad r, 

minorem rationem, quam / ad cj ideft, minorem, 

t. 5 . quarn,cui propior poteft elTe C ad D. habet quo- 

que s ad m, minorem rationem, quam q ad m: 
ideft , minorem , quam , cui propior poteft 
G ad H , 

>p- Itaque / ad r, maior eft, quam, cui propior 
byp. poteftefte C adZ>: & / ad s, minor. Sed A ad 
def+h. 7i, quali eadem eft, qua: C ad D: ergo A ad 7 ' , 
poteft cfle minor, quam / ad r, & maior, quam 
tu P‘ L ad .f. Similiter r ad k maioi eft, quam, cui pro- 
! ‘)potb. pior poteft dfe G ad tl\ & s ad w, minor: & eft 
kf+b. £ a d f y quali eadem, qua: G ad H: ergo £ ad . 

F poteft clfc minor, quam r ad k; & maior, 
4« b. | qudm j’ ad m. Ergo ex aquali, poteft ex A ad >?, 

P .. .2 .. & E 
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A B C D 

E F G H 

i n r p t 

/ o t q m 

Si E ad F compofita, minor efle, quam, quas 
cx i ad r, & r ad k, componitur, i ad k; & 
maior, quam, quce ex / ad s } & / ad m y compo- 
tonflr. nitur, / ad m. Eft autem / ad k, fumpra qua- 
libet maior, quam cui propior poteft efle compo- 
fitacx C ad D, & G ad H' y Si l ad m, minor. 
dtfa.b. Ergo compofita ex AadB y & E ad F y quali 
eadem eft, quas compofita ex C ad D } Sc G ad H. 
Quod &c. 

Quire &c. 

Theor. 2 2. Prop. 2 2. 

Q Vafi proportionales , permutando , funt quafi pro- 
portionales. Hypoib. 

Sint quafi proportionales A ad B y vt C ad D. 

Dico permutando, quafi proportionales elfe A ad C, 
Vt B ad D . Demon jb\ 

ijypotb. Sunt enim quafi egdem rationes A ad B, Sc V 

21. h. ad C; quas B ad C, St C ad D: ergo ex aequali, 
A ad C, St B ad D y rationes compolit^ funtqua- 
fi easdem : Ergo .4 ad C, di B ad D, funt quafi 
proportionales . Quod &c. 

Quare &c. 
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Tbeor, 23 . Prop, 23 . 

R *Aeiones quaG caedem, componendo, funt quaft 
eaedem . 


Hypotb . 

A ad B y quafi eadem efto,qus C ad O . 

Dico componendo A-*2> ad #, quafi eandem eflo, 
qua: C-+D ad D . 


Pr<tpar. 

Afliimatur e ad f> quaelibet rado maior , qudm cui 
propior poteftefle C-+D ad D: ite g ad b, quaelibet ma- 
ioris inaequalitatis , fed minor- 


confir, 
p. b. 

confir. 
p. b. 

bypotb. 
def.+J). 
p. b. 

dcf.^.b. 


Demon [br. 

Quoniam e ad fi maior eft,quam cui propior 
poteftefle C-fDad D: diuidendo, e — f ad fi 
maior cft, quam cui propior poteft efle C ad D. 
Item quoniam g ad b , minor cft, quam cui pro- 
pior poteft efle C-+D ad D: diuidendo g — b ad 
b minor ett, quam cui propior poteft die C ad D. 
Sed A ad ‘B , quafi eadem cft , quae C ad D : er- 
go A ad B , poteft efle minor, quam e — /a J fi Sz 
maior, quam g — b ad b. Ergo componendo 
A -+ B ad B poteftefle minor, qua n e ad & 
maior, quam g ad b. Ergo A-*-B ad B, quaG 
eadem cft, qua: C-*D ad D. Quod&c. 


Quare &c. 



Digitized by Google 


n8 E L E M E N T V M 

Theor. 14. Prop. 14. 

R Ationcs quafi eaedem, diuidendo, funt .quafi ea:- 
dem . 

piypoth. 

Sint rationes qUafi caedem A ad & C ad D, 
Dicodiuidendo, quali eafdein efferationes A — T> ad 
2, &C— D ad D. 

Prapar. 

Aflumatur e ad f, qualibet ratio maior, quam cui pro- 
piorpotcftdle C~-D ad D : & effumatur g ad b 3 quae- 
libet minor. 

Demonjir. 

Quoniam e ad f> maioreftjquam, cui propior 
poteil efle C — D ad D > & g ad h , minor : ergo 
componendo c -f /'ad /, maior eif,quam cui pro» 
piorpotcftelfe C ad £>; & g-+b ad h , minor. 
Sed -4 ad S, quafi cadcmelt, quae C ad D: er- 
go A ad 'E poteft minor elfe, quam <?-+/ ad/; & 
maior, quam ^-drad / 7 . Ergo diuidendo ^4—2 
ad poteft minor efle, quam e ad f ; & maior, 
dcf.+Ju j quam g ad f. Eigo A~-% ad 2? , quali eadem 
j eit,quse C — ,D ad D . Quod Sic. 

Quare &c. 


lonflr. 

P- k'x 

byp. 
def.y. h. 

p. h. 


i 

I 


Theor. 25 . op. 25 . 

R Ationes quafi eedem , per conueriionem rationis, 
funt quali ejdera ^ * 


Hypoth. 
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Hypoth. 

Sint rationes quafi ea»Jem, A ad & C ad D. 

Dico per conuerfione n ratio nis, quali eafdem elTe ra- 
tiones A ad A — 55, & C ad C — D* 


‘Demonjlr . 

' tyP- | A\ B: quafi C: T>. 

14. h. . A — 25; 55: quafi C — D$ T> . 

20. h. ;%;A — B: quali 0 ;C — D. 

21 . b. j A', A — 25: quali C; C — D. Quod Sic. 
Quare &c. • 


Tbeor. 26. Prapof. 16. • : * 

S I quotcunque quantitates fuerint quafi proportiona- 
les, colligendo 3 quafi proportionales eiunt, omnes 
antecedentes , ad omyes confequentes . 

A 2> : quafi C ; D : 

Dico A n-C j 2? -+ D : quafi Cj D . 

... DemonJL 

bypoth., A\B\ quafi C$Z). 
xx. b. A', C: quafi B ; D . . 

23 . b. ^4-+Cj C: quafi 55 -+D;D. 

xx. b. \ A-+C B-+D: quafi C:£). Quod&c. 

Quare &c. 

Tbeor. 27. /V<?. 27. 

S I prima ad fecundam quafi proportionalis fuerit, ficut 
tertia ad quartam j Si quiata ad fecundam , quafi ficut 

fexta 

1 

\ 
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Texta ad quartam: erit prima cum quinta ad fecundam^, 
quafi ficut tertia cum Texta ad quartam . 

Hypoth. 

A $ 3 : quafi C; D. 

E\ %: quaTi F ad D . ' 

Dico A-+ E 5 quafi C-+F‘> D. 


hypoth. 

2t. h. 
hypotb. 
li. h. 

I p. h. 

2 2. h. 
xj. h . 
hypoth. 
II. h . 


Pr<tpar. 

Aj %: quafi Cj D. 

A\ C z quafi 2?; D. • 

£; quafi F ; D. . 

E\ F: quafi D. 

Aj C: quafi Ei F. - 

A; E: quafi C i F. 

A-+ E\ Ez quafi C -+ Fj F , 

E\ %z quafi F; £>« 

A-+E-, 2 : quafi C -+F-, D. Quod&c. 


Quare &c. 


Theor. 2 8 . Prop. 28 . 

Q Vafi partes, cum quafi sequemulriplicibus, in quafi 
eadem Tunt ratione , fi prout Tibi mutuo refpon- 
dent,itaTuraantur. 

Hypoth. 

Ai $: quafi tripla. 

C5 Dz quafi tripla. . > 

Dico Ai Cz quafi D. v • ; 

Dt- 
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. : * . • ' 'Demonflr. 

iB.b, | Aj 2 ?r quafi C,- D. • 
iz. h. \ A $ C: quafi % j T>, Quod&c. 

Quare&c. . • • • , 

Tineor. 2 9. Prop . 2 9. 

S I totam ad totam quafi proportionalis fuerit , vt abla- 
ta ad ablatam: & reliqua ad reliquam , quafi propor- 
tionalis erit , vt tota ad totam . • ■ ■ ; 

A; %: quafi C:T ) . 

Dico A — C j < B—~D: quafi A\ ‘B, 

Demon jlr. * 

bypotb. j A j % : quafi C 5 D . 

22./». j A', C: quafi D. • : ,r - 

25.^. ! A-, A — C : quafi 2 ?; 2 ? — T>. 
n. b. | A — C$ B-~D: quafi A$ 2. Quod&c. 

Quare &c. 


Theor. 3 o. Prop. 3 o. 

Q Vantitates quafi proportionales,&per homologi- 
am ,funt quafi proportionales . ' ■ 

Dtmcnjlr. ■ • 

Nam conucrtcndo , quafi proportionales fiunt , 2 oh 
& colligendo , 26, & 27. & aequemqltiplicando , & 

a quipaitiendo, vS.fa & permutando, 22. h: Stdiuidcn- 
do, 24 J;: &coniponcndo,2 3./?: & homologas ab ho- 

Q mologis 
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mologis auferendo, 2 $. k & pcrconuerfioncm rationis, 
25.^: & ex squali, n.k & coniun&is omnifariam ar- 
gumentis huiufmodi, quocunque ordine, per homolo- 
giam , quafi proportionales fiunt. 

Thior. 3 1. Prop. 31. 

Q V ; afi squales, ad quafi squales, rationes habent, vel 
quafi infinitas vtrafque, vel quafi nullas, vel quafi 
cafdem inter fe. 

Hypoth. tomm. 

A , 59 funt quafi squales. 

C , D funt quafi squales. 

Hypoth. p, cafus, 

Aj C : cft quafi infinita. 

• Dico 55$ D: efie quafi infinitam . 

Pr<epar. 

Aflumatur e ad quaelibet ratio .* vnde fit compo- 
nendo e -+f ad f: deinde per conuerfionem rationis e-+f 
ad ^ & conuertendo e ad e -+f. 

T)cmonjlr. 

def.^.b. J $'jA: poteft maior efie, quam c $ *-+ f. 
dtf.p.b.f A\ C: poteft maior efie, quam e -*-/$ f. 

4 . b. 59 $ C : poteft maior efie , quam e $ f. 
deff. h. B $ C : ratio eft quafi infinita . 
def.p.b. B\C: poteft maior efie, qu$m e -+/• /. 
def. 3 . h. C y D: poteft maior efie , quam e $ e-+f. 

4- b. E $ J D: poteft maior efie , quam e $ /. 

BjDz 
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4tfrb. f 2? i D : rado eftqttafi infinita; Quod&c. 

frypoth. i~.ca.jus. \ -i’ 

A-,C:eft quafi nulla. 

Dico 3\ D: die quafi nullam. 

Demonftr . 

10 . b. C-, A: quafi infinita. . «. ; 

Jup. D> 3: quafi infinita. 

7 >b. 3 > D : quafi nulla. Quod&c. 

Hypoth. 3« cafur. 

A-, C : ncq; quafi infinita, neq: quafi nulla 
Dico 3\ D : quafi efle A-, C. 

. • . 'Dewmjbr. 

3 ad D> neque eft quafi infinita, neque quafi nullae 
juf. | alioquin A ad C eflct quafi infinita, vel quafi nui- 
j la, contra hypothefim . 
i p. h. I 3: quali Cj D. 
i 2 . b. | A\ C: quafi 3\ D. Quod&c. ; - ! 

Quare &c. 

Theorema 3 2. Prop. 32. 

S I prima ad fecundam, rationem habuerit quafi infini- 
tam; item ad tertiana, rationem qaaii infinitam ; ha- 
bebit & ad vtriufque fummam , & ad vtriufquc difkren- 

tiam, rationem quafi infinitam . - ••• - - 

Hypoth . 

A}3z quafi infinita. 

C: quafi infinita. . . 

2 Dico 
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Dico Ai C : quafi infinitam efle. . .. . ' I . ■ * 

Et^j TS — C: quali infinitam eflc . 

Demonftr.' . " . * . ' 1 

Aj 7$ i quali infinita* ...... 

8 * h - A quali infinita. . 

p. A. >4 h- S j w4: quafi «qualis . ( v . >. :V •>. 
hypotb. AjC: quali infinita, n ' it; : j ;v 
31 . fc. A-+B} C: quali infinita..* 

8 * b - A-+%-+Ci Ci quafi infinita . 

9- h - A-+%-+C; A-+3: quafi «qualis . 
fup. A-i-Z^A: qualisqualis.!'. /. . . .. 

iS.h. A -* ‘B -+ C ; A : quafi «qualis . 

2-+C j A: quafi nulla. 7 » \ 

10. h . ^4 ; S -+■ C : quafi infinita . Quod &c. 

fup. A C: quafi infinita. 

8 . b. A-tB — C } C: quafi infinita . 

7 .h. C j A Z?--C: quafi nulla. . • 

1 1 , b. j A -+ 2? ; A -+ S — C : quafi squalis . 
fup. - j A A ?+.71: quafi «qualis - 

1 8 . b. A-+71 — C ; A : quali squalis . 

i 7 . b. A -*?} — C j 2 — C : quafi infinita . 

8 . b. Ai £ -*- C : quafi infinita . Quod &c. 

Quare &c. : , . ... 

Theor. 3 3 . Propof 3 3 . 

S I fuerint tres termini, primus indeterminatus , reliqui 
duo determinati j fuerit autem primus ad fecundunu 

quali 
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quafisqualis: habebit fecundus ad tertium eandem ratio- 
nem, quam quafi habet primus . 

• Hypoth. 

Tres termini funt, primus indeterminatus A\ reliqui 
duo determinati,, b % & a Aquali aequale . 

Dico b ad c eandem cfle rationem , quam quali ha- 
bet A ad f, • 

Pr<epar. 

Aflumatur d, aequalis ipfi c . 

Demonfl. 


hypoth. 

conllr. 

defa.b. 


Ayb: quafi squalis . 
c$ d: squalis. 

A 5 b: quafi c\d . 


ii. h. [ A j c: quafi bj d. 


8. 5. 

15». h. 


Quare &c. 


b', d: b j c . 

A$ c: quafi b , c. Quod&c. 


■*> 

«V 


T Theor. 3 4. Prop. 34. 

Ota ad vnitatem , quafi eft infinita. 

' Demonjir . 

Nam tota, cum non dicatur, cuius numeri tota fit 5 eft 
indeterminata: idcoque tots ad vnitatem , ratio eft inde- 
terminata. Cumque poflir dici, cuius numeri tota fit eft 
determinabilis ; ideoque totas ad vnitatem , ratio eft deter- 
minabilis . Cum denique poflit dici eius numeri tota , qui 
maior fit, quam vt ad vnitatem, habeat quamlibet ratio- 
nem 
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| nem datam ; qui numerus, ipfafiri ipfius efrcotju 
i erit ratio tots ad vilitatem , maior, qdftn datau 
def.p.h. I quaelibet . Ergo tota ad vnitatem, quafi eft in- 
| finita . 

■ II HI ■■ ■ mmt .1 I ... <■■■ »«■■. |>*|>|| I i H ■ l 

Thcor. J 5 . Prop. 3 5 . 

S Efquitota ad vnitatem , quafi eft infinita . Item fcmi- 
tota. 

Demonflr. 

34. h. | T ota ad vnitatem, quafi eft infinita: ergo com- 

8. b. j ponendo , fefquitota ad vnitatem, quafi eftinfi- 
8 . h. ! nita . Item diuidendo, femitota ad vnitatem, qua- 
I fi eft infinita . 

Theor «' 3 6 . Prop. 3 S. 

T Ota, fefquitota, & femitota, quafi fu nt squales 
inter fe . Demonflr. 

35 • *• Sefquitota ad vnitatem, quafi eft infinita : ergo 

9 . b. per conuerfioncm rationis , fefquitota ad totam, 

34. h. quafi eftsqualis . Rurfum tota ad vnitatem qoafi 
p. h. fit infinita : ergo per conuerfioncm rationis , tota 
1 8, b. ad ferairotam , quafi eft squalis . Ergo fefquito- 

ta ad femitotam , quafi eft squalis . 

Theor. 3 7. Prop. 3 7. 

T Ota quantumlibct ordinata ad vnitatem , quafi eft 
infinita. Item fefquitota, & femitota.. 

Dico 
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Dico ti ; u: quafi infinitum* 

Demcnfir » 

3 + b. t ; u: quafi infinita. 
defap. t$ $ «: triplicata t; ». . . ■ 

12. h. t$-, t*: quafi infinita. Quod&c. 
extfj). Similiter oftendetur <j 3 j u : quafi infinita. 

Item m$$ u: quafi infinita. 

Quare &c. 

— ■ — ,,.i , — . 

Theor. l%.Prop. 38 . 

T Otarum incequalirer ordinatarum, magis ordinata, 
ad minus ordinatam, quafi ett infinita. Item fefqui- 
totarum , &femitotarum . 

Hypotb* 

*5 magis eft ordinata, quam t$ . 

Dico 153 / 3 : quafi infinitam. • 

Demonjir, 

34. h. | ti u: quafi infinita. 

4tf.6.p, /j; / 4 : / 3 m. 

def . 6 . p . 145*3:^5». 

13. $. t$ 3 /4 : quafiinfinita. 

13. 5. r4 j ti : quafi infinita . 

ix. b. /5 5 /3 : quafi infinita. Quod &c. 

Similiter ollenJetur <75 5 73 : qualiinfioita. 

Et my mi : quafiinfinita» 

Quare &c. 

Theor. 
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Tbeou 3 p. Prop, 3 p. 

Qucordinara*,tora, lemicota, & fefquitota > funt 
quafi aquales . 

Dico t$, q $ 9 ms, quafi «quales elfe. V 

• ‘Demonfr . ' < • 

3<J. K t i cjz quafi «qualis . 

3 - f. • tnqi\ triplicatae; 4. 

xi- h. t$ <j 3 : qualisqualis. Quod &c. 

<73; W3 : quafi «qualis. Quod &c. 

18. b. /3 j W3 : quafi «qualis. Quod&c. 

Quare &c. • ■ • ; 

• *" 

■ ■■■»■ . ■ — — — ■ , 1 , . , ■ 

.*.*•.•*•* i*< 

Thcor. 40. Prop. 40. 

T Ora magis ordinata, ad aggregatum cx totis minus 
ordinatis, quali eft infinita . Item femitota, ad ag- 
gregatum ex femitotis:& fefquitota, ad aggregatum cx 
fcfquitotis. 

Efto tota magis ordinata /3 : qua minus ordinata*. 
/2, t, & rationalis u: quarum aggregatum- 5/2 h- 3 r 

•+ 4 & • 

Dico r 3 ; 5 ti -+ $t -+ 4» : quafi efie infinitam . • 

’ Demonflr . "• * • t 1 t ’ ‘ i . 

3*. h. [ ts ; ti : quafi infinita . 

3%. h. j /3 j 5:2 : quafi infinita. 

38. b. j tS i t : quali infinita. 

3 x.b. j t$ j 3 1: quafi infinita.-- -• - • 
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37 * h - j 13 5 « i quafi infinita. 

; 4«: quafi infinita. 

iu h. J 1 3 ; 5 ti -+ 3 r -+ 4« ; quafi infinita . Quod &c. 

Similiter offendetur, 5/W2 -+ 3?» -+4»; quali in- 
finita. Quod &c. 

Item , <\i ; 5^2 -+ 3 q -e 4« : quafi infinita . Quod &c. * 
Quare &c. 


Theor. 41 . Prop. 41 . 

T Ota magis ordinata, fibi ipfi,& alijs minus ordinatis, 
addit s, vel fubtra&is, quafi eft aequalis. Item fe- 
mitotai&fcfquitota. 

Hypmk . 

Tota vel femitota , velfefquitota magis ordinata efto 
^iquacumadditx miniis ordinata?, funto 2: & fubtra- 
&arC. • .. ..... . 

Dico A, A -+ 2?, A — C, — C, quafi aequales 

effo . ’ • • 


Demonflr^ . 

40 * ,} - | .4 ; 2> : quafi infinita, 
s. b. quafi infinita. 

9. fc. A.-+ T> \A \ quafi aequalis . • Quod &c. 

40. yd j C: quafi infinita. 

9 . b. k A\ A — C: quafi aequalis . Quod &c. 
li. b. A-,2> — C : quafi infinita . i 

8 .b. 'A-+7i~C$7i~C: quafi infinita . . 

9 . h. A — C ; A : quafi aequalis . Quod &c. 

R A-*2 - 


* 
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18.&. A-±B — C, A~+B % A-~C, quafifunt aequalem 
Quod &c. 

Quare &c. • 


Tineor. 42. Prop. 42. 

Q Vaelibet quadratrix quafi eft aqualis ad totam vni- 
tace plus ordinatam , quam fit eius bafis. item ad 
femitotam : & ad fefquitotam . 

Hypoth . • 

Efto quadratrix A: & eftotota By vnitatcplus ordi- 


nata» quam bafisquadrarricis A. 

Dico A ad 3 , quafi aqualem die. 

Demon jir. 

2* A y di aequalis ipfi 3 , demptis, additifque ali- 
qualiter acceptis totis,non plus ordinatis , quaixu 
bypotb . bafis A . Sed By eft tota vnitate plus ordinata^. 


, ! quam bafis A • idcoque totae, non plus ordinat^, 

, quam bafis A } funt minus ordinatae, quam B, 
Ergo A'y eft aequalis ipfi 3 ,denptis, additifquo 
aliqualiter acceptis totis , miniis ordinatis , quam 
4 *» h • B. Sed & By demptis , additifque aliqualiter ac- 
ceptis totis, miniis ordinatis, quam 3 , quafi eft 
18. h. aequalis ipfi B . Ergo A, quafi eft squalis ipfi B. 

Quod &c. * 

3 1 * *• ldem,& eodem modo demonftraretur, fi B 
32. x. dfet femitotamecno fi3 cflet lefquitota.Qu? &c. 


Quire &c. 
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Theor, 45^ Prop . 43. 

Q Vaelibet quadratrix , ad totas non pius ordinatas, 
quam fit eiusbafis, quomodolibet acceptas , quafi 
eft: infinita, item ad femitotas: necnon ad fefi 


quitotas. 

ftypoth. , 

Efto quadratrix A: &m %C B fint fumptae totae quo- 
modolibet , vel femitotae, vel fefquitotae . 

Dico A ad 'B quafi infinitam cfle. 

Pvetpar. 

Sumatur C, tota, vnitate plus ordinata, quam bafi* 
quadratricis A : veiiemitota,velfefquitota. 


Demonjlr. 

41. h. j C; 55: quali infinita. 

41. k- \AjC: quafi aequalis . 

31. b. ( M; D: quafi infinita. Quod&c. 
Quare &c. 


Theor. 44. Prop . 44. 

) Ationis quafi infinitae diuifo antecedente per dati 
numerum, ratio eft quafi infinita. 

Hypoth . 

A ad quafi eft infinita. 

Dico fubtnpiam A ad 2 , quafi infinitam efte . 

' . Prtpar. . • 

Aflumatur quaelibet ratio c ad d, 

R * De - 
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Demonjir. - 
byfotb. A-,%: quafi infinita . 
def.p. h. Aj%i poteft maior eflfc , quam d. 

-p. h. A} 3 c: poteft maior eflfc, quam 3 ; d. 
i 5. y. A ; 3 c : fubtripla A 5 c . 

13. 5. Subtripla ^4 j c : poteft maior efle, quam 3 j d . 
p. h. Subtripla - 4 ; 3 : poteft maior eflfe , quam c ; d . 
b. Subtripla $ 3 : quafi eft infinita. Quod &c. 

Quare &c. 


T beor . 4 5 . /Vop. 4 5 . 

J Ationis quafi infinitae multiplicato coni 
X, ratio eft quafi infinita . 

Hypotb, 

A ad 3 , quafi eft infinita. 

Dico A ad duplam 3 , quafi eflfe infinitam 


Prccpar . 

Aflfu natur quaelibet r3tio c ad d . 

Demonjir, 


hypotb. A-, 7 i: quafi infinita. 
def.p Jj. A> %: poteft maior eflfe, quam ac; d, 
p. h. A ic : poteft maior eflfe , quam 3 j d, 

15.5. 3 ; d: 23 j 2 d. . 

l3 . j. 2c: poteft maior efie, quam 23 ; 2 d. 
p, b. A ; 23: poteft maior eflfe, quam acj 2^: 
ij. 5. 2c; *d: c; 

, 3 . 5. | 23 ; poteft maior eflfe, quam c$ 

cx/j 22?; 
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defoh. | A\ z3: quafi eft infinita. Quod Sic. 
Quare &c. 


* 33 


Theorema 4 6 . Prop . 4 6 . 

R Ario corapofita ex duabus rationibus ; altera , quafi 
quadam propofita, altera, quafi infinita j quafi eft 
infinita.., 

Hypoth. 

Ai 2 ?r quafi quaedam propofita. 

S; C: quafi infinita . 

Dic o^} C: quafi efle infinitam. 

• Prtpar. 

Aflumatur quadibet ratio , d ad e: item aflumatur 
qualibet d ad /, minor, quini, cui quafi eadem eile di* 
citur ad g. 

f 

Demon flr. 

bypotb . C: quafi eft infinita. 

dcf.p.h. g; C: poteft maior efle , quam fi c. 

def.jJ}. A', g: poteft maior efle, quim d\ f . 

4 . h. Ai C: poteft maior efle, quam di e, 

def.pJj. Ai C: quafi eft infinita . Quod&c. 

Quare &c. , - 


Q 


Theor . 47 . Prop. 47 . 

Vadratrices in eadem bafi iacentes, inter fe funt qua- 
fi aequales. 

By- ■ 
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Bypotb, 

Sint in eadem bafi quadratrices cA, 2 . 

Dico 2 9 quafi a?quales efle. 

Prttpar. 

Sumatur C, tota , vnitate plus ordinata , qu&ra fieba- 
fisipfarum 2. 

'Demon jb\ 

4i‘ b. y-A j C : quafi «qualis . • 

45* b. Sj C: quafi «qualis. 

is. h. c^j C: quafi «qualis. Quod &c. 

Quare &c. 

T beor. 48 . Propof. 4 8 . 

S Vb quadratrices in eadem bali iacentes, funt quafi 
«quales. 

c . Hypotb . 

Sint in eadem bafi fubquadratrices 2 . ' 
Dicoc-/, 2 , quafi «quales eflc< 

Prtpar. 

Sumantur homonymae quadratrices C, D. 

. Demonfir . . 

**f’ '3* 1 j c ad cA 9 «quemultiplex cft, vt D ad 2»’. 

5- Cj C^; £>; 2 . 

16 . y. C$ D: • 

47* Cj D: quafi f qualis. 

ip. b. j A\ 2\ quafi «qualis. Quod&c. 

Quare &c. 
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Theor. 4 9. Prop. 49 . 

I N diuerfis bafibgs , q uJracrix in magis ordinata, ad 
quadratricem in minus ordinata, quali eft infinita . " 

Hypoth. 

Sint quadratriccs A 9 B y in diucrfis bafibus: A , in ma- 
gis ordinata bafi , quam 8 . 

Dico A ad B y quali dTc infinitam. 

Pr-tpar. 

Aflumatur tora C, vnirate plus ordinata, qudm ficba- 
fis quadratricis A: & tota D , vrutateplus ordinata^, 
quin fit bafis quadratricis B . 

DemotjJlr. 

hypoth. Quoniam A eft in bafi magis ordinata, quarn^ 
38. h. ' B: ergo etiam C eft magis ordinata tora ,quam_. 
42. b. D : ergo C ad D, quali eft infinita. Sed C, A, 
31. h. I funtquafitequales : & D , B, quali a?qualcs . £r- 
I go A ad B y quali cft infinita. Quod &c. 
Quare &c. 


Tineor . <5 o. Prop . 5 o. 

I N diuerfis bafibus, queliber mafla in magis ordinata, ad 
quamlibet nufiGm,in minus ordfnata,quafi eft infinita. 

Hypoth. 

Sint maflae A y B t in diuerfis bafibus: A in magis or- 
dinata bafi, quam B . 

Dico A ad quafi cfie infinitam. 

Pr<~ 
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... Pr.tpar , 

effumantur quadrarrices C, D: C quidem homony- 
ma ipfi e, & D, ipfi 

Demonjlr . 

hypoth, J Quoniam A, eft in bafi magis ordinata, quam 
! S: etiam C, eft in bafi magis ordinata, quam, 
* 9 - b. £>.& C ad D, quafieft infinita. Eft autem ra- 
tio A ad C, qua?dam propofita, quam habent 
propoiiri numeri multiplicantes homonymam^ 
46 . b. fpeciem : ergo ex aequali , A ad D , ratio ell quali 

| infinita. Item D ad 2?, ratio eff qusedampro- 
; pofita , quam habent propofiti numeri multipli- 
*.<>■ h ‘ j cantes hononymam fpcciern :ergo ex squali , A 
j- ad 'B > ratio cft quali infinita. Quod&c. ' - 
Quare &c. .... . • • 

Thcor. 5 I . Prop. 51. 

S Peciesin eadem bafi iaccntes/unt reciproci quali pro- 
portionales, vt numeri , in tabula multipliaum , iimi- 
Iiteriacentes. . Hypoht. 

Sint in eadem bafi fpccies A y 2?: & fint numeri fimi- 
liter iacentes, in tabula multiplicium $ c fimiliter, atque 
A \ ; & d t fimiliter, atque 2? . 

Dico Aj 2>: *quafi d, c . 

; Prxpar. 

Sumantur fubquadr 3 trices E > F: E quidem homo- 
nyma ipfi A 5 & F f ipfi 'B. • 

De- 
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4 S. b. 
dtff. 1 1 . 
p.eJr x. 
xi. b. 


T ERTIV M.! >157 

. . . Demonflr. 

Ai t E: «; c , • - 

i 7 : quali aequalis. ' . 

Fj B: di u. 

A, B: quafi d; c. Quod&c. Quare &c. 
— — ■■■• — , , . ■ - 


1 V i 

• • » 


Theor. 5 2. Prop. 52. 

M Aflae in eadem bafi iacentes , quafi eamdem habent 
rationem compofitam , ex dtre&a lucrum nume- 
rorum ,& recipi oca numerorum in tabula multiplicium^ 
fimiliteriaccntiom. ■ . . v .. . ]-'l 

‘ L - Hypoth*>{\. \ \ . \ v’ ; / . ,u 

Sint in eadem bafi, maffa? A , B: quarum numeri c 3 d: c 
quidem, qui multiplicans homonymam fpcciem A> facit 
maflam Ai Si d t qui multiplicans homonymam fpcciem 
c £y facit malfam B . Etlint numeri e, /, limiliccr iacen- 
tes m tabula multiplicium^ r quidem, licut Ai Ufti kutS. 
Dico A i B: quafi c ; dy+fre. 

Prtpar.. i,..,. ,, 

Sumantur fpccics homonymae G y H: G quidenu 
ipfi Ay Sc Hy ipifi B-.,'-, 1 ). r 1. . . 

w» il 'Pewonfit. . :• :* 

hypotb , , | A i <7*> r; *#jp { 1 a. . . 1 ■ ' r * * 

51. b. \Gi H\ quafi *. 

hypotb . 1 | H j v. 

» 1. 1. | 4 i . S: quafiif ji dy t y. Quod &c. Quare &sa 




„S . - ‘ 2 ’«- - 
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Proplema primum Prop . 53. 

D \ta ratione; datoque numero pariter pari : iubto- 
tuplicacam rationem inuenirc, quotus cft datus nu- 
merus . 

/••S \ Hypod). 

Sit data ratio 4 ad b : datuique numerus c f pariter 
par. 

, Oportet rationem inuenire , fabtotuplicatam rationis, 
4 ad b 3 quotus eA c. •' ; 

• s : >• -i • -> Conflr • 

Subdiuidatur numerus c, vfque ad vnitatcm:& fit c ad 
d , duplus : & d ad f, duplus: St f ad vnitatem , duplus. 
Deinde fumatur , inter 4, />, media proportionalis g : St 
inter 4 , g f media proportionalis b: & inter a, b , media 
proportionalis i : vt fiant fumptiones totidem , quot 
funt, numeri c diuifionesbifariar», vfque ad vmtatem. 

. Dico 45 i: fubtotuplicatam 45 b 3 quotus eft c. ' 

Dtmonflr. 

conflr. a ; duplicata 4 j g> ficut r; </: duplus. 

«mflr. 4; g: daplicata 4; 6, ficut /• duplas. 

conflr. 4; h: duplicata 4j i, ficut /5 duplus, 

f. p. a j multiplicata 4: t, ficut c, #: multiplus. 

| 4j i: fubtotuplicata 45 quotus di: c. Quod erat 
I faciendum . 

Qiiare data ratione , datoque numero pariter pari, 
fubtotuplicatam rationem inucnimus, quotus eft datus 
numerus. - 
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„ :• PraU.%.Pry.$ 4 m ; > 

D Ata ratione inaequalitatis; & propofito numero or- 
dinis potcftatum: numerum inuenire, pro quo 
fciquitora , & femitora sequeordinata», funtad inuicenu 
propiores aqualitati . 

. .. Hypotk ... . 

Sic data ratio inajqualkatis 4, ad b: & fit 4, maior, 
quam bi fitque datus numerus quinarius. 

Oportet numerum inuenire , quo quo /cfquitora quin- 
ta, ad femitotam quintani, minor eft,quimvc 4 ad & 
/emiroca quinta, ad fefquitotam quintam , maior , quanL# 
vt b ad 4. 

Conjbr. 

Sumatur numerus pariter par, no minor, quam 
datus quinarius: & fit fumpeus o&onarius.*St fub- 
o&uplicata ratio inueniatur, rationis a ad 1 ; qu$ 
fit 4 adc: & fumatur numerus d, maior ad bi- 
narium, quam vt 4 ad 4 — c: qui, dempto bina- 
rio , relinquatur e:& inter d, r, fumatur nume- 
rus/: pro quo, v t radice tota, femitota eft r y lef* 
( quitora d. 

Dico dy y ey, minorem efle , quam 43 b. 

Et *5i dy. maiorem, quam b y a. 

Demonjlr. . 

conflr. j d y 2 : maior , qu^m 45 4— r. 

3 *b, j di r. minor, quam 43 c * 

4. b. I dy r 5 : minor, quam 45; cf. 

. .. > ... . S i . . 4j$ 


53 . h. 


deff. 1 8. . 
tir ip.2 

y i 
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$>h. ay c 5: minor, quam 485 c 8 . 

conftr. 48; c 8 : 4; b. 

13. 5. fj: minor, quam 4; Quod&c. 
z.h. ey, dy maior, quam b; a . Quod&c. 
Quare &c. 



* 


Probi 3 '. Prop. 5 5 . 

D Ara ratione; & propofitis ordinibus poteftatuirL» 
inaequalibus; numerum inuenire, pro quo, plus or- 
dinata poteilas, ad minus Ordinatam , maior eft , quam in, 
data ratione. 

Sit data ratio, 4 ad b: 
tum inaequales, quinarius, & binarius . 

Oportet numerum inuenire , pro quo, poteftas quinta 
ad fecundam , maior eft, quim vt 4 ad b * 

Conftr. • 

- Sumatur numerus r, inferie tertiarum poteftatum ab 
omnibus numeris, maior advmcatem, quamvt a ad b: 
numeri autem c, fit radix d. 

Dico, pro d radice, dydi: maiorem elfe, quam 4; b. 


conftr .* j t*: maior, quam 4; b. 

13.5. 1^55 di: maior, quam 4; b. Quod &c. 
Quare &c. 


'Demonflr. 

conftr. I c: 4, 

8 . <>.& J , , , 

de f. 6.0.1 « «35 u ' dy, d 2 * 


Hypoth. 

iintpropofiti ordines potefta- 
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Probi 4. Prop. 5 <5". 

D Ata ratione ; propofitifquc ordinibus potcftitujh 
inaequalibus: numerum inuenire, pro quo, femiro- 
ta plus ordinata, ad iefquitotam minus ordinatam, maior 
eft,quanrrn data ratione. ! > . ....... 

- . Hypoth. : f 'lU L* vSit. /r * 
Sit data ratio a ad b: iintque propofiti ordines pote- 
ftatum , quinarius, atque ternarius . 

Oportet numerum inuenire, pro quo, femicota quinta 
ad fefquitotam tertiam, maior c(i , quam vt a ad L 

J i Conftr. ' ■ ^ 

Inucniatur per 55 ,h. numerus c, pro quo, ferti irota di & 
/cmitota quinta d 5, ad femitotam tertiam dy maioreft, 
quamvt a~+b ad b. fnueniatur deinde per 5 4A numerus 
r, non minor, quam c; proquo,femitota m, & lefquito- 
ta & »»3 ad 73 , maior eft,quam vt a ad 4-+ 

Dico, pro numero e radice, my ^3: maiorem cflo, 
quam 4; b. Demon ftr. 

conftr. r. non minor, quam c." 
def aS.z m: non minor, quam d. • > • • 

my d5: non minor, quim my d^. . . 

W55 »23: non minor, quam dy dy \ '* . 
^5; </3: maior, quam 4-+^ 

0*5; »23: maior,quam 4-+£$ . 

»235 73; maior, quam a, a -+b. 

\ m y <fc: maior, quina 45 Qnod &c. * 


5. A. 

cotiflr, 
13. J. 
conftr, 

4 * h’ 


Quare &c. 
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Probi 5 . Prop. yp. 

D Atisduabus rationibus,- &propofitis duobus inat- 
qualibus ordinibus potcftacum.numcrum inuenire, 
pro quo, ratio compofita ex vna data ratione, & ex ratio- 
ne femitotte plus ordinata;, ad fefquitotam minus ordina- 
tam, maior efi, quam altera data ratio . 

Hypoth. ' 

Sint datae rationes, a ad b, & c ad di & fint propofiti 
ordines irwequales, quinarius, & binarius. 

Oportet numerum inuenire, pro quo , ratio compofita 
cx a ad b } & ex femitota: quinta; ad fefquitotam fecun- 
dam, maior eft, quam c ad d. 

'■ Conftr. • 


S6. k. Fiat vt b ad a, ita d ad e: &inuen»atur f nu- 
merus, pro quo, femitota^, fefquitota b, & gf 
ad maior, quam r ad e. 

Dico, pro / radice, 45 b> 5; hy maiorem cflo, 
quam c$ d. 


Demon fhr* / • • 


conflr. hy maior, quam rj e, 

confir. j a\ b: e\ d, 

4.b. I 4; b % ~+gy y b$ 1 maior, quam r, d. Quod&c. 
Quare &c. ■* • 


Probi. 6. Prop. -5 8 . • • 

D A ta ratione inaequalitatis j & propoGris duabus iiu 
eadem bafi iaccntibus quadratricibus: numerum. 


in- 
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inuenirc , pro quo quadrattices propo/ita; , funt propio- 
i^s aqualitau, quam inclara ratione., r Y / i 

$ PP/pnth» 

Sit data ratio insequalitatis a ad k & fit a maior, quam 
b: fintque propofifce m quinta bafi, dux qtudratrices c, d. 
Oportet numerum inuenire, pro quo, r, & d y funt ad 
inuicem, minores, quam vt a ad lr, maiores, quim vt 
b ad 4. 

, CAujbr . .i 'i 

54. b. i Inueniatur numerus r, proquo,femitota /i 
• fefquitota g; St f6 ad S s > maioreft, quam vt b 
I ad 4j & ^5 ad /5, minor, quam vt 4 ad b. 

Dico, pro t radjee, quadramces c, d, cfle ad inui- 
cem minores, quam vt a ad b y maiores , quam vt b ad a. 

• Devrunjbr. . i G • ... 

30. a. Jr, eft maior, quam fis. minor, quim g6, 

30. x* d t cft maior, quina /5. minor, quam g6. 

8. j. c; d: maior, quam fis. g6, minor, quim g6’ y fs. 
x. b. d$ c minor, quim gG.fs. maior, qudra/tfj g6. 
tonflr. /6j g6: maior, quam b' y a. . . 

toaftr . minor, quam 4; b. 

*3-S- c > d- maior, qudm i; 4. minor, quam 4; 
Quod Sic. .•* 

^.5, c; minor, quam 45 i. maior, quam £5 4. 
Quod&c. 

. Quare &c. 

■ ' . ' 1 •~'r - 1 1 1 1 1 '■ 

. , * Pre- 
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Probi. 7. Prop. 59. 

Ata ratione propofitis duabus non in eadem. 

bafiiacentibusquadratricibusinumerum inuenire, 

pro quo,quadratr«c^ qua: iacetin plus ordinata bafi, ad 
alteram, maior eft, quam in data ratione. 

Hypoth. 

Sit data ratio a ad b: &c propofita: fint qUadratriccs 
dea: r, d y c> in quinta bafi; d, infecunda. 

Oportet numerum inuenire, pro quo, c ad d, maior 
eft, quam vt a zdb. > 

Conflr. 

$ 6 . b. .j Inueniatur numerus e, pro quo , femitota /, 
* fcfquitota g: & [6 ad ^3, maior fit, quam vt 
\aadb . . • 

Dico, pro e radice, c ; d* maiorem efte,quam a\k 

• \x.:r D emoti fir . f t ' * -i- " 1 ' <*■ 

30. z. jc,maiorcft, quilim }' 6 . » « , 

30.2. Idy minor eft, quam ^3. ; - r : » 

8. 5. I q ; d: maior eft, qudm f 6 ; ^3, Quod &tc. 
Quare &c. * • • ■- • • ; ■. < •* 


Probi. 8 . Prop. 60. . - ■' ; 

D Ata ratione;& propofitis duabus non in eadem bafi 
jacentibus maflis: numerum inuenire, pro quo, 
maita, qua: iacec in plus ordinata bafi’, ad alteram , maior 
eft, quam indataratrone . 

Hy- 
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Hypoth. 

Sit data ratio a ad b: Ontque duae madx c } d y c qui- 
dem, in quinta bafi y d y in tertia . 

. Oportet numerum inuenire, pro quo , c ad d y maior 
cft,quam vt a adit» < 

. Conjir. 

Fiat, vt mada c ad fibi fynonymam quadra* 
tricem c , fic a ad f: & vt fynonyrna ipii d qua- 
5p. b. j dratrix ad ipfam d y fic fiat b ad b: & inuenia- 
tur numerus 1, pro quo, quadratrix *, ad qua- 
| dratricem g y maiorcft,quam vt f ad b. 

Dico pro # radice, madam c admafiam d } maiorem 


ede, 

quam 

iVt 

4 ad b. 





*> f. 

Demon [lr. 

conjir. 

b 

e: 


conjir. 

j* 

i' 

maior, 

quam fi k 

conjir. 

b 

d: 

k b. 


4 . b. 

b 

d: 

maior, 

quam <r y .b, 


Quare &c. 


Probi, 5 >. Prop. 6 1 . 

P Ropofitis in eadem bafi iacentibus duabus maflis; & 
datis duabus rationibus , non ijfijem , quam quafi ha- 
bent ad inuicemmaflk, fcd maiore vna, minore altera^: 
numerum inuenire, pro quo, maflfe propofitee rationem 
habent minor em,quam data maior, & maiorem, quam da- 
ta minor. 

T Hy- 
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Hypoth. 

Sint mafl? a> d: &fit ratio i ad s 9 quant quafi habet 
a ad d: Si fit e ad h, maior, quam i ad i,8c w adr, minor. 

Oportet nu merum inuenire, pro quo, a ad d y cft mi- 
nor, quam c ad k 9 & maior, quam n adr. 

Conjirr. 

Sumatur ipfi a , fynonyraa quadratrix b $ &ipfi d fy- 
nonyma c. Fiat deinde. 

4$ b: fi /j k °- 

c', d: h: /$ s: p> r. 

Dcmonjir. 

4} quafi 15 /. 

4; £,- 4 j c,-+-rj </: quafi /> x * 

45 b : 15 
cj */; /5 j. 

^ c; quafi kj, l. 

r; quafi aequalitas . 
kj> l: aequalitas. 
e 9 h: maior, quam 1; x. 

*; ^ ma i° r > quim 15 l^fis. 


bypoth. 

4f/.i 7> 5 

conflr. 

conflr. 

17. h. 

bypotb. 
. ief. 17.5 


conflr. 

conflr. 


hypotb. 

dcf.iyj 

conflr. 


c 9 fi Ij k. 

£ *>: h *• 

fi f. maior, quam k$ /L 
i/j maior,quim 

r: minor, quam /5 r. 

»5 />,-♦/>; r; minor, quam /$ k>-*k; /,-+/> x. 

nj 0: /5 k. 


pjr. 
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j pi r: /$ t. 

o\ p: minor, quam kj /. 


I 0: mioor,quam p. 

Conjbr. 

Aflumatur alterutra f ad g> vel p ad o, mi- 
58. h. • nor: & fit aflumpta f a dg. Et inueniatur nume- # 
I rus t , pro quo, quadratrix b ad quadratricem e, 

| fit minor, quam /ad g; maior, quim g ad f. 
Dico, pro t , maflam a, ad maflam d , minorem efle, 
quam e ad h j & maiorem, quam n ad r. 

* ' Demonflr. x 


conflr. dp b\ t} f» 

conflr. b, e: minor, quam fi g. 

conflr. Cp d\ gy h. 

4 . h. a, d: minor, quim q h. Quod &c. 
«ffumpt. fy g: minor, quam p', 0 . 

z.h. gy f: maior, qu^m o\ p . 
conflr. by e: maior , quam gy f. 

, 3 . 5. bp e: maior, qufoi 0 5 p . 

conflr. bi fJp 0 . 

conflr. J P‘) Y ' . 

j 4J maior, quam r. Quod «e. 

Quare &c. 



I 


i 4 8 

ccm-f*3f ^H*2« iMa«M2S Rildl ® 

'ohmmz&k - ftLKtigiSL 4 : 

‘ v 


(■<■'!) V> - S*= • ,v». 

^ «5Sft5* .6*B3¥J35£¥ft$£*:ri5 ^J2iW»i«W8i^5i^5W3 .f»aa 

Petrus Mcngolus , D. Iacobo Tefino Philofophiae 

Do&ori S. D. 


Ibi primum ex mea fcboU , Vir Ex- 
cellent ift. atque alteri e fchola Excel - 
lentifsimi C a /sin i , amico noflro h. 
Caleat io Man/io , contigit hoc ele- 
mentum communicari : quod, non , fi- 
ne tuo i atque illius nomine , publicari oportebat, 
quoniam ipfimibi tum placere capit , cum vtram - 
que vefirum obtinuit approbationem . Pofiulabam 
bonefii furis laudem, quod, cum huiufmodt contem- 
plationis aliena fit materiatorum videlicet , qtubus 
logaritbmos debemus \ cumque aliena fit etiam for- 
m*,£f contemplationis modus , ip fi f simus Euclidis 
in quinto : meum fecerim ex vtraque compofitum . & 
quemadmodum, procedentium elementorum in vtra- 
que fubicttt, & modi nouitate gloriabar : ita prafen - 
tis in ve tu fi at e , nouam laudem quorebam . Ille, vi- 
fis definitionibus , & audita primarum ocio propofi- 
tionum , ex Eucltde , tradu&ione fideli $ fiatim om- 

mbus 
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ntbus titulis propo [itionum, ame curftm leftis fi- 

ne de monftra.il me facilem, pro fm acumine ingenij, 
prdftabat affenfum : fag&fe 1 » fotuifte totarru 

hanc lucubrationem , vnica propo fittone compreben • 
di . Quae demonftrat Euclides in quinco elemen- 
torum , de magnitudinibus maioribus , minoribus, 
asqualibusjaequemultipliabus, &earndem, vel ma- 
iorem rationem habentibus : po/Ie demonftrari de 
rationibus alcioribus^deprclliaribus^quealtis, £que- 
muitiplicatis , &eamdem, vel maiorem logacich- 
micam rationem habentibus. Cogitabam fi pojfem 
bumfmodi vticonfilio : ubique interim rure fuperuc - 
menti capi communicare . Itaque fingults propo [itio- 
nibus & demonftratiombus » toto antmo intendebas, 
& cum quinto Eucltdts diligenter conferebas , cumq\ 
duo inciderimus , in traducendo, difftctliora ( vnum, 
minorisinaeq ialitatis rationes , quas , quo minores 
fnut, eo altiores dicuntur , pro maioribus magnitu- 
dinibus vfuuenirc. alterum , rationem ex ratione 
fubtrahi, vel decomponi, perfuac compofitioncm 
conuerlae:) intellexi non e [fe operis difpendiurru, 
mutatis mutandis , ex Euclide integram traduilto- 
nem perficere , exhibere . ‘Tuque ipfe tuftu nu 
furtum , boneftij simum probajh; quod non ab 

em ■ 
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omnibus facili probarentur peculiares propofitiones, 
cftiA fitb illa vnica continentur • & certe a wc; 
non poffent commode allegari , ad alta in fecjuentibus 
elementis demon firanda . Quos ergo femel approba - 
fit labores meos , *vt amicis & communices , 
commendes i enixi rogo: nam non 
mihi foli , non paucis ,/ed 
omnibus laboro • 

Valts. 



i 
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GEOMETRIAE SPECIOSAE 


ELEMENTVM QVARTVM. 

'DEFINITIO NES. 

tL4aW4&.U*MtL*32WW 

tvtmfrmvmiffixctjt 

Varum rationum in*qualifatis,vtrarumque 
maioris, vel vtrarumque minoris, Altior, 
dicetur, ab squalitate remotior. , 

Et Depreflior, aequalitati propior. 

3 . Submultiplicata eft ratio rationis, depreflior , altio- 
ris , cum depreflior , aliquoties compolita , facit altiorcm. 

4. Multiplicata verd altior, depreflioris ; cum depref- 
ftor , aliquoties compofita, facit altiorem . 

5 . Ratio logarithmica dicetur, duarum rationum in?* 
qualitatis, vtrarumque maioris , vel vtrarumque minoris, 
mutua quaedam; fecund&m altitudinem , vel depreffionem 
habitudo. 

6 . Proportio logarithmica, dicetur, fimilitudo loga- 
lifhmarum rationum, vel ad iuuicem, vel ad alias rationes. 

7. Rationem logarithmicam habere inter fe rationes 

’• dicen- 



, Digitized by Google 



I 5 2 E L E M E N T V M 
dicentur, quae multiplicatae, poliunt fe mutuo, altitudine 
fuperarc . 

8. Ineadcm ratiQnc Iogarithmic£> dicuntur efle ratio- 
nes duse, prima, ad fecundam, atque duae quantitates, pi> 
ma, ad fecundam; cum primae rationis, quaelibet multipli- 
cata ratio, & prima: quantitatis jequemultiplex, i fecund$ 
rationis qualibet multiplicata, &a fecunda quantitatis 
Squemultiplici, vel vna deficiunt , vel vna sequales funt,vel 
vna excedunt ; ratio quidem, altitudine , & quantitas ipfi 
quantitate.’ 

9. Et dicetur prima ratio ad fecundam , proportiona- 
lis logarithmice, ficut prima quantitas ad fecundam . 

1 o. Cum vero prime rationis multiplicata ratio, altior 
fuerit, quam multiplicata fecunda:; multiplex autem prime 
quantitatis, non maior fuerit, quam multiplex fecundas 
dicetur Iogarithmica ratio rationum, maior, quam ratio 
quantitatum. 

1 1. Cumque e contra, multiplex prim^ quantitatis, 
maior fuci it multiplici fecunda ; multiplicata autem ratio 
primee rationis, non altior, quam multiplicata, fecunda:: 
dicetur ratio quantitatum , maior, quam logarithmicju 
ratio rationum . 

1 2. Rurfum in eadem ratione logarithmic£, dicen- 
turcflc rationes quatuor prima ad fecundam,atque tertia 
ad quarta : cum prima: , aG tertia:, rationes tequemultipli- 
cata?, d fecunda: , & quarta?, rationibusarqucmultiplicatis, 
quali icunque fit hxc multiplicatio , vtraque , ab vtraque^, 

vel 
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vel vna altiorcs funr, vel vna aquealta , vel vna depreflio- 
rcs , fi eg fumantur, qua? inter fe refpondent. 

1 3. Eamdem autem habentes rationem logarithmi- 
cam , rationes, logarithmice proportionales vocentur. 

14. Cum vero sequemultiplicatarum , multiplicate, 
prima? rationis aitior fuerit,quam multiplicata fecunda?; 
multiplicata autem tertia?, non aitior fuerit, quam multi- 
plicata quarta? : tunc prima ratio adfccundam , maiorem.* 
rationem logarithmicam habere dicetur, quam tertia ad 
quartam . 

1 5. Homologa? rationes rationibus.aut quantitatibus 
dicuntur, antecedentes quidem antecedentibus , St confe- 
quentes confcqucntibus . 

16. Homologia Iogarithmic3 eft fumptio homolo- 
garum rationum, aut & quantitatum, vtinaiia quadam lo- 
garithmicaproportionalitate, fiant homologa’. 

1 7. Alterna ratio Iogarithmica, eft rationum fumptio 
antecedentis comparata ad antecedentem, &confcquen- 
tis ad confequentem . 

1 8. Inucrfa ratio logaritmica , cfl rationum fumptio 
confequentisjceu antecedentis, comparata? ad antece- 
dentem, velut ad* confequentem . 

ip. Compofitio rationis Iogarithmica, cft fumptio 
compofita ex rationibus antecedenti, & conlcquenti,ceu 
vniusad ipfam conlequentcm . 

2 o. Diuifio rationis Iogarithmica , eit fumptio ratio- 
nis, quacum compofita conlequcns facit antecedentem,, 

V ad 
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ad ipfam confcquentcrru. 

2 1 . Conucrfio rationis Iogarithmic*,eft fumptio an- 
te cedentis , ad eam, quacum compofita confequens facit 
ipfam antecedentem . 

21« Ex sequalitate ratio logarithmica eft, fi plurcs 
duabus fint rationes, & his, vel quantitates , vel ali* ratio- 
nes, multitudine pares, quae binae fumatur, & in eadem ra- 
tionelogarithmica : cum vt in primis rationibus, prima^ 
logarithm ice fc habet advltimam, fic infecundis vel ra- 
tionibus, vel quantitatibus, prima ad vltimam fefe habue- 
rit . Vel aliter fumptio extremarum , per fubdudionerru 
mediarum . 

23. Ordinata proportio logarithmica efi, tribus poli- 
tis rationibus, & ali/s,vel quantitatibus, vel rationibus, quj 
fint his multitudine pares: cum , vt in primis rationibus, 
logarithmice fe hibet antecedens , ad confcquentem ; ita 
in fecundis,vclquantitatibus, vel rationibus, antecedens 
ad confequentcm :&vt in primi$,confequens, ad aliam 
quampiam; fic in fecundis, confequens, ad alia quampiam. 

24. Perturbata autem logarithmica proportio eft: 
cum vt in primis , logarithmica fe habet antecedens , ad 
confequentcm; ita in fecundis, antecedens ad confequen- 
tem : & vt in primis, confequens, ad aliam quampiam j fic 
in fecundis , alia quatpiam, ad antecedentem . 


Tbcor. 
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The&r, I. Prop. I. 

S I fint quotcunque rationes, quotounquc rationum-», 
«qualium numero, lingulae fingularum squemultipli- 
catx : quam multiplicata eft vna , vnius ; tam multiplicata^ 
eft compotita omnium, compotitae omnium. 

Hypodn. . 

43; by. multiplicata 4 ; b. 
cy, dy. «quemultiplicata c-> d: 

Dico 43; b$,-+cs; d$: arquemultiplicatam 4 $ A, 
~+r y d. 

Dcmonflr . 

bypotb. a$; bs m . a; b t -+ a; b y -+a; b. 

kypotb. cs ; ^3: c; d;-+c$ </: 

f-?* 43; bs>-*cs; ds: 4; b ,-«5 d,-*4i £,-+c; d, -+4; 

^,-+c; d, 

bypoth. Mukitudo rationum 4 ; b y & 43 & 4 ; bi 

aequalis eft multitudini d y &£ c; d, & r y 

| d: necnon multitudini 43 b y ^c y d y & a$ b, 
-+c; d y & 4; £,-+c> d. 

a$; bs>-+cs; ds: sequemultiplicata 4; d. 
-i. Quod &c. , • « 

Quare &c, . 


Theor, 2 . Prop. 2. 

S I prima ratio, fecuodae,tucrit «quemiftiplieata, atque 
prima quantitas, eft multiplex fecunda?; fuerit autem 
& tertia ratio, fecundae, «quemultiplicata , atque tertia-» 

V 2 quan- 
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quantitas, cft multiplex fecunde : erit compofita ratio ex 
prima, & tertia, fecundce, a*qaemultiplicata , atque aggre- 
gata quantitas ex prim3, & tertia, eft multiplex fecunda:. 

Hypoth. 

42; bi: multiplicata 43 b. ficut 2 c\ c, multiplex. 
433 by. multiplicata 43 b. ficut c, multiplex. 
Dico 425 biy -+ 43 3 by. multiplicatam 43 b. ficut 
2c-+ m Cy multiplicem. 

Demonflr, 

hypotb. | 425 bn 4; by-*Ay b. ficut 2 Cl C -¥ C . Et qUOt 
funt rationes 43 b , & 4; b: totfunt c , & c, 
quantitates . 

433 b$' 4; by+a; by *■+ 4$ b ficut 3f;c-+c-+c. 
Et quot funt rationes 4; & 4; £, & 43 

totfunt quantitates, c, & r, & r. 

42 j bZy-+tll'y by. 4 ; ^,-+ 4 j ^,-+ 4 ; by+ 4 j £,-+45 
k ficut 2C-+ y : c-+c -+c -+r. & quot 

funt rationes 43 b y & 4; £, & 43 £5 & 43 
£, & 45 b: tot funt quantitates, c, & f, & 

Cy & Cy & C. 

423 biy~+ay by. multiplicata 4; ficut 2 c 
-+ 3 c 5 r, multiplex. Quod&c. 

Quare &c. 


hyptth. 


p. p. 


dcf.q.h. 


Theor, 3 . Prop. 3,- 

S I prima ratio , fecunda: , atquefucrit multiplicata , at- 
que tertia, quart*j fuerit autem & quinta 5 iecun- 

d«e. 
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dar, «quemultiphcata , atque fexta , quarfce ; erit& com- 
pofita cx prima, & quinta, fecundae a:quemultiplicaca,atq; 
compofiu ex tertia, Si fext3, quartae . 

Hypoth. 

ai$ biz multiplicata a, b. ficut c jj di: multipli- 
cata q <L 

a 3 > h‘ multiplicata a j b. ficut cy dy. multipli- 
cata q d. 

Dico az'y bz>-+ay by. multiplicatam aj b. ficut 
C2y diy+cy dy multiplicatam q d . 

Demon fk. 

ai; bi: a\ by-+4y b. ficut ciy di: c; dy-+c; d. 
Etquotfunt a, b , Si a 5 b: tot fune q d, 

Si Cy d. 

a 3 > by a y by-+A'y b 3 - +4; b. ficut cy, dy. q d 9 
H-q dy+Cy d. Etquotfunt 4; by Si a, b, Si 
a-y k totfunt q d , Si Cy dy Si q d. 

ai’, biy-vayy by. 4; b y +a-y by-Mt-y by-i-a, b,-*-a-y 
b. ficut c 2; diy+cy dy. q d,-Kj </,-*q d , 
-+q d>-+Cy d. Et quot iunt 4; by & b, Si 
4 ; by & 4 ; by Si 4 ; k tot funt q dy & q 
dy St q dy & q <4 & q </. 

42 j bzy+ay by. multiplicata 4; A. ficut cz; 
diy-*c y dy. multiplicata q d. Quod&c. 
Quare &c. 

- ■ * ■' * ' vr 1 


hypoth. 


hypoth. 


p. p. 


def.qJh. 




Tbeor • 
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Tineor. 4 . Prsp. 4 . 

S I prima ratio, fecunda? arquemultiplicata fuerit, atque 
prima quantitas, fecundae; fumantur autem ratio, 8c 
quantitas; & fumpta ratio, fit ?quemultiplicata prima? ra- 
tionis, atque fumpta quantiras,multiplcx prima? quantita- 


tis : erit & ex a?quo, fumpta ratio , jquemultiplicata fecun- 
da? rationis, atque fumpta quantitas, fecunda? quantitatis. 

Hypotln. 

. 43; ly. multiplicata 4; b. ficut jrj e , multiplex. 


46; bs : multiplicata 4$; b$, ficut 5r; mul- 


tiplex. 

Dico 45; bS: multiplicatam 4; b. ficut 5r; c, 


multipli 

icem. 







Demonjlr. 

ficut 



hypotb. 

« 3 ; ty. 

multiplicata 4; b. 


r, multi- 


plex: 





ii b% 

43; bly 

-+43, »3; multiplicata 4; 

b. 

ficut 5* 


-+ 3 f > 

c, multiplex. 




kypotb. 

45 ; £ 5 : 

43; £$,-+43; b$. 

ficut 

6c : 

3 c-f 3 r. 


Ec quot funr, 43; ^3, 

& <3; 

£3: 

tot fnnt 


- 3<> & 3'* 

45; £5: multiplicata 4; b. ficut 5r; r, multi- 
plex. Quod Sic. Quare &c. 


Tineor. yProp. 5 . 

S I prima ratio, fecundarsequcmultiphcata fuerit, atque 
tertia, quarta?; fumantur autem arquemultiplicata? ra- 
tiones, 
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tiones, primae, & tertiae: erit & ex aequo, fumptarum vtrt- 
que, vtriufque, aequemultiplicata ; altera quidem fecund?, 
altera autem quart.e. 

Hypotb . 

43; £3; multiplicata «i £. ficut c$; dy multipli- 
cata r, d. 

a 6 \ b 6 i multiplicata 433 £3. ficut c 6 > d 6 : multi- 
plicata cj; dy 

Dico a 6 , b&: multiplicatam 4$ b. ficut cS\ dS: 
multiplicatam r f d. . 

. Demonfbr. 

bypeth. I43; £3: multiplicata a-, b. ficut C35 dy mul- 
tiplicata Cy d. 

i, b. a 35 £3,^43; £3: multiplicata 4; £. ficut c$ j 
dy-+cy d}: multiplicata c; 
bypof/7. 45 j £5: 43 i £3,^43; £3. ficut C35 

</3, •+ f 35 dy Etquotiunt 433 £3, & 435 
£3: totidem funt cy> c3> & *3> ^3* 

£5: multiplicata 4; £. ficut c 6 > ^.-mul- 
tiplicata cj d . Quod&c. 

Qpare&c. 


T beor. 6. Propof 6 • 

S I fuerint , in eadem ratione logarithmica , prima* 
ratio, ad fecundam, atque prima quantitas, ad fecun- 
dam: etiam multiplicata primae rationis, & aequemultiplex 
pn.ua: quantitatis, ad multiplicatam , fecunder rationis, Si 

aeque- 
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^qucmultiplicem fecundae quantitatis , in eadem erunt lo- 
garithmica ratione. 

Hyfoth. - _ 

Sint rationes A, & & quantitates 4, &2 b: &fit 

ratio A , ad rationem logarithmice; ficut quantitas 
4, ad quantitatem b. Sitque ratio 3 A> multiplicata ra- 
tionis A, ficut quantitas 34, multiplex quantitatis a: 
item ratio 4 2?, multiplicata rationis 2>; ficut quantitas 
4^ multiplex quantitatis L 

Dico rationem 3 A } ad rationem 4 2?, eflelogarith- 
micc ficut quantitas 34, ad quantitatem qb. 

Prtpar. 

Accipiatur ratio 6 A, multiplicata rationis 3^ & 
quantitas 64, xquemultiplcx quantitatis 34: item ra- 
tio 20J, multiplicata rationis 4 2?; & quantitas 20^ 
equemultiplex quantitatis 4^. 


TDemonJlr. 

4.*. Ratio tequemultiplicata cft rationis 

atque quantitas 64 , multiplex elt quantitatis 4. 
item ratio 2o2?, a’quemultiplicata eft rationis 
2?j atque quantitas 20^ multiplex efiquantita- 
hypoth. tis L Sunt autem rationes A ad 2 ? logarithmi- 
def.t.b. ce,ficutquantitates 4 ad b. Ergo fi ratio 6 A y 
cftaltior ratione 20S; etiam quantitas 6 a, ma- 
j ioreft quantitate 2ob: fi cquealta; arqualis:fi de- 
ctnflr. j preflior; minor. Sed e(t ratio 6 A, sequemulti- 
] plicata rationis 3^5 atque quantitas 6 a y mul- 
tiplex 


Digitized by Google 


Q. V A R T V M. i<r* 

| tiplex quantitatis 3 a: & ratio 20 rationis 4 
j aequemulriplicata eft; atque quantitas 2c£,quan- 
rfe/.s.i. ! titatis 4 b . Ergo rationes 3 A, ad 4 funt lo- 
| garithmice^ficut quantitates, 3 <*, ad 4^. Quod&c. 

Quare &c. ... * 


Thtor. 7. Prop. 7. 

S I prima ratio , ad fecundam., eamdcm habuerit ratio- 
nem logarithmice, atque tertia , ad quartam : erianrL* 
aequemuitiplicatae rationes primae, & tertis, ad iequcmul- 
tip/icatas fecunda: , & quartae, iuxta quamuis mukiplica- 
nonem, eamdcm habdbunt rationem , fi prout inter fe rc- 
fpondent, ita fumptae fuerint . 

Sunto rationes quatuor A ad #,&CadD,logarirhmi- 
ce proportionales; & funto ipfarum A , C, aquemuiti- 
plicatae rationes 3 A, 3 C: necnon ipfarum S, 2), aque- 
multipl cata:, 4$; 4D. ' 

Dico quatuor rationes 3 A ad 42?, & 3C ad 4D,lo- 
garithmiceproportionaleseflTe, .; : 

Prjpar.. 

Sumantur ipfarum 3 A y 3C, sequemultiplicarae ratio- 
nes 6 A, 6C: & ipfarum 4®, 4/3, a^qucmultjplicata?, 



202?, 2qD. 

Demonft. . ... ■■ ;< 

4. b. | Rationes 6 A, 6C , aequemultiplicatse funtra- 
j tionum, A f C: & 20 adP, aequemultiplicatae 

X funt 
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hypoth. funt rationum D. funtque A aci logarith- 

def.iz.b mice proportionales, vc C ad 0 . Ergofi 6A y al- 
tior eft, quam 2oS; etiam tfC, altior eft,qu£m 
2qD: fi arquealta; aequealta: fi dcpreffiorjdeprefi 
hyp$tb. fior. Et funt 6A y 6C, ipfarum 3 A, 3C, aque- 
multiplicat^necnon 20$, 20 D, ipfarum 4$, 
4ef.\%.h 4D,£quemuItiplicatar. Ergo 3 A ad 4 3 C 
ad 4D, funt logarithmice proportionales. 
Quod&c. - 
Quare & c. 

Theor, 8. Pr<^. 

S I fuerint duar rationes, fingula», ex binis compofirar, 
altiores , exdepreffioribus , & quodammodo totse,ex 
abfeifla, & refidua : fuerit autem vna tota ratio, ad alteram 
totam, xquemultiplicata; atque fua abfcifTa^d alterius ab- 
fcifiam: erit & aequemultiplicata; atque fua relidua , ad al- 
terius refiduam . 

Hypoth. 

Ratio A^y ex rationibus A y & #, altior, ex deprc£ 
floribus, componitur; item C-+D ratio, cx rationibus C, 
& D, componitur :&efto A-*$y ad C-rZ>, aequemulti- 
plicata, atque A ad C. 

Dico A-+$ ad Ch-D, sequemultiplicatam etiam eife, 
atque 2 ad D . 

Prxpar. 

Fiat ratio (7 ad Z>, ajqucmultiplicata, atque ^ ad C. 

De- 
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'Demonftr. 

f. b. J-+G ad Ch-D, aequcmultiplicataeft, atque A 
ad C. 

bypctb. ac j ^quemultiplicata eft, atque A ad C. 

A-+B ratio, eadem eft, qu* A~*G» 

Et compofita vtrimqucconuerfa rationis A, 

P • ?• B ratio, eadem eft, qua: G. 

P‘ P* B ad X>, aequemultiplicata eft, atque A ad C. 

?• h - A-+B ad C-+D, aequcmultiplicata eft, atque B ad 
D. Quod &c. 

Quare &c. 

Theor. 9. Prop. 9. 

S I ratio , & quantitas , cuiufdam rationis , & cuiuldarru 
quantitatis, arque fint multiplicata , & multiplex ; & 
abfeifla ratio, & abfcifta quantitas, eiufdcm rationis , & 
eiufilem quantitatis , aque fint multiplicata , & multiplex: 
refiduaratio,& refidua quantitas, eiufdem rationis, Sceiuf- 
dem quantitatis, vel funt arqucalta , & aqualis ; vel «que 
funt multiplicata , & multiplex . 

Hypoth. 

Ratio A+B, rationis C, a:quemultiplicata eft, atque 
quantitas multiplex quantitatis e; Stratio A> ratio- 
nis C, a:quemu!tiplicata eft, atque quantitas a y multiplex 
quantitatis c . 

Dico quod 5 vel B aequealta eft ipfi Q ficut b, arqua- 
lis ipfi c : vel B aequemultiplicata eft ipfius Cj ficut b 

X 2 mul- 
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multiplex ipfius c. 

Demonflr. 

hypoth. Numerus rationum C, ex quibus A-+B com- 
ponitur, idem eft qui quantitatum c, ex quibus 
a-+b colligitur: item numerus rationum C ex qui- 
bus A componitur, idem eft qui quantitatum c , 
ex quibus a componitur . Quorum numerorum, 
vel eft difterentia vnitas, vel numerus . 

Si vnitas eft difterentia ; vna eft ratio C , qua- 
j cum compofita ratio A % facit rationem A-+B y & 
vna eft quantitas c, quacum compofita quantitas 
hypothl a , facit quantitatem a-±b. Sed Si B ratio eft,qua- 
1 cum compofita A , facit rationem A -+B y & b 
quantitas eft, quacum compoiita a , facit quanti- 
tatem a-+b. Ergo B fquealta eft ipfi C y atque 
b arqualis ipfi c . 

Si vero numerus eft difterentia , tot funt ratio- 


nes C ? quibufeum compofita ratio A> facitra- 
tionem A^B y totidemque funt quantitates c , qui- 
bus cum compofita quantitas a y facit quantita- 
. hypoth. tem a-*b. Sed B ratio eft, quacum compofita^ 
ratio facit rationem A^B y Si b quantitas , qua- 
cum compofita quantitas a y facit quantitatem^ 
1 a-+b . Ergo quot ex C rationibus componitur B y 
tot ex r, quantitatibus componitur b . Ergo B 
ad C, tequemultiplicata eft, atque b ad c y mul- 
defa.b. | ciplex. Ergo B ad C, vel :equealta eft: atque» 

b ad 
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t> ad c y aequalis : vd iequeraukiplicata eft $ atque multi- 
plex. Quod &c. 

Quare &c. 


Theor. i o. Prop. i o. 

S I dus rationes, duarum rationum, lint «equemultipli- 
cat<e; & ab fciflx qua:dam,fint earumdcm arquemulti- 
plicata;: &refidu«e, eifdem, aut xquealta: funt,aut seque- 
multiplicata? . 


Hypotb . 

Ratio A-*7$y rationis C, a?qucmultip!icatacft,atque 
ratio D^rEy rationis F y St ratio A , rationis C, sequemul- 
riplicata eft, atque ratio D y rationis/ 7 ’. 

Dico rationem 2? rationis C, sequealtam efle,atque ra- 
tio E rationis F ; vel ^equemultiplicatam . 


'Demonjir. 

bypotb. Quot ex C rationibus, ratio A-+3 componi- 
tur, idem numerus eft, indicans etiam, quot ex F 
rationibus , componitur ratio T)-±E. & quot ex 
C rationibus, ratio A componitur, idem nume- 
rus eft, indicans etiam, quot ex F rationibus, ra- 
tio D componitur : quorum numerorum vel eft 
| differentia vnitas, vd numerus . 

Si vnitas eft differentia : vna eft ratio C, qua- 
cum compofita ratio A y facit rationem A-+71-, & 

; vna eft ratio F, quacum compoftta ratio D, fa- 
bypoth. j cit rationem D-vE, Sed & # cum AySt E cura 

D>& 
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D y faciunt rationes compofitas A-*By & D-+E. 
r Ergo B ad C eadem eft, & xqucalta, atque ratio 
E ad F. fi enim bina? non cflent a.’quealr$ j eflet 
^ vna binarum , aequalitati propior, quam altera, & 
non eflent efdem inter fe . 

Si vero numerus eft differentia : totidem funt 
rationes C, quibufeum ratio A compofita , facit 
c A^B rationem* quot etiam rationes F, quibuf- 
eum ratio D compofita , facit D-+E rationem^. 
hypoth. Sed & B cum A , & E cum T > , faciunt rationes 
defa.h. | compofitas A->7!,&. D-+F, Ergo B ad C ?que- 
j multiplicata eft, atque E ad F. Ergo E ad C,vel 
I xqu^alta eft, vel sequemultiplicata, atque E ad F, 
| Quod &c. 

Quare &c. 


Theor. 1 1 . Propof. i 1 . 

/C Quealtar, adeamdem, camdem habent rationem 
AXh logarithmicam : & eadem, ad equealtas. 

Hypoib. 

Rationes A } & B funt sequealta? . 

Dico A rationem, ad C, effe logarithmice, vt B, ad 
C. Et C rationem, ad Ay effe logarithmice, vt C , ad < B. 

Pr<epar. 

Sumantur ipfarum Ay By arquemultiplicata? rationes 
Dy Ex & fumatur F ratio multiplicata, rationis C. 
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def.j.b. 


t- P 


def.il. h 


qvartvm. 

T)ermnjbr. 

Quoniam A ad C, ratio eftlogarichmica; cu* 
ius inaequalitatis eft ratio C, eiufde eft & A : item 
quoniam B ad C, ratio elHogarithmica $ cuius 
inaequalitatis cft C, eiufdemeft& B : ergo A , 3 
rationes ,eiufdem inter fe funt inaequalitatis : & 
funt A , 2? aequealta?: ergo funt ea?dcm inter fe . (i 
enim non eAent caedem inter fe,efTct vnaremo- 
j tior ab squalitate, quam altera, & non eflent sque- 
altae. Sumpta? autem funt D, E arqucmultipli- 
catae rationum A, B earumdem inter fe: ergo 
etiam D , E, funt eaedem inter fe rationes, & 
a?quealt$. Ergo fi D eft altior, quim F, etiam E 
altior eft, quAm F : fi xquealta ; «equealta : fide- 
prefliorjdepreflior. Ergo ratio A ad C, eftlo- 
garithmic£,ficut ratio B ad C. Qjod&c. Nec- 
non ratio C ad A, eft logarithmice, ficut C ad 
B. QuodStc. 

Quare&c. 


Theor.n. Prop. n. 

R Ationum non a?qucalrarum , altior ad eandem, ma- 
ior eft logarithmice, quam depreffior : & eadem ad 
deprefliorem , maior eft logarithmice , quAm ad altiorem. 

Hypoth. 

Efto ratio A +B altior, quam B. 

Dico A-+B, ad C, maiorem eflc logarithmice, quam B y 
ad C. Et 
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Et C, ad B y maiorem logarithmice, quam C, ad A -+B. 

Pr<epar. (cfr Demonftr. 

Sumatur A ratio, qux cum 2?, componit ra- 
tionem A-+B: & duarum rationum A, 2 ?, fuma- 
tur altera non altior , qux fit A : & rationis A , to- 
jcf.j.h. tuplicata £>, quoties oportet , vt fiat altior , quam 
C-, & rationis B, aequemultiplicata fumatur E . 

Quoniam A , non eft altior, quam 2?; & D, £ 
I funt aequemultiplicataeipfarum oporret D 
non efte altiorcm, quam E . fi enim effet alciorjex 
ijfdem, vel ex propioribus aequalitati , vtrifq; ma- 
core p. toris, vel vtrifque minoris inequalitatis rationibus, 
P-^'F’ 3 - c {p et remotior ab squalitate ratio compofita.ergo 
D , eft altior, quam C: ergo E, eft altior, quam C. 

Sumatur ipfius C, bis, ter, quater, vel deinceps, 
def.j.b. quoties oportet, multiplicata ratio F, vt fiat pri- 
mo altior quam E. Quare ratio F, non eft altsor, 
quam ratio E-+C: eft autem D altior, quam C: 
ergo Z)-+F altior eft, quam E-+C. alioquin ex 
remotioribus ab aequalitate rationibus, vtrifque 
maioris, vel vtrifque minoris inaequalitatis , non^ 
altior fieret compofita ratio, ideoque non remo- 
tior ab aequalitate, contra p.p. ffip. 3 . Sed F. non 
eft altior, quam E-*Cz ergo D^E y eft altior, 
quam F: & eft F depreffior, quamF: Se funt 
! E, E rationes aequemultiplicatae, rationum A> B: 
p. b. { &D-+E ratio, eft squemultiplicata, rationis A-vB: 

Ergo 
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def.x+h Ergo A-\ B ratio, ad rationem C, maior eft lo- 
def.i4.h garithmice, quam B ad C. Quod &c. Et ratio 
C, ad rationem 2 ?, maior eft logarithmice, quam 
C, ad A~+B . Quod S*c. 

Quare &c. 

Theor. 13. /Vap. 13. 

Q Vse,adcamdcm,eamdcm habent rationem logari- 
thmicam; inter fe funt eaedem rationesiogarithmi- 
cc: & ad quas eadem, eamdem habet logarichmi- 
cani; inter fe funt caedem rationes logarithmicc . 

ffypoth. 1 . 

Ratio A ad rationem C, efto logarithmice, ficut ra- 
tio B ad rationem C. 

Dico rationes A, B, dfireafdem inter fe. 

Demon Jbr. 

Quoniam A ad C, & B ad C, funt rationes 
def^.b. logarithmicc 5 cuius in^qualitatis eft C ratio, ma- 
ioris, vel minorisjeiufdcm funt A, & B rationes: 
que fi non ecdem efient inter fe,non effent aeque- 
alte: & alfignaretur earum altera altior. Aflignetur 
ii. h. A y fi fieri poteft, altior, quam B: ergo A ad C, 
maior eft logarithmice, quam B . contrabypoth. Er- 
go rationes B , funt eaedem inter fe. Quod &c. 

Hypoth. 2. 

Ratio C, ad rationem A, efto logarithmice, ficut ra- 
tio C, ad rationem B . 

Y Dico 
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Dico rationes A, 2, cfle eafdem inter fe . 

Demon jir, 

ti» h. Affignetur A , fi fieri poteft depreffior , quam 
2: Ergo C ad A, maior eft logarithmice, quam 
ad 2: contra hypoth. Ergo A non eft depreffior, 
quam 2: item demonftrabitur , quod neque 2 
ii. fe. eft depreffior, quam A: funt ergo A } 2 rationes 
| a:quealta:,& eaedem inter (e. Quod&c. 

Quare &c. 

pwum * i ■■ ■ i — 1 1 i ■ ■■ ■■ ■ — ■ ■ 

Theor. 14. Prop. 14. 

R Ationum, adeamdem rationem, qiuc maior eft lo- 
garithmice, illa eft altior: & ad quam, eadem maior 
eft logarithmice, illa eft depreflior. 

Hypcth. 1. 

Ratio A , maior eft logarithmice ad C, quam 2. 

Dico A , altioremefle,quam 2. 

' Dewonjlr . 

Efto A non altior, quam 2, fi fieri poteft. crit 
itaque vel aequcalca, vel depreffior. Sunto A , 2 
« 1 . fe. xquealt 2 e,fi fieri poteft. Ergo A ad C, eftloga- 
„ rithmice,ficut 2. contra bypoth. Efto A depref- 
jx. fe. fior, quam 2, fi fieri poteft . Ergo 2 ad C, mi- 
nor eft logarithmice, quam A . contra hypoth. Er- 
go c-df', non eft , aequealta , neque depreffior, 
quam 2: ergo eft altior. Qgod &c. 

Hy- 

K 
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Hypoth. 2 . 

Ratio C ad iraiorcft logarithmice, quam ad 3. 

Dico A y dcprcfTiorenicfie,quam 3. 

Demonjir. 

Efto A non dcpreflior, quim %, fi fieri poteft. 
erit itaque velaequcalta, vel altior. Sunto Ay 3 
11. h. aequealt#, fi fieri poteft. Ergo C ad A y eft loga- 

rithmice, ficu t ad 3. contra hypoth. Efto A altior, 
i%. b. quam fi fieri poteft . Ergo C ad A, minor 
eft logarithmic£ , quam ad 3. contra bypoth, Er- 
| go A non eft aequealta, neque altior, qudm 3: 
j ergo eft depreflior . Quod &c. 

Quare &c. 

Theor . 1 5 . Prop. 1 5 . 

Q V x eidem funt eaedem rationes, inter fc funt e^dem, 
tum logarithmice, tum abfolute . 

Hypoth . 1 . 

Rationes A ad 3 y logarithmice funt, vt quantitates c 
ad d: &r ad d quantitates, vt quantitates e ad f. 

Dico rationes A ad 2 , logarithmice eftc y iicut quan- 
titates r ad f. 

Hypoth . 2 . 

Rationes A ad 3 y logarithmice funt, vt quantitates r 
ad d: & c ad d quantitates, funt ficut logarithmice ra- 
tiones £ ad F, 

Dico rationes A ad 3, die logarithmic^, ficut rationes 
E ad F. Y 2 Hy - 
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Hypotb. 3 . 

Quantitates a ad b y funt inter fe, (icut logarithmice, 
rationes C a d Z?:& rationes C ad D, logarithmice funt, 
ficut quantitates e ad fi 

Dico d ad b, eflc vt e ad fi 
u ftypotb, 4. 

Quantitates a ad funt inter fc , ficut logarithmice, 
rationes C ad D: & rationes C ad D, logarithmice funt, 
vt rationes E ad F. 

Dico quantitates a ad b elTe, ficut logarithmice], ra- 
tiones E ad F . 

Hypoth. 5 . 

Rationes u4 ad #, logarithmice funt, vt rationes C 
ad D: &rationcs C ad Z> 9 logarithmice , vt rationes 
E ad F. 

Dico rationes A ad % logarithmice efie, ficut ratio- 
nes E ad F, 

Pr<epar, comm. 

Sumanturipfarumrationum,velquantitatum A , C, E y 
aequemultiplicatar , & jequemultiplices , 3 A, 3C, 3 E: 
netnon ipfarum 35 , Z > , F 3 «qucmultiplicat£,&ieque“ 
multiplices , 4 2?, 4 D, 4F. 

Demonjk . fww. 

*/.8r^ | Si 3^, altior eft, vel maior, quam 4^5 etiam-» 
altior eft, vel maior, quam 4 £>. Quod fi 3 C, 
. altior eft , vel maior, quam 4 D; etiam 3 E altior 
, eft, vel maior, quam 4 F. Ergo fi 3 A altior eft, 

vel 
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vel maior,qujim 4 B\ etiam $E altioreft, vel ma- 
ior , quam 4 F . Item fi sequealta , vd aequalis; 
etiam aequealta, vel aequalis : fi depreflior , vel mi- 
iefSvel nor; etiam depreflior , vel minor . Ergo propor- 
ixJj.vei tionales funt fiue rationes , fiue quantitates, vel 
6 ' 5 * mixtim A ad 2 , ficut E ad F: tum logarithmi- 
j fi e, fiquae funt rationes; tum abfolute, fi nullae funt 
| rationes , fcd foliim quantitates . Quod 3tc. 



Quare &c. 


Theor. 16. Prop. 16 . 

S I fint quotcunque rationes logarithmice proportio- 
nales, quemadmodum fe habuerit logarithmice vna^ 
antecedentium ad vnam confequentium ; ita logarithmice 
fe habebit compotita ex omnibus antecedentibus, ad com- 
pofitam ex omnibus confequentibus . 

Hypotin, . 

Rationes A ad B, & C ad £>, & E ad F , funt loga- 
rithmic& proportionales . Ex rationibus A, C, & E com- 
pofita cft A-+C-+E : & ex rationibus B,D,S)CF compo- 
fitaeft 2-+D-+F. 

Dico A-+C+E ad B-+D^F, & A zdB, efle logari- 
thmic£ proportionales . 

Prapor. 

Rationum A, C, E fumantur arquemultiplicatae ratio- 
nes 3 A, 3C, 3 E: cx quibus compofita ratio S^ 3 C 
-+$E. Item rationum B } D } F, fumantur «qucmultipli- 

catas 
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catae rationes 42, 4 D, 4 Fi ex quibus compofita ratio 
42?-*4^ -f 4^ r * 

Demonfir. 

defai.h Quoniam A ad & C ad Z>, funtlogari- 
thmie& proportionales : fi 3<^ altior eft, quam 
42?; etiam 3C altior eft, quam 4D: fi «quealta; 

£ quealta : fi depreflior; depreflior . Item quoniam 
C ad Z>, & £ ad £, funt logarithmic& propor- 
tionales: fi 3C altior eft, quam 4D; etiam $£, 
altior eft, quam 4-F: fi «quealt3; «quealta : fi de- 
preflior; depreflior. Ergofi 3 A, altior eft, quam 
4 2? ; etiam 3^-+ 3 C -+ 3 £ altior eft quam 4^ 
4 Dh- 4£ ; fi «quealta; «quealta: fi depreflior ; de- 
b b • preflior. &eft 3A-+3C-+3E ad A-tC-i-E, totu- 
plicata,quotuplicatacft 3 A ad Ai item -»• 
4D^4£, ad S-+D-+F. totuplicataeft,quotupli- 
dtf.u.h | cat a 4 2? ad 2?. Ergo >4 -+Ch-£ ad 2?-+D-*-£, & 

1 ^ ad funt logarithmice proportionales, 
j Quod &c. 

Quare Sic. 

• Tbeor. 1 7 . Prepof. 1 7 . * 

S I fex vel rationum, vel & quantitatum mixtim , prima 
ad fecundam eamdem habuerit rationem , quam ter- 
tia ad quartam: tertia vero ad quartam maiorem habuerit, 
quam quinta ad fextam: etiam prima ad fecundam , maio- 
rem habebit , quam quinta ad fextam . 
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i. Hypoth, i. 

Qjantitates a ad b, Qt c ad d y fune proportionales: 
fcd quantitatum c ad d ratio, maior eft, quam logari- 
thmica, E ad F rationum . 

Dico quantitatum a ad h rationem maiorem eflc>> 
qaamlogarithmica E ad F rationum. 

Ftypoth. i. 

Quantitates a ad b y & radones C ai D y fune lo- 
garithmice proportionales: fed rationum logirithmiau 
ratjo C ad D y maior eft quam quantitatum 6 ad f. 

Dico 4 ad b maiorem ecquam e ad f. 

Hypotb. 3 . 

Rationes A ad 3 y & quantitates c ad d> funtlo- 
garithmice proportionales : fed quantitatum ratio c ad 
d y maior eft, quam e ad f 

Dico rationum logarithmicam A ad ‘B , maiorem^ 
efl~e,quain e ad f, 

Hyyotb.Af 

Quantitates a ad b, & rationes C ad D , funtlo- 
garithmice proportionales: ied rationum C ad D loga- 
rithraic£ maior eft, quam E ad F. 

Dico quantitatum a ad b rationem maiorem cflb, . 
quam rationum logarirhmica E ad F, 

Bypotb . 5 ., 

Rationes A ad B, & quantitates e 2 d d funt pro- 
portionales logarithmice: fed quantitatum r ad d, ma- 
ior cft rato, quam logarithmica rationum E ad F . 

Dico 
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Dico A ad 3 , maiorem efle logarithmice, quam E ad F. 

Hypoth.6. 

Rationes A ad 3 , & C ad T> funt proportionales: fed 
C ad D ratio, logarirhmic& maior eft, quam e ad f. 

Dico rationum A ad 3 logarithmicam rationem, ma- 
iorem efle, quam quantitatum r ad f. 

Hypotb.j. 

Rationes A ad $,& C ad D, funt proportionales: fed 
C ad D rationum ratio logarithmice maior eft quam E 
ad F ratio logarithmica . 

Dico A ad 3 logarithmice maiorem efle, quam^ 
E ad F. 

Prapar.comm. 

Sumantur a^queroultiplicatc rationum rationes,&cque- 
multiplices quantitatum quantitates ; antecedentium A , 
C, E , antecedentes $A y $C, iE\ & confequcntium 3 , 
D y F confcquentes 4$, 4Z), 4 F: fecundum eas multi- 
plicationes; quibus 3 C, alrior quidem eft, vel rpaior,quam 
4 D; fed 3 E, non altior, vel non maior eft, quam 4 F. 

T>emonjhr. commun. 

deftvel Quoniam 3C eft altior, vel maior, quam 4 D: 
Jf j ve ergo etiam 3 A eft altior, vel maior, quam 4 3 :& 
def. 10. interim 3 E non altior eft, vel non maior, quam, 
4 ^ - er g° A ad 3 y maior eft, qu^m C ad D , fi- 
u£ logarithmice, fiueabfolute. Quod &c. 

- Quare &c. 

Theo~ 
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Theor, 1 8. Prop. 1 8. 

R Ationum logarithmice proportionalium , fi prim<o 
fuerit altior quam tertial* erit.& fecunda altior, 
quam quarta: fi squealta 5 tequealta :fi dcpreflior j dcpre£ 
fior. • . . 

Pfypotb. commn . • 

Rationes A ad #, & C ad D, fu nt logarithmice pro- 
portionales, v . .... 

Mypotb. r. 

Altiorcftratio A , ratione C. 

Dico , quod altior eft ratio 2?, ratione £>. 

‘ Demonjir . 

Efto, fi fieri poteft, non altior B ratio, quam 
D: ergo vel eft ^quealta , vel depreffior . Efto fi 
12. b. fieri poteft tequealta. Ergo A ad B, maior eft 

11. h. logarithmice, quam C ad B: fed C ad 55 eadem 

17. h. eft Iogarithmic£,qua? C ad D. Ergo A ad » ma- 
ior eft logarithmicequam C a?i D, contra hypetb . 
Non funtfGrgo B> D rationesatquealta?. 
n. b. F.ft o, fi fici i poteft, 5 ? dcprcflfior, quam D. Er- 
go C ad 2?, maior eft logarithmice > quam C ad 
bypotb. D. Sed A ad eft logarithmice, vt C ad D. Er- 
17. h. go C ad 2 ?, maior eft logarithmice, quam A ad ' 
14.//. B. Ergo C altior eft, quam A. contra bypotb. 
Non eft ergo B depreffior, quam D; nequo 
; «quealtaiergo B eft altior, quam D . Quod&c. 


Z 
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Hypoth, 2 . 

/Equcalta» fune rationes A, C . 

Dico quod & sequcalcar fune rationes By D. . 

Demonfl. 

Sunto B y D non aequealtar, fi fieri poteft:& 
it- h. efto B altior, quam Ergo C ad Dy maior 
hypoth. eft logarithroice, quam C ad B. Sed A ad 2 ?,ea- 
17. h. dem eftIogarithmic£,qua? C ad D, Ergo A ad 
1 B, maior eft Iogarithmicfc, quam C ad B. Ergo 
Ay altior eft,qu&m C, contr* hypoth. Sunt ergo 
| B y D arquealtse. Quod&c. 

Hypoth . • 

DepreiTior eft A y quam C. 

Dico quod & B depreflior eft, quam D . 

Dcmonflr , 

hypoth. j Altior eft C quam A: & eft C ad D logari- 
/ ttp . > thmice, vt A ad B: ergo altior eft D , quam B: 

4ef.x. h. j ergodepreflior eft B } quam D. Quod&c. 
Quare &c. 


Theor. I <?. Prop. 1 9. 

S Vbmultiplicatx rationes, cum pariter multiplicatis, in 
eadem funt ratione logarithmica , fi prout libi mutuo 
refpondent , ita fumantur . 

Hypoth . • 

Rationu^,#, funta?quemultiplicat£ rationes %AyiB. 
Dico A ad By atque $A ad 3 B } eflelogarithmic£ pro- 
portionales. - Pe - 
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! Demonfir • 

Rationes A ad 2 , & A ad B, ad B, quot- 

1 6. b. cunque oportct>accepta?, funt proportionalester- 

go ex antecedentibus compofita 3 A, ad ex con- 
fequcntibuscompoGtam 3B, eft iogarithmice, 

| vt A ad B. Quod &c. 

Quare &c. ~ 

* 

Theor. 20. Prop. 20. 

R Ationes logarithmicfc proportionales > permutan- 
do, funt logarithmicc proportionales . 

Sint rationes Iogarithmice proportionales, A ad B, 
vc C ad £>« 

Dico permutando, efle logarithmicc proportionales, 

A ad C, vt B ad V. 

Prapar . 

Rationum A , £, fumantur aequemultiplicat? 3 A, 3B: 
& rationum C, D, arquemultiplicatse a C, 2 D. 

Demon flr. 

1 9-h. Rationes 3 A ad 3$, & A ad funtlo- 

garithmice proportionales, item ,4 ad #, C 
19- b. ad /X item C ad Z), & aC ad iD. Ergo 

15. h. 3 A ad 3S, & 2 C ad 2 D funt Iogarithmice 

18.//. proportionales. Ergofi 3^, eft altior , quam^ 

2 Cj etiam 32, eft altior, quam 2D: fi aeque- • 
altajasquealta.fideprefriorjdcprcffior. Ergo A 

L 2 ad C, 



Digitized by Google 



180 ElEMBNT VM ' 
a d C, & 2 ad D , fune logarithmice proportionale 
Quod&c. ■ \ .... e . 

Quare&c. . ■ . o: . : •»* . . 

• M m » 

— -*? -rn — : — j , 

f ^ . . ; Thm. 21. Prop. 21. * . ■ 

R Ationes inter fe, vel & cum quantitatibus, logari- 
thmice proportionales, diuidendo, funt logari- 
thmice proportionales . . .. . . 

Hypotb.i. 

Rationes A-+B ad & C-+ r D ad D ? fant loga- 
rithmice proportionales . 

Dico diuidendo rationes A ad S, & C ad D, effc 
logarithmic&proportionafcs . 

Prxpar, 

Sumantur ipfarum A > B, C, D, aequemultiplicatae 
3^4, 3 %> 3C, $D: necnon ipfarum C, 2 ), alia: quae- 
libet aequernultiplicatae 4 C, 4Z). 

Demonjh • ' 

Rationes 3 < 4 , 3 equemulciplicatae funt ra- 
p- b. tionum ^ 4 , Ergo ratio iA-r$B totuplicata 
conflr. eft rationis ^ 4 -i-B, quotuplicata eft $A ipiius 
p. b , , c A\ necnon 3C, & 3D ipfarum C, & D: 
necnon ratio 3(7-1*30 rationis C-+D. 
conflr. Rationes quoque 3C, $D, rationum ( 7 , 0 ; 

& rationes 4 C, 4/), earumdem C, O ratio- 
s.b. , num funt sequemultiplicatae: ergo etiam 7 C, 

, 7O, earumdem C, Z> rationum funt aequemulti- 
| plicatae. Et 
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bypoth. | Et quoniam rationes A*B ad 3, & C-+D 

def.iz.b | ad D, funt logarithmice proportionales: fi '3 A 
-+3%, altior eft, quum 73, etiam al- 

tior eft, quam 7 D; fi aequealta; ^quealta: fide- 
preflior; depreflior. 

Sed fi 3 Jaf altior eft , quam 4 3; adcompofita 
communi ratione $3; etiam ^A-^iB alcioreft, 
4. 3. j quam yB. nam ciufdcm maioris, vxl eiufderrL» 
minoris inaequalitatis , ex remotioribus rationibus 
ab squalitate , compofita ratio , eft remotior; S* 
ex propioribus, propior. &oftenfum eft, quod 
fi 3 A-+ 3 3, altior eft quam 73; etiam 3(^3 D, 
altior eft, quam 7 D: & fepofita communi ratio- 
4- 3 - I ne 3'D; altior eft 3C, quini 4 D. namfi. 3C, 
non eftet altior , quam 4O: compofita, 3D; fie- 
ret ratio 3C-+3Z),*nonaltior, quam jD . ro»rr4 
fitperius probata. 

Ergo fi 3 A altior eft, quam 4B, etiam 3 C al- 
tior eft, quam 4/}: fimilitcr oftcndetur, fi^que- 
dcfM.b | alta; squealta: fi deprcflior;deprcflior. Ergo A ad 
j B, eft logarithmice, vt C ad D,. Qyod&c. 

/ Bypoth. 2. 

Rationes A-+ B ad B, & quantitates a+b ad b , funt 
logarithmice proportionales . . 

Dico diuidcndo,rationes A adB, 6C quantitates a ad 
b effc logarithmice proportionales. , 


Pr.<- 
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Prcepar* 

Rationum A y jB y & quantitatum a , b y fumantur £que- 
muitiplicatg rationes iA y $B y & iequemultiplices quanti» 
tates 34, item rationis 2?, & quantitatis b y multipli- 
cata ratio 4 2?, &ajquemultiplex quantitas 4^ 

‘Demonftr. 

Ratio iA-+ 32?, totuplicata eft rationis A-+B y 
quotuplicata eft $A y ipfius A\ &quantitas 34, 
quantitatis a; & quantitas $b y quantitatis £3 & 
quantitas 3 4-+ 3 £, quantitatis a-+b. 

Quantitates quoque 34, 3^, quantitatum 4, 
& quantitates 44, 4 earumdem 4, />, funt 
aequcmultiplices: ergo 74, 7^, earumdem 4, L y 
funt sequemultiplices . 

Et quoniam rationes A-+B ad 2?, & quanti- 
tates a-*b ad b y funt logarithmice proportiona- 
les: fi 3 A-+i < B y altior eft, quam 7^3 etiam 34 
-+$b y maior eft, quam 7 1: fisequcaltaj aequalis.- Ii 
depreffiorj minor. 

Sedfi 3 A y altior eft, quim 4B5 etiam 3^36, 
altior eft, quam 7B: &fi 34-^3^, maiorcft, 
quam 7^3 etiam, dempta communi 3^, relin- 
quitur 34, maior quam 4^. Ergo fi 3^, altior 
eft, quam 4 2?j etiam 34, m^ior eft, quam 4^ 
& limilitcr oftendetur , li a?quealta;a*quali : fi de- 
dreffior; minor. Ergo rationes A ad & 
quantitates 4 ad b y funt logarithmice propor- 
tionales. Quod &c. Quare &c. 


p. h. 
conf r. 
p. 5. 

conjlr. 

2. 5. 

hypotb, 

defS.b. 


fup. 


def.S.b. 
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Tbc9r.il. Prop. 12. 

R Ationes inter fc, vel & cura quantitatibus, logari- 
thmicc proportionales, componeodo, funt logari- 
thmice proportionales . 

Hypoth. 1. 

Rationes A ad 2 , & C ad D, funt logarithmice pro- 
portionales . 

Dico componendo, rationes A +% ad & C-+D ad 
D, efle logarithmice proportionales . f 

Prapar . 

Afliiraatur E ratio , ad quam C-+D fit logarithmic&, 
ficut A-+21 ad B. 

Demonfbr. 

conftr. Quoniam A-hb ad B, & C-+D ad E> fpnt lo- 
21. b. garithmice proportionales: ergo diuidendo 

ad B, &C-+D — E ad E y funt logarithmice 
bypotb. proportionales . Sed A ad B, & C ad D funt 
ij. b. logarithmice proportionales. Ergo C ad D } & 
C-+D — E ad £, funt logarithmici proportio- 
nales. Ergo 0 , aequealta cft, ideoque eaderru, 
atque E . 

18. b . N am f, d, eflet altior, quam E: edet C altior, 

4. 3 • quam C-*D — E. Sed contra, eflet C-+D altior, 

4. 3. quam C-+£; & Ch-D— £, altior, quam C: quod 
cft contradidi o. Rurfum fi D, eflet depreflior, 
18. b. quam Ei eflet C, depreffior, quam C-+D — E. 
4. 3. | Sed contra, eflet C-» 0 , depreflfior , qu&m C-*Ei 

& 
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4.5. & C-+D — £, depreflior, quam C: quod eft 
contradiCo . 

Ergo T> eadem eft, atque E. Ergo C-+D ad 
18. b. I D,& C-+D ad £,funt proportionales Iogarithmi- 
ccnflr. ce. Sed A-+ 2 } ad 2 > eftvtC-^Z) ad E: ergo A 
15. h. -+ 2 ? ad eft vt C-*D ad T> Iogarithnftce. 
Quod &c. 

Hypotb. 2. 

Rationes A ad 2?, & quantitates a ad b, funt Ioga- 
rithmice proportionales. 

Dico componendo, rationes c^-+B ad B, & quanti- 
tates a-+b ad b, eftclogarithmice proportionales, 

Prapar. 

[ Aifumatur e quantitas, 'ad quam, a-rb eftlogarithmi- 
ce, ficut ratio A-+ 2 , ad rationem 55 . 

Demonjlr. 

conflr. Quoniam A~v B ad B, & a-±b ad r, /untlo- 
garithmice proportionales: ergo diuidendo A ad 

• . - 55 , & a-+b — c adc,funt logarithmice , propor- 

hypoth. tionales. Sed A ad 2?, & a ad b, funt logari- 
15. h. thmice proportionales. Ergo a ad b, & a-+b 
— c ddc, funt proportionales. Ergo b , c, funt 
quantitates aequales. „ 

14. 5. Namfi b y maior efter, quam c : eHct maior, 
quam a-*b — c. Sed contra, eftet a^b, maior, 
quam a-+c: Si a-+b — c> maior, quam a: quod 

»4- C [{ contradico . Rurfum Ii b, minor eftet, quam 

c: eftet 
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c. cflet «*, minor, quam a-*b — c. fed contra, e£ 
fet a^b, minor, quam a-*c: Si a-tb — c, minor 
quam a: quod eft conrradi&io . 

7.5. Ergo b> c , funt squales . Ergo a-+b, ad b> 
conflr. eftvt a-rb ad c: Sed ratio ASB ad rationem 
15. h. 2 ?, cfHogarithmice, vt quantitas a-rb ad quan- 
titatem c: Ergo etiam eft logarithmice, vt a-t-b 
| ad b. Quod Sic. 

Quare &c. 


Tineor. 23 . Prop. 23 . 

S I quemadmodum tota ratio, ad totam, ita logarithmi- 
ce fuerit abfeifla ratio, ad abfciiTam: erit & reiidua , ad 


refiduam , iicut logarithmice tota 3 d totam. 

Hypoth. 

Rationes <^4-+B ad C-+D, & A ad C, funt pro- 
portionales logarithmice . 

Dicoetiacn A-+B ad (?-*£>, Si B ad D> e(Te pro* 


portionales logarithmice . 


Derronjlr • 

bypoth. Rationes A^B ad C-*D, St A ad C, fime 

20. h. proportionales logarithmice; ergo permutando, 

21. b. funt proportionales logarithmice A-*B ad A , 

Si C-+T> ad C: ergo diuidendo, B ad A, St 
i°. h. p at j c, funt proportionales : ergo permutan- 
| do B ad D, Si A ad C, funt proportionales: 
j Sed A ad C, Si A^B ad C-+D funtproportio- 

Aa nalcs. 
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*S. h. nafes. Ergo A-+B ad C-+ 0 , & B ad D y funt 
logaritbmice proportionales . Quod &c. 

Quare &c 


Theor. 24 . Prop. 24 . 

S I fint tres rationes , atque tres quantitates , qua? bins, 

& in eadem ratione logarithmica fumantur : ex a?quo 
autem prima ratio , quam tertia, altior fueritj erit & prima 
quantitas, quam tertia, maior.-quod fi prima ratio, fuerit 
xquealta tertiae ; erit & prima quantitas, aqualis temse: 
fin illadepreffior; hcc quoque minor erit . Et e conuerfo. 

Hypoth. commun. 

Tres rationes A , B , C, & tres quantitas a, b, c, bi- 
nx, & bina», funt logarithmice proportionales: A ad B y 
vr a ad b y B ad C, vt b ad c. 

Hypoth. 1 . 

Altior eft ratio ^A y quam C. 

Dico, maiorem eife quantitatem a, quim c. 

r DemonJk. 

Ratio B ad C, maior eft logarithmice, quam 
B ad A: led l ad c eft logarithmice vt B ad - 
C: & B ad A y eft logarithmice, vt b ad a: er- 
go b ad r, maior eft , quam b ad a. Ergo 
maior eft a, quam c. QuodStc. 

Hypoth. 2. 

jtquealta: funt rationes A y C. 

Dico , squales effe quantitates 4, c. 

De* 


12. b. | 
hypoth. I 
defAJh. 
17. h. 

10. 5. 


Digitized by Google 



Q V A R T V M. 187 

Deirnnjlr. 

11. fe. Ratio B ad C, cftlogarithmic&, vt B ad 
pfj. A. Ergo b ad c, eftvt b ad a. Ergo atqua- 
lesfunt a , c . Quod Sic. 

f/ypoth. 3 . 

Depreflior eft ratio quam C. 

Dico, minorem efle quantitatem a, quam c. 

Demonjbr. 

def.p.b, Altior eft, C, quam A: ergo maior eft c, 
Juf. quam a: Ergo minor eft a, quam c. Quod&c. 

Eodem modo dcmonftrabitur e conuerfo: quod fi a 
quantitas, maior cft quantitate a etiam ratio A, ratio- 
ne C eft altior : fi aequalis j aequealta: fi minor 5 depreflior. 
Quod. &c. 

Quare &c. 


Tbeor. 25. Prop. 2 $. 

S I fint tres rationes, aliaequc ipfis aquales numero, que 
binae, & in eadem ratione logarithmica fumantur : ex 
aequo autem, prima qudm tertia altior fuerit ; erit & quar- 
ta, quam fexta altior. Qgod fi prima tertiae fuerit aeque- 
altajcr t& quarta aequealta fextse .* fin illa depreflior; haec 
quoque depreflior erit. 

Pfypotb* commun. 

Tres rationes A , B, C, aliaequetres D, E, F, bi- 
nae, & binae funtlcgarithmice proportionales: A ad B) 
vt D ad B ad C, vt E ad F. 

Aa 2 ffy- 
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Hyyotb. i . 

Altioreft ratio A } quam C. 

Dicoalciorcm cflc D, quam F. 

Demonfi. 

n. h. | Maior eft B } ad C, logarithmic£,quam B ad 

kypoth. i A. Sed B ad C eftIogarithmic&, vc E ad F: & 
def.iz.b i B ad A , logarithmice, vt E ad D. Ergo maior 
17. h. ! eft E ad F> logarithmice, quam E ad D. Ergo 
14. h. | akior eft D , quam F . Quod&c. 

Hypotb.2. 

iEquealta; funt rationes A, C. 

Dico , sequealtas efl'e rationes D, t F . 

Demon ftr. 

11. b. j Eadem eft B ad C 9 logarithmice, qua? ‘B 
Jup. ! ad A. Ergo eadem eft E ad F logarithmice quae 
ij.h. E ad D . Ergo aequealtae funt rationes D, F . 
Quod &c. Hypotb. 3 . 

Depreffior eft A 9 quam C. 

Dico , deprefliorem efle D, quam F. 

Demonjlr. 

defp.b. | altioreft enim C, quam A: ergo altior eft F, 
* | quam D: ergo depreflior eft D,quam F.Quod &c. 

Quare &c. 


Tbeor . 2 6. Prop. 26. 

S I fint tres quantitates, atque tres rationes, qu? binae, & 
in eadem ratione logarithmica fumantur $ fueritquo 

pcr : 
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perturbata earum proportio : v ex aequo autem prima quan- 
titas, quam tertia, maior fuerit; erit & prima ratio ,qudrrL. 
tertia, altior. Quod fi prima tertiae fuerit squalis quanti- 
tas^ erit & prima tertis, squcalta ratio: fin illa minor, hjc 
quoque depreflior erit . Et b conucrfo . 


Hypptb. commun. 

Tres quantitates a y b, r, atque tres rationes.> 4 , B, C, 
bin?, & bins, funt logarithmice, proportionales; & earum 
perturbata eft proportio : quantitates enim a ad by & 
rationes B ad C , funtjogarithmice proportionales; 
necnon quantitates b ad c, & rationes A ad B , funt 
logarithmice proportionales . 

Hypoth. 1 . 

Maior eft - a , quam c. 

Dico altiorem dTc A, quam C. 

Demonjbr. 

Maior eft b ad c ratio, quam b ad <1; Sed 
b ad c y eft logarithmice, vt A ad B: & b ad 
ay logarithmice ,vt C ad B. Eigo A ad 55 , 
! maior eft logarithmice, quam C ad B. Ergo 
| altior eft Ay quam C. Quod &c. 

Hypotb.i. 


8 . 5. 

hypoth. 
tlcf.S.b . 
17 . h. 

14. b. 


quales funt a, c. 

Dico squealtas dfe Ay C. . 

‘ Demon fir . 

7 - 5 . Eadem eft b ad quse b ad a. Ergo eadem 
eft logarithmice A ad #,quaeCad£. Ergo A 3 C 
funtsquealtce. Quod &c. Hy- 
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» Hypoth.$. 

Minor cft a, quam c. 

Dico deprefliorem eflc A , quam C. 

TDemotijlr, 

Jup. | Maior eft c , quam 4: Ergo altior eft C, quam 

def.z.b. j ergo dcpreflior eft cx/, quam C. Quod &c. 
Eodem modo demonftrabitur e conuerfo:quod fi ratio 
ratione C, eft altior; etiam quantitas «, quantitate c, 
eft maior: fi asquealta; aequalis : fi depreflior; minor. 
Quod &c. 

Quare &c. 


Theor. 27 . Prof 27 . 

S I fint tres rationes, & alia: ipfis aquales numero , qua* 
binae, & in eadem ratione logarithmica fumantur;fue- 
ritque perturbata earum proportio logarithmica: ex ?quo 
autem prima, qudm tertia altior fueritjerit & quarta, qudm 
fexta, altior . Quod fi prima tertia; fuerit a?quealta ; erit & 
quarta sequealta fexta: ;fin illa depreffior; ha:c quoque de- 
prefliorerit . 

• Hypoth. xmmun. 

Tres rationes A, 2?, C, alia:que tres D, E y F , bi- 
nx,&bince, funt logarithmica proportionales; & earum 
perturbata eft proportio: funt enim A ad B, & £ ad F, 
logarithmice proportionales: necnon 3 ad C, & D ad 
E , iunr proportionales logarithmice. 

0 

Hy- 


Digitized by Google 


Q V A R T V M. '191 

Ffypoth.1, 

Altioreft A , quam C. 

Dico sitiorem efle D, quAm F. 

Demcnjbr. 

it. h. Maior eftlogarithm ice, # ad C, quam # ad 
^ z fcd # ad C, eftvt Z> ad F: & 2 ad A eft, 
17- i>. vt F ad F, logarithmice: ergo D ad £ maior 

14. b. eft logarithmice, quam vt F ad F: Ergo D a 1 - 

tioreft, quAm F. Quod&c. 

Hypoth. 2, 

^Equcalta; funt A , C. 

Dico xquealtas efle D, F. 

Demonjlr. *' 

11. K Eadem eft S ad C logarithmice, quae S ad 
//<p. y 4 . Ergo eadem eft D ad F logarithmice, qua: 

13. b. F ad F. Ergo D, F funtaequealtae. Quod &c. 

Hypoth. 3. 

Deprcflior eft A, quam C. 

Dico depreflGorem efle D , quam F. > 

Demonftr, 

def. pJb. | A Itio r eft C, quam A: ergo altioreft F, quam 

fup. j D: ergo deprcflior eft D> quam F. Quod&c. 
Quare &c. 


Tbeor. 28. Prcp. 28. 

S T fint quotcunque rationes totidemque quantitates, 

quae bin«e> in eadem ratione logarichmica fumantur: 
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& ex squalitate in eadem erunf ratione Iogarithmica . 

Bypotb, 

Sint quotcunque rationes A y B y C, D , totidemque 
quantitates a , b y c, d: bins, &bins logarithmice pro- 
portionales : A ad B y vt a ad b, B ad C, vt b ad c y 
C ad D y vt c ad d. 


Dico ex squalitate, A ad C, & a ad c, eflelogarithmi- 
- ce proportionales . 

Item A ad D y & a ad d dic logarithmice propor- 
tionales. 


Prspar. 

Rationis A y & quantitatis a y fumantur equcmukipli- 
cata, & multiplex, iA y $a\ item rationis, & quantitatis, 
B y b y fumantur, 42?, 4^: .& rationis ,& quantitatis, C, 
.c, fumantur, 2 C, ar. 


bypoth. 


- 6. b « 
ihypatb . 
/ 5 . b. 
2.4. b. 


dcf.S.h, 


bypoth. 


Demonjlr • 

Quoniam ^ ad S, & 4 ad funt loga- 
rithmice proportionales: ergo 3*4 ad 42?, & 
34 ad 4^, funt logarithmice proportionales. 
Item quoniam 2 ? ad C, & ad c, funt loga- 
rithmice proportionales: ergo 4 B ad 2 C, & 
4^ ad 2r, funt logarithmice proportionales. Er- 
gocxsquali, fi 3^ ell altior, quam 2Cj etiam 
13 a eft maior, quam 2r: fi squealta; squalis rfi 
depreffiorj minor. Ergo A ad C, & a ad c 
funt logarithmice proportionales. Quod&c. 

Sunt autem C ad Z>, & c ad d y logarithmi- 

cepro- 
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fup. I cb proportionales. Ergo A ad D, & a ad d, 
| funt logarithmice proportionales. Quod&c. 
Quare &c. 


Tbeor. ^ 9. Propof. % 9. 

S I fint quotcunque rationes, & ali* ipfis «quales nume- 
ro, quse bina:, & in eadem logarithmica ratione fu- 
mantur: & ex «qualitate, in eadem erunt logarithmica* 
ratione . 


Hypoth. 

Sint quotcunque ratipnes,& ali* totidem, A , 2 , C, 0 , 
& £, F, < 7 , H\ qu*bin*,& in eadem ratione fumantun 
videlicet, A ad 2 , & £ ad F: item 2 ad C, & F 
ad G: necnon C ad Z), & G ad H. 

Dico ex «qualitatf ^4 ad C, &£. ad G, effe logari- 
thmice, proportionales . 

Item e^ad D, & E ad H, ede logarithmice propor- 
tionales . 


Pr<epar, 

Rationum A , £, fumantur «quemultiplicat* , 3 < 4 , 
3F: item rationum 2 , F, «qucmultiplicat* 42, 4F: 
& rationunm C, ( 7 , «quemultiplicat* 2C, 2(7. 

Demon flr,- • ^ 

fcjpoffc. | Quoniam A ad 2,*& E ad F, funtloga- 
7. b. j rithmice proportionales j etiam 3^4 ad 42, & 
! 3F ad 4F, funt logarithmice proportionales. 
hypoth, j item quoniam 2 ad C, & F ad G, funt lo- 
Jvj Bb gari- 


Digitized by Google 


1*4 *E L E M E N T V M 
7 - h > garithmice proportionales ; etiam 4 3 ad 2 C, 
. & 4F ad 2 ( 7 , funt Iogarithmice , proportio- 
aj. k nales. Ergo fi 3 /i altior eft quam 2C$ etiarrL» 
.... , 3£altior eli, quam 2(7: fi ^quealta ; xquealta: fi 

dcf.nJ) I deprcflior; deprcflior . Ergo ^ ad C, & £ ad ( 7 , 
j j funt Iogarithmice proporrionales. Quod &e. , 
Quare &c. 


Theor. 5 o. Prop. 3 o. 

C' I fint tres quantitates, totidimque rationes, quae.bince 
O in eadem rationelogarithmica fumantur; fuerit autem 
perturbata earum proportio : 6c cx squalitate , in eadem* 
eruat ratione logarichmica. 

Bypoth. 

Sint tres quantitates a 3 b, r, totidemque rationes A , 
C, bin«,S:bin£e Iogarithmice proportionales, & ca- 
rum fit perturbata proportio : nempe fint a ad b, 6 i ‘B 
ad C, Iogarithmice proportionales: & b ad r, & -4 ad 
Iogarithmice proportionales . 

Dico, a ad c, & A ad C, efle Iogarithmice pro- 
portionales. 

♦ » . .. . \ Prjepar . • 

Sumantur ipfarum a y b y quantitatum aequemultipli- 
ccs 34, -3^, St rationis A , a?quemultiplicata 3 A. ip- 
farunquoque rationum 2, C, & quantitatis c, fuman- 
tur jequeauilriplicatx racioncfc 4% 4.C, Sc arquemultiplex 
quantitas 4^. ... • : • l - ' r.;.::» "» : -i 

De-. 
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Dtmonjir, 

Cyloniam b ad c, & A ad #, funt logarifhmi- 
ce proportionales: etiam $b ad 4C, & 3c^ ad 
funt logamhmic& proportionales: funt au- 
tem 34 ad 3^, ficut a ad & a ad ficut lo- 
garithmice # ad C: & 2 ? ad C Jogarithmic&, fi- 
J cut4^ ad 4 C. Ergo 34 3d 3^,eft vt 42? ad 4C. 
| Sedoftenfumcft, 3^ad 4r, eflelogarithmice, vt 
lA ad 4??. ergo ex aequali, fi 3*eft maior, quam 
4<r; etiam 3>4eftaltior, quam 4 C: fia?qualis; 
a?quealta:firninor;depreffior. Ergo a ad r, efi 
| logarithmice, ficut A ad C. Quod&c. 

Quare &c. 


bypotb . 
<?. b. 

15. 5. 
bypotb. 
19. h . 
17 :b. 

16. b. 


7 btor. 3 1 . /Vtfp. 3 t . 

S I fint tres rationes, alia?quc ipfis asquales numero , quas 
bina? in eadem ratione logarithmica fumantur, fuerit 
autem perturbata earum proportio logaritbmica: etiarrL. 
ex aequalitate, in eadem erunt logarithmica ratione. ' 

Hypotk 

Tres rationes A, 2 ?, C, alia?que tres D , £, £, bina? 
funt in eadem ratione logarithmica, & earum eft pertur- 
bata proportio logarithmica; funt enim ad St E 
ad ^logarithmice proportionales: necnon B ad C, & 
T) ad E funt k>garithmic& proportionales. 

Dico, ex a?quaii, A ad C, & D ad £, efie logarithmi- 
c& proportionales. 

B b 2 . 'Tr <t- 
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Pr<epar. 

Rationum c^, 35 , D , fumantur atquemultiplicats 
3 A) 3 #> $D\ & rationum C, £, F, alia: fumantur ?quc- 
multiplicata: 4 C, 4 F, 4F . 

. Dcmonflr, 

J p* Rationes 3^ ad 3$, ad funt logari- 
thmice proportionales: rationes ad & £ 
ip. b. ad F, funt logarithmice proportionales : ratio- 
nes E ad F, & 4F ad 4 F, funt logarithmice 
i7» proportionalesicrgo rationes 3^ ad 3 2?, & 4F 
hypoth. ad 4 F, funt logarithmice proportionales. £c 
quonia 2 ? ?d C, & D ad F rationes, logarithmice 
7 • *. funt proportionales: eriam 355 ad 4C, & 3O 
ad 4F rationes, logaritmice funt proportiona- 
27. b. les. Ergo ex aequali, ii 3 A eft. altior,quam 4C4 
etiam 3D cft altior , quam 4F: fi ^quealta^que- 
rfe/.n.fc alta: fidepredior j depreffior. Ergo A ad C, & 
‘D ad F rationes, funt logarithmice proportio- 
nales. Quod&c. 

Quare &c. 


Tineor. 3 2. Prop . 3 2. 

S I prima ratio ad fecundam, logarithmice fuerit, ficuc 
prima quantitas ad fecundam ; tertia quoque ratio ad 
fecundam, logarithmice fuerit, ficut tertia quantitas ad fe- 
cundam : etiam compofita ex prima , & tertia ratione , ad 
fecundam, erit logarithmice, ficut aggregata quantitas 

ex 
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ex prima , & tertia , ad fecundam . 

Hypoth. 

Sint A, ‘By C rationes , Si a , A, r, quantitates: & fit 
A ad 3 logarithmice, ficut a ad b: item C ad 3 logari- 
thoiice , ficut c ad b. 

Dico A-rC ad 3, efle logarithraicfc, ficut a+c ad b . 

. Demonftr. 

hypoth. Quoniam C ad B, eft logarithmice, ficut c ad 
dcfXJb. bi conucrtedo, B ad C, eft logarithmice, ficut b 
hypotb. ad c: Sed A ad 3, eft logarithmice, ficut a adbi 
s 8 . h. ergo ex gquali A ad C,eft logarithmice, ficut a ad 

ai. h. c: ergo componendo A-+C ad C, eftlogarithmi- 
hypoth. ce, ficut a-+c ad c. Sed C ad 2? eft logarithmice, 
28 .h. ficut c ad b: ergo ex aequali o^-+C ad 3 eftlo- 

garithmic£ ficut 4 -»-c ad b. Quod 6cc. 

Quare &c. 

Theor. 33 . Prop. 3 3 . 

S I prima ratio ad fecundam , eadem logarithmice fue- 
rit, quae tertia ad quartam; fuerit autem , & quinta ad 
fecundam, eadem logarithmice , quae fexta ad quartam^: 
erit Si compofita prima cum quinta ad fecufldam, eadem.. 

. quae compofita tertia cum fexta ad quartam . 

Hypoth* ' 

Rationes A ad 3, & C ad D, funt proportionales: 
item B ad 3, Si F ad D , funt proportionales . 

Dico A^B ad 3, & G-+F ad D } effe proportionales. 

De - 
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Dcmonjlr . i. * . . • . 

bypoth. Quoniam £ ad & F ad 7 ), ftfnt legari- 
defii.b thmice proportionales: contiertendo 2> ad £, 
>*. & D ad F y funt logarithmice prcportionales: 

bypoth. fcd A ad 2 ?, & C ad D , funt logarithmice 
as>. h . : proportionales: Ergo cx squali ^ ad E, & C 
21. fc. ad £; funt logarithmice proportionales : ergo 
componendo A~^E ad £, & C-*F ad F , funt 
typo/fe; logarithmice proportionales . Sed E ad 2?, & 
•tp, b. F ad D, funt logarithmice proportionales . Er- 
go ad *By & C-+£ ad D, funt logarithmi- 
ce proportionales. Quod &c. 

• Quare &c. I>' • . . ■ 


> Theot. 34. Pr&p. 34. 

S I rationes quatuor fuerint logarithmice proportiona- 
les : compofita ex duabus, altior? omnium, & depref- 
fiore omnium, altior eft, quam compofita ex reliquis 
duabus. 

1 !. . 

- Sint rationes A ad & C ad D logarithmice 
proportionales: Et edo A altior, qucim 2 >‘, nccnoriv 
altior quam C. Et quoniam A altior eft, quam * C: er- 
go £ altior eft, quam Di Ergo A altior eft omnium; 
& D depreffior omnium. - v ~ -• 

Dico rationem c A-*Uy akiorem effc ratione/ 
-*■ C . - . . •« 



Pr<t- 
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Prtpar. 

Quoniam A altior eft , quam B: fumatur £ ratio, 
quacum compofira 2?, facit rationem A: vt ita ratio A, 
fit eadem, que B-+E. Item quoniam C altior eft, quam 
D: fumatur F ratio , quacum compofira Z3>» facit ra* 
tionem C: vt ita ratio C,\fit eadem ,.quae A .is 

r Dcmonftr.. • l ' .> 

Quoniam A ad $, & C ad D> funtloga- 
rithmice proportionales ; &eft A y eadem , qu# 
2?-+£: & C, eadc,quje D-*F. ergo B-tE^A B y 
& D-*F ad />, funtlogarithmiccproportion^ 
les: ergo dtuidendo, £ ad T, & F ad D, fune 
logarithmice proportionales. Sed 2 altior *£lt, 
quam D: ergo £ altior cit, quam F : conapo- 
litifque communiter B, D rationibus; ergo 
2? *+ £ -* D ratio, altioreft, quam B-+D+F. Sed 
i B -* £, ratio eadem e(t, quas -4: $g D +F> ea- 
I dem quas C: ergo A-+D altior eft, quinu 
| B -+C. Quod &c. 

Quare &c. ... • . 


bypotb. 
conftr. 
1 1. b. 

XI. h, 
b potb. 
l8. b. 

4 - *• 
touflr. 


— — «— — — « : I . n . « 

Tbcor. 35 . Prop. 35 . . j , , c - 

R Ationes proportionales, per conua-Hoiicm ratio- 
nis , funi proportionales . 

F/ypoth. \ . 1 

Rationes A ad B, & C ad D funt logarithmice pro- 
portionales; &eft A altior, quam 2; ideoque etiam C, 

altior 


•Digitized by Google 



ioo E ,L E M EN TVM 
altioreft,quam D. 

. Dico A ad A*-$, etfc logarithmice, ficut C ad 
C — D. 

• .«; . Dmonjbr .. 

bypoth, A' y D . •. 

n. h. A~-2 j C~-D; D . 

defxtjj *By X~Ay Dy C.< 

xp. b. A—~2ty A: C — Z)$ C. 

-4; >4 — Cj C -Z>. Quod&c. 
t Quare &c. 


: ' Tbeor. Prop. $6. 

R Ationcs logarithmice proportionales,per homolo- 
giamfunt logarithmice proportionales. 

Demon (br. 

def.\iJj j Nam conuertendo , rationes fiunt proportio- 
%$. h. nalesiitem homologas deprefliores ab homologis 
xx. b. altioribus decomponendo : & adeomponendo; & 
35 . b. per conuerfionem rationis; Se diuidendo; & cque- 
2 i. h. multiplicando, & xquefubmultiplicando : &pcr- 
19 . h , - mutando ; & colligendo : & ex a;quali in propor- 
10 . h. tione logarithmica ordmata:coniuncbTque omni- 
i6.b. fariam argumentis huiulmodi, quocunque ordi- 
aS. h. ne, per horaologiam, logarithmice proporciona- 

lesfiunt. Quod&c. 

.< Quare&c. /i , 




Petrus 
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Petrus Mengolus, Io. Galeario Manzio, fuucni 
ftudiofi/fimo. S.D. 


Vintumhoc elementum , de nonis , 0* 
naturalibus logarithmis , cuiufquLJ 
rationis infepar abdit er proprijs,quo- 
cum communicarem , neminem in 
mea, aut cuiufquam alterius Mathe- 
matici fcbol a, fatis noui difpofitum,prater te, omnium 
bonarum artium , & in primis Mathematicam m_> 
fludioftf simum . Et hac profecio infignis f licitas, 
in comparabili virtuti acc e f sit, meritis Exccllen- 

tifsimi pr ac ep toris tui Cafstni : quod te , tum frequen - 
tem in Muf&o auditorem , tum in futs slftronomicis, 
( 2 * Aquaticis laboribus, comuem indiuiduum , (f/o- 
lertem naflus fuerit adiutorem. Itaque cum tu anu 
mihi confuetudmem, rarius hoc anno, quam ante con - 
fueueras, offerres *, mandaui , meum tui deftderium, 
tibi fignific ari : vt meorum etiam /ludiorum particeps 
fieres,tf con fuit or . Cratiam liber aliter fectfli,quam 
volebam: meque domi aliquoties conuent/li , huiu • 

Cc / ce 
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fce opufculi partem hanc fcriptitantem . Et ex me, 
tum definitiones prae e dentium elementorum , & ra- 
tiones nominum , & propriam cuiufque vtilitatenu 
elementi 3 necnon quafdam nobiliores demon firatio- 
nes audifiifparfim \ tum vel maxime numerofanu 
methodum : qua hyperlogarithmorum , £$* hypologa- 
rithmorum 3 & logartthmorum rationes mihi contigit 
tnuenire . tu que muentifubtilitatem laudajli , quod 
mihi Deus liber alit er tribuit : atque vtihtatem trigo - 
nometr icam 3 ad facilior em logarithmici canonis con • 
flrutttonem 3 optime pr&utdifit . Ex laude tua 3 pluri- 
mum profecij] e me fateor : nam alacrior faftus 3 ex 

tecum communicatione vegetior , multarum conclu - 
fumum , quas pr&noui euidentifsimis arithmeticis ar- 
ti {iajs 3 qua mihi fuper erant demon ftr and & 3 media 
lemmata reperire capi , longe f dictus . Ltbellurru 
igitur hucufque non fine tuo adminiculo perfe- 
ci um 3 cfi ero : vt fer mones indemonftratos 3 quos in- 
uicem habebamus 3 per te ipfum legendo po fisis comple- 
re . Vt tle. meque 3 labores meos , in primis Excel - 

lentifsimo Cafsino \ 3 deinde alijs tuis { conficholartbus , 
& amicis >vt commendes > rogo % 


GEO- 
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GEOMETRIA SPECIOSA 


ELEMENTVM QVINTVM. - 

T> EF IK IT {0 N E S. 

f * 



1 IfFcrcntia duarum quantitatum, quando pri- 
ma fuperat fecundam, dicetur, ExccUus 
prima? & fecunda, 

2 Quando vero prima fiiperatur a fecunda, di- 
cetur, Defq&us primae, & fecundae . 

3* Similes differentiae dicentur, exceffus exceflibus , & 
defc&us defe&ibus . 

4. Diffimiles vei 6, exceflTus defe&ibus . 

5 . Quatuor quantitates , dicentur, Arithmetice difpo- 
fita?,* cum prima: & fecundae, tertiae & quartae , fuerint fi- 
miles , & aequales differentiae . , 

6 . Inuerfio Arithmetica, dicetur j cum quatuor quan- 

titates arithmetice difpofitae,prima & fecunda, tertia& 
quarta, rurium difponentur arithmetice, fecunda & pri- 
ma, quarta & tertia . . . 

Cc a 7.Per- 
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7.. Permutatio Arithmetica, dicetur: cum quatuor 
quantitates arithmetice difpofit£,prima 8t fecunda , tertia 
& quarta , rurfum difponenter arithmetice, prima St ter- 
tia, fecunda & quarta. 

8. Si fuerint aliquot quantitates, atque aliae totidem, 
& fuerint prima 8t fecunda primarum, item prima 8t fecun- 
da fecundarum, difpofitae arithmetice^ fuerint quoque fe- 
cunda St tertia primarum , item fecunda St tertia fecunda- . 
rum, arithmetice difpofitae; St fic deinceps vfquc ad vlti- 
mas: dicentur primae fimiliter effe difpofitae arithmetici, 
atque fecundf. 

9 . Quod fi prima St vltima primarum , item prima St 
vltima fecundarum, fuerint arithmetice difpofitae; dicen- 
tur, ita difpofitae, ex aequalitate arithmetica . 

1 o. T res quantitates;, dicentur, arithmetice ordinate; 
cum primae St fecundae, fecundo: St tertiae, fimiles, 3 t ?quu- 
lcs fuerint differentiae . 

11. Plures quantitates, dicentur, arithmetice ordina- 
tarum ternae deinceps fuerint arithmetice ordmatg:idelt, 
cum primae St fecundae , fecundae St certis, tertiae St quar- 
ta:, St deinceps vfque ad viciniam , fimilcs , St aequales fue- 
rint differentiae . 

12 . Series naturalis arithmetica, dicetur; cuius ordi- 
natarum arithmetici quantitatum prima , dimidia eft fe- 
cundae. 

1 3 . Quatuor quantitatesjdiccntur. Harmonice difpo* 
htae , cum differentia primx St fecundae , ad fimilem diffe- 

ren- 
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rentiam rertiae St quartae , rationem compofitam habuerit 
ex rationibus , primas ad tertiam , 8t fecunda ad quartam. 

r 4. Inuerfio Harmonica, dicetur; cum quacuor quan- 
titates harmonice difpofitas, prima St fecunda, tertia St 
quarta, rurfum difponentur harmonici , fecunda & pri- 
ma, quarta St tertia . 

15. Permutatio Harmonica, dicetur, cum quatuor 

quantitates harmonice difpofitae, prima 8t fecunda, tertia 
8t quarta, rurfum difponentur harmonici, prima St tertia, 
fecunda & quarta. . *♦’ 

1 6 . Si fuerint aliquot quantitates, atque alias totidem; 
& fuerint prima St fecunda primarum, item prima & fe- 
cunda fecundarum , difpolitae harmonice; fuerint quoque 
fecunda & tertia primarum, item fecunda St tertia fecun- 
darum, difpofit? harmonice; St fic deinceps vfque ad vlti- 
mas: dicentur primas fimiliter effe difpoficx harmonice, 
atque fecundas . 

17. Quod fi prima 8t vltima primarum, item prima^ 
& vltima fecundarum, fuerint harmonice difpofit^; dicen- 
tur , ita difpofuas, ex asqualitate harmonica . 

1 8. Tres quantitates, dicentur, harmonice ordinate; 
cum prima? St fecundas differentia, ad fimilem differentia m 
fecundas 8t tertias, fuerit ficut prima , quantitas ad tertiam. 

1 9. Plurcs quantitates dicentur harmonice ordinatae, 
cum ternas dcmccps fuerint harmonici ordmat.e: idelf 
cum primas St fecundas differentia, ad fimilem differentia n 
fecundas St ter use, fuerit vt prima ad tertiam ; differentia 

quo- 
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quoque fecunda: & tertiae , ad fimilem differentiam tertiat 
& quartae, fuerit ficut fecunda ad quartam ; &i fic deinceps 
vfque ad vltimam . 

20. Series naturalis harmonica, dicetur, cuius ordi- 
natarum harmonice quantitatum prima, dupla eft fecundj. 

ai. Si h, rationali, feries harmonica naturalis fuerit or- 
dinata; Sta quotoquouis ordinatorum terminorum quot- 
cunque fuerint deinceps affumpti , & aggregati : fumou,, 
dicetur, Prologarithmus . •, 

22. Porro prologarithmus, dicetur Hyperlogari- 
thmusearum rationum , quas habent iouicem , primus af- 
fumptus terminus, & proximus yiceriorvltimo , non af- 
fumptus* 

23. Et earum rationum Hypologarichmus, dicetur, 
quas habentinuiccm, vltimus alfumptus terminus, & pro- 
ximus prior primo , non alfumptus . 

24. Quantitas omni minor hyperlogarichmo eawmi- 
dem rationum, & omni maior hvpologarithmo , carum- 
dem Logarithmus, dicetur . 

2 5 . Ex totenis deinceps Prologarithmorum feries, di- 
cetur: in qua, ex prioribus, dicetur, Primus; ex totidem 
immediate fequentibus,Secundus; ex alijs deinceps toti- 
dem, Tertius Prologarithmus ; & fic deinceps reliqui . Vt 
prologarithmorum, ex ternis a fecundo, dicetur , Primus, 
qui ex fecundo, tertio , & quarto fit colle&is; Secundus, 
qui ex quinto, fex to,&fcpt imo; Tertius, qui exo&auo, 
nono, & decimo 5 & ita deinceps . 

2 5 . Si 
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2 6 . Si duo prologarithmi ,exinxqualibus mulritudi- 
ne terminis collegi fuerint; & cuius maior eft multitudo 
terminorum, eius termini finguli, per alteram multitudi- 
nem fuerint aequaliter diuifi : fiquidem fato partes ordi- 
natim fumptx maiorum primftm terminorum, deinde mi* 
norum, & colici totenx, quota cft fua maior multitudo 
terminorum , maiores fuerint lingulis terminis alterius 
prologarithmi: maior profe&o prologarithmus erit, ex 
maioribus partibus ; & dicetur , Perfpeto maior, 

27. Si vero fato partes totenx, minores fuerint fin* 
gulis : erit profero minor prologarithmus , tfx minoribus 
partibus ; & dicetur Perfpe^e minor. 

28. Si quatuor proportionalium, rationalis fuerit pri- 
ma; quarta , dicetur, Produto fecundx & tertix . Et fi- 
gnificabitur chara&ere, ex vtrifque fecundx, ac tertix 
chara&eribus deinceps confcriptis compofito . vtpote ad 
quam, rationalis habet rationem compofitam ex ratio- 
nibus ad tertiam, & ad fecundam. Exempli gratiam. *ad 
4 , eft vt b ad ab ^ Item, tt ad ab 9 eft vt c ad abc. 

2 9. Si vero quatuor proportionalium, rationalis fue- 
rit fecunda : quarta , dicetur , Fra&io . & fignificabitur 
chara&ere tertix ,ante chara&erem primx feripto, & 
patrenthefescIaufo.Exempligratia a ad u eft vt b ad 
b ( 4 ). Item, ab ad u eft vt c ad c (ab). Et c ad #, cft 
Vt ab ad ab (c). 

3 o. Tertia autem ,dicetur;Numeratorfratonis: cu- 
ius chauto^aibctur fupra lineolam «vt in chara toe 

fra- 
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fradionis , h (a), numerator eft b. 

3 i . Et prima, dicetur, Denominator fradionis: cuius 
chamder,fcribctur infra lincolam.vtin charadcrc fradio- 
nis b (rt), denominator eft a. 

32. Numerofa ratio dicetur, cui eandem habet nu- 
merus ad numerum . 

33. Non numerofa ratio dicetur, cui nulla numerofa 
eft eadem . 

3 4. Non numerofa: rationis logarithmus , dicetur, 
quantitas, minor omni logarithmo altioris numerofa: ra- 
tionis, & maior oinni logarithmo depreflioris . 



Tbcor- 


Digitized by Google 


20 $ 


Q V I N T V M. 

Theorema prima Propofitio prtma . 

S I trium inaequalium quantitatum, minima, non eft mi- 
nor, quam fecunda potcftas difFerenti?iextrem3rum: 
ipfa differentia extremarum, minor eft, ad rationalenx,, 
quam v t minima , ad defe&um minima?, & media; . 

, Hypoth. 

Sunto tres inaequales quantitates a, a-* b 9 a-*b -*• e: U 
efto 4, non minor, quam bi-*-zbc-+ci\ 

Dico u\ minorem efle, quam a\ b . 

DemonJL 

hypoth. bz-+ibc-+c2 . : non maior , quam a. 

8 . 5. bx-tibc^-ci’) b-+c: non maior , quam a; b-±c. 

8. p- bz-+ibc-+cii b-*c: b-+c$ u, 

1$. 5. b-*c\ u: non maior, quam 4; b+c. 

8 . 5. ai b-+ci minor, quam 4; b. : 
i^S. b-+r 9 u : minor, quam 4; b. Qiiod&c. 

Quare &c. 

, ■ * . — 

— ■ ■ rnt mm mornmm. — » n ■_ ■ ■■■■»' ■ ■ WH »■ ■ » * ■ 

Theor. 2. Prap. 2. 

C Vm trium inaequalium numerorum , minimus , noiu 
eft minor, quam fecunda peteftas differenti? extre- 
morum; fi defedus medi/ & maximi denominetur d mini- 
tno;defedus vero minimi & medij audus vnitate denomi- 
netur a maximo: fiunt duae Fradioncs; quarum fummsu, 
minor eft , quam differentia extremorum , vnitate audi,, 

denominata a medio. 


1 


Dd 
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Hypoth. 

Sunto tres insequ ales numeri a y a-t-b, a-*b-*cx & cito 
a> non minor, quam bi-ubc^-cz . 

Dicor (a) t -*b-+u (4*+ b^c)x minorem efle, quim b+c 
-+. tt (a~+b) . „ 

'Demonflr. 

p. h. j b~yc y u: minor eit, quam a\ b. 
p. 3. 1 b-+c-+u$ minor, quam d-+b; b. 

3 . 3. I b-*c-+u ; b~*c. maior, quam a-+b ; a. 

Itaque per 19.7. produ&us b-+c y per a-*b: minor 
cft quam productus l-+c-+u> per a. 

Additoque communi produCto a , per a-*b. produ- 
ctus b-±c~*a y per a^bi minor, quam fumma producto- 
rum b-t-c-+u> per 45 Si a-+b y per a. 

Et communiter multiplicando per c, produCtus ' b-±c 
-+<r, per a-+b y per- c: minor, quini fumma producto- 
rum b-^c-ut, per a y per r, & a-*b y per a y per c . 

Addito que communi produco a y per b-+tt y per a-+k 
fumma productorum b-tc-*a y per a -+ b y per r y &t a y 
per b-+u y per a-+b: minor , quam produCtus a, per a 
-+b-+c y per Jn-c-f». 

. Et communiter diuidendo, per 4, per a-+b-+c y per a 
-+k c (a) y -+b->u (a-+b-+c): minor, quim b-+c-*u (a-*b). 
Quod &c. 

Quare &c. 

■ • - — — - . '> u ■ - ■ ■ » ■ ' ■ ■ ■ — ■ — — 
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Theor. 3 . Prop . 3 . 

S I trium inaequalium numerorum , defe&us medij & 
maximi,auctusvnitate,denominetura minimo 5 de- 
fe(ftus vero minimi & medij denominetur a maximo : fiunt 
duae fra&ionc$j quarum fumma eft maior , quam diffcren. 

tiaextremorum^vnitateaudajdenominataa medio. 

Hypotb .• 

Sunto tres inaequales numeri) 4, a-+b y d-±b-+c. 

Dico c-+u (a~*b-c): maiorem efle, quam b 

-+C-MI ( 4 -+b), 

Demonflr. 

Produ&us c-+u , per 4-*£-+c, per b: maior eft pro- 
duco 4, per c, per b . .. 

Additoque communi produ&o 4, per b, per a-*b. 
fumma produ&orum c-*u f per 4 - 4 -+c, per 4, 

per per a-*b: maioreft>quamproduchis 4, per b y 
per a-+b-*c. 

Additoque communi produdo c-+u, per a^b^c y 
per 4. fumma produ&orum c-+u, per a-+b-+c y per 4 

-+k & 4, per by per a-+b : maior eft quam productus 
4, per b-+c-+u 3 per a-rb-rc. 

Et communiter dipidendo, per 4, per a-*b-±cy per 
A-*b. c-+u (a)~hb (a -f-b -+ c): maior eft, quam b-+c-*t* 
(a-+b). Qyod&c. 

Quare &c. ■ 


D d 2 Theo - 
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7 kcor. 4 . Prop. 4 . 

Q Vatuor termini arithmetice difpofiti, permutando, 
funt arithmetice difpofiti . 

Hypotb • 

Quatuor termini a, a-*by c , c-^by funt arithmetici 
difpofiti ... 

Dico permutando a, e, a-+by c-*b efle arithmetice di- 
fpofitos. / * Demonflr. 

Siquidem 4, maior eft, quam c; tanrumdcm 
dcfa.h. j a^b, maior eft, quam c-+b : fi minor, minor. Er- 
1 go a , Cy a-tby c-+b y funt arithmetice difpofiti. 
|Quod6cc. Quare &c. 


Tbcor. 5 . Prop. 5 . 

S I fuerintaliquotquantitates, invnaferie,(imiliter ari- 
thmetice difpoftta?, atque totidem, in altera: erunt cx 
aequalitate arithmetica, prima 64 vltima, in vna ferie , item 
prima 64 vltima, in altera, difpofitx arithmetice . 

Hypoth, 

Sint a, by Cy fimiliter difpofiti arithmetici , atque* 
ali# totidem d y e y f. 

Dico ex squalitate arithmetica, elTe difpofitas arithme- 
tice, 4, c, & d y f, 

Demonflr • 


dcf. 2.h. 
4. b. 
defa.h. 


Sunt enim a y by d, e, arithmcticedifpoflts: 
ergo permutando 4, d, b y e , funt atithmctici 
I difpofitg: ergo differentia 4, d 9 difkrentic by e, 

fimiiis 
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fimiliseft, & aequalis. Similiter oftendetur diffe- 
rentia^, e y differentia: c y f y fimilis,&xqualisc 
ergo differentia 4, d , differentia:, r, f> fimilis 
eft, & aequalis : ergo 4, d y c y f y funt arithmeti- 
4 . h. ce difpofitae: ergo permutando, a y c y d y f y funt 
arithmetice difpofitae. Quod &c. 

Quare &c. 


Tineor. 6. Prop . 6. 

A Rithmeticedifpofitarum equemultiplices, funt ari- 
thmetice difpofitae. 

Hypotb. 

Sint arithmetice difpofitae a y a-+b y c y c-+b. quorum 
aequemultiplices 34, 34+3^, Sb $c-+$d. 

Dico 34, 3 4-* 3^ jc y 3 c-*- 3 efle difpofitas ari- 

thmetice . 


Demonflr, 

19. y. Differentia 34 , 3 4-^, ad differentiam 4, 
4-+£, aequemultiplex eft, atque 34 ad 4: fed 34 
ip. 5. ad 4, aequemultiplex eft , atque 3<r ad c: Hi 30 
• ad c y aequemultiplex; atque lc-*ib ad c-+b: er- 
" go differentia 34 , 3^3^ ad differentiam 4 , 
4 -+&, arquemultiplcx eft, atque differentia Sb 3 ^ 
iefo.h. -+3^ ad differentiam c y c-\b. Sed differentia 4, 
a-+b f aequalis eft differentiae r, r-+fc ergo diffe- 
■ rentia 3a, 3 a-* 3 b y aequalis eft differentia 30, 30 

Rur- 
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Rurfum differentia 34, 34-^, fimiliseftdif- 
fetentia? a y a^b: & differentia 4 , a-*b fimilis dif- 
.ferentise c y c-*b\ & differentia c y c-+b fimilis dif- 
ferentia 3c, Ergo differentia 34, 34 

h- 3 £, fimilis cft, & aequalis differenti^ 3 c y 3 c-+ 3 b: 
Ergo 3 4, 34 + 3 b y 3C, lc~*ib y funt arithmetice 
difpofita? . Quod &c. 

- Quare &c. . . ..... 


214 
17. 7. 

« icfa.h . 
17. 7. 


dcf. •$,!). 


Tkeor. 7. /Vcp. 7. 

I N ferie arithmetica naturali , aliquoteni ab vno, Se ali- 
quoteni ab altero, per numeros alterutrorum multitu- 
dinis terminorum multiplicari 5 ficut primi producti, fimi* 
literfecundijfunt arithmetice difpofiti: item tertij,& quar- 
ti , & fic deinceps. 

Hypoth. 

4 , 4 ~+ t , 4 -+ 2 . 4 -+ 3 , 4 — 1 " 4 > 

b y £-+•!, b- J ri y b-^3' b-+<\ y b-+j y b-*6 y b-bj. 

4 4 , 4^ 4^-+ ^ 12, 44-+ 1 44-*- 2 o» 

3 3 3 , $ b - t 6 y 3 />-4-9. 3 b -+ 12,3^-f I J,3/»-+l8,3i'-+2I, 
Sint in ferie arithmetica naturali duo termini, 4, & 

fint ab 4, terni; daernorum primi 4, 4-+1, 4 -+aj fecun- 
di 4-*-3, 4-1-4, 4-1-5: & a £, fint quaterni; & quaternorum 
primi M-*r> £-*2, fecundi, b-b^ y b~b^ y b-b 6 y b-bj. 

Quoniam in ferie arithmetica naturali proximorum^ 
differentia? , funtvnitatcs: ergo alternorum, funt binarijj 
tertiorem, ternarij; quartorum, quaternarijj& fic dein- 
ceps. 
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ceps. Sunt autem primus prunorum ex ternis, &2 primus 
fecundorum, ab inuicem terti/: & primus primorum ex 
quaternis , & primus fecundorum, ab inuiccm quarti : er- 
go differentia 4, 4-4-3, eft ternarius 35 & differentia b> 
^h- 4, & quaternarius 4. Multiplicentur itaque terni, per 
4: & quaterni, per 3: & fiant multiplices terni, & quater- 
ni primi; item terni, & quaterni fecundi. 

Dico multiplices primorum 44-4-8, 44-4.4, 4 4, 3^, 
3^3> lb-* 6 > 3 £-+s>, cflefimilitcr arithmetice difpofi- 
tos, atque fecundorum, 44-4-20, 44-4-1$, 44-4-12, 3^ 
-+I2, 3^-4- 15, 3^18,3^21. 

Demon [ir. 

hypotb. Termini 4-4-2, 4-»-i, 4, funt deinceps io, 
ferie arithmetica naturali , in qua funt etiam ter- 
def 6 . b. mini 4— +- 5 , 4-4-4, 4—4-3. Ergo 4— 4-2, 4— 4- 1 , 
4j funt fimiliter arithmetici ordinati, atque 4 -4- 5 , 
6 .h. 4-4.4, 4 -+3: & eorum aequemultiplices 44-4-8, 

44-4-4, 44, atque 44-4-20, 44-4-15,44-4-12. 
/«p. Defe<ftusfimplicium 4, 4-4-3, eft ternarius: 
j. 5. ergo earumdem quadruplicium defedus 44, 4 4 
' -4- 1 2, eft produ&us 3, per 4. Item dcfe&us 
fimplicium b, £-+4, eft quaternarius : ergo ea- 
rumdem triplicium defe&us $b, 3^-4- 12, eft 
*4* 7* j produ&us 4 per 3. Sedproduftus 3 per 4, 
eft arqualis produco per 3. ergo defectus 44, 
itf. f.h. 44-4-12, aequalis eft defectui 3 b, • -4. r 2« Er- 

go 44, 44-4- 1 2, 3^, 3^-4- 12, funt arithmeti- 
ce 
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% 4 , 4-* i, a-b7,. 4_+ 3> *"+4> 4 " f 5* 

b y b"+ I, b~* 2, £-+ 3 . b-*r$yb-±)yb-+6y b-+J. 

44, 4 <| “ ¥ 4> 4<*-+8. 44-* 12, 44-* 1 5 , 44-4-20, 

ibylb-^li 3 £-+ 6 , $b-+ 9 . ib-^llylb-tl 5 , 3 /»-+ 1 8 , 3 /^ 2 1 « 


4. b. 

5. fc. 
Jcf.S.b. 


5. h. 

dcf.i.h. 


ce difpofiti . Ergo permutando 44, 3 £ >44-* 1 2» 
3^-4- 1 2, funt arithmetice difpofiti. Ergo ex squa- 
litate arithmetica, 44-4-8, 44-1-4, 44, 3 b y funt fi- 
militer arithmetice difpoiiti , atque 44-+ 2 o, 4 a 

—4-J 6y 44— ♦‘12, 3^-f I 2. 

Oftcndetur autem fimiliter vt fupra , quod 3 by 
sb-i-St lb-i-6y ib-*9y funt fimiliter arithmeti- 
c£difpofiti, atque 3^-4- 12, 3^-«-i5> 3b-+i$y 
3^-+2i. Ergo ex squalitate arithmetica 44-4-8, 
44-4-4, 44, 3^, 3^3> lb-*6 y $b-*-9y funt fi- 
militer arithmetice difpofici , atque 44-4-20, 44 
-4- 1 5, 4 ^ -+• 1 sb-biZy 3^-4-i $, 3^~ 4 ‘i^> 3^ 


| -+21. Quod &c. 

Quare primi terni ab 4, & quaterni a by funt fimiliter 
arithmetice difpofiti , atque fecundi • Et eadem demon- 
ftrat onc oftendcmus,tum fecundos, tum primos , efle fi- 
militer arithmetice difpofitos, atque tertios, & atque quar- 
tos, St (ic deinceps . 


Theor. H.Prop. 8. 

P Rodu&i, compofitam habent rationem produccn 
tiurn^. : . 

Hy - 
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Hypoth. 

Efto quantitatum a, b, produdus abj & quantitatum 
c, d> prcdu&us cd. .• . > - * • • : 

Dico abj cd; aj c,-+bj d., . 

Demonflr. 

ief zSh j ab', u: 4 j U,~*rbj u. 
def.iSh . u', cd: uj c,-*uj d. 

p. p. J ab 5 cd; aj c,- 4 ; d. Quod SCC. . 

Quare &c. 1 i 


Theor. 9. Prop. 9. 

P RoJu&i communem habentes producentem, funt n 
producentes non tommunes . 

.... _■ ffypoth. 

Efto quantitatum a, b, produdus ab', & quantitatum 
a, c, produ&us ac. 

Dico ab', ac; bj c . 

Demon (lr. 

8 « h. j abj ac; b , 4 , -+4, c. 
def.5.6. J b j 4, -+45 c: b', c. , 

p. p. I ab, ac: bj c. Quod &c. 

. Quare &c. 


'J > • i I 




F 


Theor. 1 o. Propof. 1 o. 

Radiones eumdem habentes denominatorem , funt 

inter fe, vt numeratores, . ■. . 

* '• * 

* ‘ \ 

E e " . 


1/ - 
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, Hypoth. 

Fra&ionum communis denominator efto rfrfunto nu- 
meratores h , e. 

Dico h (a)y e (a): hy e . 

‘Demonjtr. 

def.iph ay u : /> (4). , ' 

def.zph 45 «: r; r (4), 

II. s» y (*)•’ (y C (4). 4 • 

S. p. I y (a)y r (4): c. Quod &c. 

_ Quare &c. 

JMlaHhPamaMHiwa* 

Ttaor. i 1. Prop. 1 f. 

Q V atuor proportionalium quarta eft fVa&i o , in qiuu 
numerator eft produ&us fecunda? & tertia; , deno- 
minator eft prima. 

• % • 

Sunto proportionalesprima a, fecunda tertia a 
Dico 45 i: cy cy (4). 

Demori flr. 

def.z^i | 4 j «: fj f (4). . . : 

def.iSh j uy cy cy . : ■ ' 

10. h. f cy cy : c (a)y cy (4). 

11. j.. uy y: c (4); cy (4). 

/>. p' a j k cy cy (4). Quod &c. Quare &c. 

— — — ■ ■ ■ - ■ ■ ■■ 1 1 > -■ ■■■■ » .■■■■■■ 1 

Theor, i z, Prop. 1 a. 

F Hadiones, quarum numeratores sequales, reciproci 
funt , vt denominatores . Hy- 
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Hypotb. • - . i 

Efto fra&ionum numerator communis a: & funto de- 
nominatores b, c. 

Dico bj c : a {c)- } 4 { b ). 

Dcmotiflr. 

def.igh J b, u: 4j 4 (b). 
def.xpb j c, t*: a' } a {c). 
def.6.1 . ! «5 r; a (c); 4. 

p. p. | ^ c 4 (05 4 (0. Quod&c. 

Quare &c. 


Theor. 13 . Prop. 1 3 . 

D Vorum produ&orum, quorum producentes partim 
communes, partim funr non communes, primo al- 
terum denominante, fit eadem fra&io ; qua;, non commu- 
nium producentium , primo alterum denominante . 

Hypoth. 

Sunto produ&i a b c, 4 b c. quorum communis pro- 
ducens, b c ; non communes, 4 , d. Et denominante/ 
ab c, numeratorem d b c j necnon denominante 4, nu- 
meratorem bj fiant fra&iones dbc ( abe), d (d). 

Dico dbc { abe ): d (d). 

Demonjbr . 

icf.iph | abe, u: dbc 5 dbc {abe). 

2. p. j abc’y dbc : u' y dbc {abe). 

9. b. U d: abc y dbc . 
u. 5. | d: u y dbc {abe). 

E e 2 4j «: 
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2. p. 45 u: d y dbc (ab c). y\ 
dcf.tph a; u: dy d (a). • v 

9.5. ( abc ): d (4). Qgod &C. ;> 

Quare &c. /• j» 


1 - r 


Tbeor. 1 3 . Prop . 13^ ;> : : » • 

F RadioneSj quarum numeratores arqualeSj&dcnomi- 
natorcs arithmetice difpoliti , iunt harmonice di- 
fpofit^e. , , . :» ‘ 

Hypoth. 

Efto quatuor fractionum numerator communis a } & 
funto denominatorcs arithmetice difpoliti b y c, d, e. 
r Dico. 4- (b) y <t'(c) y a (d) y \a (e) : efle harmonice 
difpofitas. : ' • • 1 ■ - ' V 


12 . h. 


» 


hypeth. 


Demon (br. 

Si differentia b y r, eit defectus: ergo reci- 
proce differentia a (b), a (c), eft exceffus: &! 
cft differentia d , e , deicclus:& reciproce dif- 
ferentia 4 (d) y a (e) eit exceffus. Quod fi dif- 
ferentia b, c, eft exceffus : etiam differentia d, 
e y cft exceffus :& differentia a (b) y a (c) y reci- 
proce df delectus : necnon differentia 4 (d) y a 
(<?), e ii defectus. Quare faCtionum 4 ( b) y a (c), 
& 4 ( d ), 4 ( e) y fi miles funt differentia:. Efto 
differentia b y c, defectus. Ergo differentia^ 
4 (b), a ( e ) eft exceffus: irem differentia 4 (d) y a (e), 
c — b: c — d • 


pro- 
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9« b. 

b. 

8 . b . 

« 

ia. h. 

ii. fc. 

p. p. 

1 1 # ; 5 ' 

i 

dcf.ij.b 


/Q V I N T V M > 
producendo per 4</<?, & 4^c, 
aede—~abde 3 abef — 4^c<^: 4^<?; abc:de 3 bc. 
denominando communiter per 
a (£) — 4 (r);'4 (*/) — a(e)ide 3 'bc. 
d e\ bc: d\ b 3 -+ey c„ 7 . . 

d* 3 k a (i); a (d). ^ i 
*; ci a ( c ); a (e). ... . > ‘ 1 

dc 3 bc: a (b)' 3 a (d),-+a (r); 4. (V). • 

4 (b)—~a:.. (c)j 4 (J)-^4 (f> 4 (£>4 (</), 

-+4 (c)j<4 ’(c)l . 

4 (£), 4 (<•), 4 (*/), 4 (<?) funt harmonice di* 
fpofita:. Quod &c. 

Similiter oftendetur, fi differentia • b 3 r, eftex- 

- ccflus . - . - - - 

Quare &c. : ■'• • • 




* r 


Thcor. i 5 . Prop. 1 5 . 

F Ra&ioncs, quarum numeratores aquales, &denomi- 
natores^ arithmetice ordinati, funt harmoruese or- 
dinata?. 

■ . Hypotk, 

Efto fractionum numerator communis a: & funtode- 
nominatoi es arithmetice ordinati, b 3 c 3 d 3 e. 

Dico 4 (b) 3 a (r), a (d) 3 a ( e ) efie harmonici or- 
dinatas. 

T> emoti /ir. 

bypotb. j b t c 3 d 3 funt arithmetice ordinati. 

l > C 9 
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dcfcJ*. b ,r, c y d, fune arithmetice difpofiti , 

14. h. a (J?)y 4 (e), 4 (c), a (d), funt harmonici di- 
fpolit*. . •’ , • ; ; 

Differentia a (b), 4 (c), ad fimilem difle- 
def.i$b rentiam a (e), 4 (d) } rationem habet compo- 
rto fitam ex rationibus, a (b) ad a (c), & 4 (e) 
ad 4 (d): ideft camdem, quim habet 4 (£) ad 
4 (d). 

def.iSb a (b) y 4 (c) y 4 (d), funt harmonice 'ordinato*. 
Jup. a (c), 4 (^), 4 (r), funt harmonice ordinat^ . 
def.iph 4 (£), 4 (<-), 4 (d), 4 (<?), funt harmonice or- 
dinata» . Quod &c. 

Quare &c. 

- ■ ■— ■ ■■ — *« ■■■' < * T- — 1 ■ « 

Theon i6.Prop. 16. 

S I aliquot fra&ioncs , alkeque totidem , communem.» 

habentes numeratorem, denominatores habuerint fi- 
militer arithmetice difpolitos, erunt Siipfie fimiliter har- 
monice difpofita; . 

Sunto tres fra&iones, aliseque tres, quarum commu- 
nis numerator 4: fint autem denominatores b y c , d, fi- 
militer arithmetice difpofiti, atque denominatores e, fy g. 

Dico 4 (b), 4 (c), 4 (d), fimiliter harmonice di- 
fpofitaseffe,atque a (e), 4 (f), a (g). 

‘Demcnftr, 

hypetb. I b, c, dy funt fimiliter arithmetice difpofici, at- 

l h‘>* t 


Hyvotk. 
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ief.l.b. by c y t y fy funt arithmetice di/pofiti. 
c > h f) j>, funt arithmetice difpofiti. 

* 4 * h - Q>)y a (c)y 4 (e) } 4 (/), funt harmonice di- 
ipofit«.:> „ 

4 (c), a (d) y a (f), a (j>% funt harmonice di • 
fpofita: . 

ief.\6h a (b)y 4 (c), 4 (d)y funt fimiliter harmonice di- 
] fpofita:, atque a (*), a (/), 4 C^X Quod&c. 

Quare &c. ■ 

( 



' ■ ' Tbeor. ij.Prop. 17. 

N fcrie arithmetica, non maior, quchn dimidius termi- 
ni proximi, non eft medius . 


Hypotb. 

Sunto inferie arithmetica, tres termini a, b, c. 


Dico b y maiorem efle, quina dimidium, ad c. 


■ Demonjbr. 

Eflo by non maior, quim dimidius ad r, fipo- 
teft: eritque by gqualis, vel minor, quimdimi- 
def. 10, dius ad c: eritque differentia b, c, defe&us: cuius 
fimilisdifferentia b, erit defe&us. 
bypoth. ^ c: non maior, quam dimidius, 

7 - -ik non maior, quam c . 

| b: non maior, quam c — b. j 

def.ioJh. c — bz b — 4 . 

b: rton maior, quim b — 4. 
b -*■ a: non maior,quam b. quod eft abfurdum. 


b non 
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J b rioneft dimidius ad c. Quod Scc. ( K \ 
Quare Scc. 




— *-<-v 


Theor. I 8. Prop. 1 8.v/ 

I N ferie harmonica, terminus non minor, quam i duplus 
termini proximi, none!]: medius . . 

Hypoth. * . t 

• Sunto ir> ferie harmonjea tres termini a , b, c. 

Dico b y minorem eiTe, quam duplum, ad c. 

.... Demonflr . . ... . ... ... 

Efto by non minor, quam duplus ad r, fi po- 
def.iS.b teft. eritque differentia b, c, exceifus: , itemdif- 
• ferentia a, by eritcxceflus. . 

def.tf.b a — b'y b — c : a; c. 

hypoth. b, c: non minor, quam duplus. - 
ip. 7. b: non minor, quam 2c,. ; ; .;j_ i : .. 
b — r: non minor, quam c. 

14. 5. *~r h non minor, quam a. Quod eft abfurdum. 

b, minor etl, quam duplus ad c. Quod Scc. 
Quare &c. 


"* V 


Theor . 1 9. Prop. 1 9. 

Q Va?libet quantitas, & omncscius, multiplices ordi- 
natar , funt in ferie arithmetica naturali . 

Hypoth . 

Efto quantitas », cuius multiplices ordinata 2«, 

4W, & C. . ' ' * : 1 

Dico 
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Dico », 2 Uy 3«j 4«, & f. effe in ferie arithmetica^ 

naturali. 

M : *. Dcmonjlr. , 

Omnes differentia u , 2«, & 2«, 3», & 3**> 
4», & reliquae, fune fimiles,& aequales ipli ratio- 
nali u: & eft » ad 2« dimidia. Ergo «, in, 3», 
4«, & c ? funt in ferie arithmetica naturali. 
Quod &c. 

Quare &c. . .< 


hypoth . 
def.n.b 

• • / 


. - „ Theor.xo. Prop.ia. 

Q Vdibet quantitas , & omnes eius fubmulciplices or- 
dinata, lunt in ferie harmonica naturali . 

. . Hypoth. . . . ^ r . . 

Efto quantitas «, cuius fubmultipliccs u (2), u (3), 

w (4)> . 

Dico «, # (2), # (3), « (4), &c. effc in ferie harmo- 
nica naturali. 

, » 

Demoti JI. 

1 p. fe. |«, 2, 3, 4, &c. funt in ferie arithmetica •, * 

1 j. h. j w, « (2), « (3), « (4), &c. funt in ferie har- 
? monica. 

hypoth. «; « (2): eft dupla. 

«, » (2), 0 (3), » (4), &c. funt in ferie har- 
monica naturali . Quod &c. 

Quare &c. «. ,, > 


/ ** *• v 


f. v 


Ff 


Thctb 
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Theor. 2 1 . Prop. 2 1 . 

I N duabus fericbus arithmeticis naturalibus, termmi 
runtfimiliter proportionalcs,in proportione ordinata. 

Hypoth . ? '• 

Sint dua: feries arithmeticae naturales :vna 4, 2 4, 34, 
4 a, &c. altera b, 2^, 4^ &c. > • • 

Dico a, 24, 34, 44, efle (i militer proportionales at- 
que b y 2 b, $by qby in proportione ordinata . 

Demonjlr. • 

4cf.u.k. Defe^us deinceps 4, 2 4, 3 a, 44, funt aequa- 
les inter fe, &ipfi primo termino 4. item defe- 
rs deinceps b, ib, $b, 4 b } funt aquales mtcrfe, 
& ipfi b . ' 

dcf.\l.b a . 24; 2^. 

P' 2 43 34; lb: 

z - P' 3 a, 44; 3^ 4^. d* 

^/•18.5 4, 24, 34, 44, funt fim ititer proportionales, 
atque b, 2 b y 3^, 4 b } in proportione ordi- 
nata. Quod&c. 

Quare &c. ; • - 


Theor . 22 . Prop. 12 . * 

I N duabus feriebus harmonicis naturalibus, termini funt 
fimiliter proportionales, in proportione ordinata . 


Hypoth . 

Sintdua: feries harmonicte naturales : vna, 4, 
G)> a (4> altera b, b (2), £*($), >(4). 


4 (2), 4 

Dico 
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Dico 4, a (2), 4 (3), 4 (4), efle fimiliter pro- 
portionales, atque b, b (2 jyb (3), b (4), in proportione 

ordinata • > »• ■ * ■ > m- « , 

» * - • • . • • 


* 

i', •' j , , . Dfmonflr, ; . • 

ief.vob 

4 j 4 (2):, £ (2). 

2* p. 

<*, — 4 (2)5« (2): 4—^ (i)? ^ (2). 

/ 

i 

* < 

Efto,fi poteft, a (i); o (j): maior, quatru, 

4 (*)> !> (j)- .• : • V 


4 (2)5 4 (2) — afyy. nainor,quanr b (2)5 £ (2) 


(t>. i«s ; : \ 

P- 3 - 

4, — 4(2); 4(1)— 4(3): minor qulm — £(2), 
k (i )—k (}). 

def.iSb 

4,-4 (l); 4(2)— 4 ( 3 ): 4 ; 4 (3).. 

def.\%b 

b>-~b(2)}b (2)—^ (s):hb(s). 

p. 3. 

1 

a > * (3): minor, quam & (3). 

dcf.ioh 

4 (2)3 4; J ,(2)j _ 

? 3 ' 

4(2)5 4 (3); minor, quam £(2)5 b(s). contra^ 
fuppofitum . • P ji«- 

Jup . 1 

«(*)>« ( 3 > 4 (*)> ^ (3)- 

a Cs); 4(4): £ (3)5^ (4). 

def.i8.$ 

4, 4 (2), 4 (3), 4 (4) iunt fimiliter proportio- 
nales, atque b , £ (2), b (3), b ( 4) inpropor- 
tionc ordinata . Quod &c. Quare &c. 


Theor. 23. Prop. 23. 

D Varum ferierum naturalium arithmetica & harmo- 
nice, inter lequeordinatos terminos, medij pto- 

F f 2 por- 
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portionales funt «quales. r 

* ffypotk. - ' ; . ' 

Sint du« feries naturales: vna arithmetica, ab 4 ; alte- 
ra harmonica, a b. &fint quarti termini; in arithmetica, 
4 4; in harmonica, b (4). fit autem inter a, b, media pro- 
portionalis c. • ^ ' • 

* Dico f, mediam proportionalem efle;inter 44, (4). 

'Demonftr. 

Quoniam 4*, b (4), -fimt quarti termini, iiu 
i p. fc. fuis feriebus: 44 ad a , cftquadruplus: S$ £ (4) ad 
20. h. b fubquadruplus. 

44; 4: £ (4). 

hypotb. 4;r. *;£.’»/ • 

f . p . c: c, b (4). Quod Sed * i 


Quare &c. 




£.» * i 

i*- 


: Theor. 2 4. Prop. 2 4 J 

I N ferie arithmetica duo termini, cum «queordinatis in 
harmonica , funt reciproce proportionales i- 5 

Hypotb. 

Sint in ferie arithmetica duo termini 54, 44; Si in har- 
monica duo «queordinati b (3), b (4)* 

Dico 34; 44: £ (4); £.($)• 

Pr<cpar. 

Aflumatur inter «queordinatos J4, Si£($) ? medius 
proportionalis c . • I 

T)c~ 
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xj. h. 
a. p. 
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-* Demonjbr. 

3 *> c. c\ b (s). 

c; c; b (4). 
fj 44: £ (4)5 c. 

34j 44.* £ (4); b (3). Quod&c. 
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Quare &c. 


Tbeor. 2 5 . Prop. 2 5 . 

S Eries naturales , arithmetica, 8£ harmonica, plures ter- 
minos habent, quam quot quifque dixerit > & cuiufq; 
numerofas rationis . 


10. s>. 
19 • 

2 ( 7 . b. 


21 . b. 


34. 


20. p." 

(. 


Demonjbr. 

Nam numeri plures funt , quam quot quifque 
dixerit, fecundum quos accepti multiplices ai 
primum terminum in ferie arithmetica , & ful> 
multiplices ad primum in harmonica, funt plures 
termini, quam quot quifque dixerit . 

Quod ii multiplices accepti fuerint , fecundum 
numeros numerofie rationis : erunt in arithmeti- 
ca ferie termini, eamdem numerofam habentes 
rationem . item fi accepti fuerint fubmultiplices: 
erunt in harmonica , termini , eamdem reciproce 
numerofam habentes rationem. 

Deinde numeri bini , eamdem numerofam ha- 
bentes rationem, minimi omnium, S£ minimorum 
xquemukiplices numeri, fecundum plures, quam 
quot quifque dixerit numeros, poliunt accipi : fe- 

cim- 
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fup. eundum quos acceptos* binos numeros, termini 
multiplices in arithmetica , & fjibmultjplices irL* 
harmonica , poliunt accipi bini plures,quafri quot 
quifque dixerit , eamdem numerolam habentes 
rationem-» . 

Quare &c. 

Tkeor. z6.Prop, 26. 

I N feric arithmetica naturali ab vnitate, termini fu«t^ 
vnitas, & omnes numeri ordinarim accepti, 

Demonjir. 

Nam in lerie arithmetica naturali ab vnitate, 
19 . h. omnes termini funt, ipfa vnitas, & omnes mul- 
tiplices ad vnitatem , ordinatim accepti : fed nu- 
meri funt multiplices ad vnitaternjSt eorum ordo, 
cft idem multiplicium. Quod&c» 

Quare &c. 


Tkeor. 2 7 . Prop. 2 7 . 

I N ferie harmonica naturali a rationali, termini funt, ipfa 
rationalis, &fra 3 ioncs, pro communi numeratoro, 
haben tes rationalem , & pro denoroinatoribus , habentes 
ordinatim omnes numeros . 

Demon (br. 

Nam in ferie harmonica naturali a rationali, 
10. b. termini funt, ipfa rationalis, & omnes cius fub- 
dcf.ifb I multiplices ordinatim accepti* Sed fractiones, 

in 
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m quibus ipfa rationalis eft numerator communis , & om- 
nes numeri funtdenominatores, ipfkfunt fubmultiplices 
ad rationalem; & carum ordo, eft idem ordo numerorum, 
per quos ipfa» fubmultiplices ordinantur. Ergo ikc , 
Quare &c. 


Theer. 28 . Prop. 28 . 

S I fuerint dux feries totidem terminorum ;& inter pri- 
mos, idem fuerit medius proportionalis, qui inter fe- 
cundos , inter tertios, & deinceps inter xqueordinatos: fl- 
quidem in prima ferie, funt quatuor arithmetice difpofui; 
m fecunda ferie, funt quatuor harmonice dilpofiti. 

Hypotb. 

Sint in prima ferie, quatuor arithmetici ordinati, a , 4 
c , c- 4 : fit medius d: &fint in altera ferie ordinati 
dz (4), di (a-+b), d 2 (c), dz ( c-+b ). 

Dico dz (4), dz (a-t-b), dz (r), dz (c-+h) cflo 
harmonice difpofitos . 

Demonjlr. 

Quoniam a ad d y eft vt d ad dz (4} 5 
ideft quatuor pioportionalium prima quantitas 
eft 4, fecunda & tertia ciW; ergo quarta eft fra- 
gio, cuius numerator, fecunda poteftas d y deno- 
minator , prima quantitas a. Similiter oftende- 
turquod dz (4-^), eft fecuuda poteftas d, de- 
nominata per a-rl: & dz (c), fecunda potc- 
teftas d } denominata per c : & denique dz 

( C -+b)y 


bypoth. 


Ii. h. 
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(c-ib), fecunda potcftas d, denominataper c-+b: 
Ergo di (<*), dz (a-+b) y dz (c), di (c-+b) y fune 
quatuor fra&iones : quarum numerator commu- 
nis, fecunda poteftas d' y denominatores vero, 
funt quatuor arithmetice difpofiti, a y a-+b y c y e 
14. b. j -+d. Ergo di(d) y dz{a+b) y dz (c) y di (c-+b) y 
i funt harmonice difpofitae. Quod&c. 

• Quare &c.' • . 


Theor. 2 9 - Propof, 2 9 . 

Q Vorum produ&orum quidam funt communes, qui- 
dam non communes producentes, aggregatum, eft 
produ&usproducentium communium , & aggre- 
gati producentium non communium . 

Hypotin. 

Duorum produ&orum ab y ac y communis produ- 
cens efto a: non communes funto b y c\ quorum fum- 
ma d. 

Dico ab-i-ac : ad. 


0 . b. 

Demonflr . 

aby ac: by c. 

x. p. 

ab-tac’y ac: b-H' y c. 

hypeth. 

b-+c: d. 

7- $• 

ab^acy ac: d, c. 

0 . h. 

ady ac: d’ } c . 

II. 5 . 

ab-+ac'y ac: ad y ac. 

- 9‘ 5* 

ab-+ac: ad. Quod &c. Quar& &c. 


Digitized by Google 



' Q V I N T V M. : i$3 

Theor. 3 o. Prop. 3 o. 

Q Vorum productorum quidam funt communes , qui- 
dam non communes , & inxqualcs producentes 5 d<f- 
ferentia > eft produdtus producentis communis , & 
differentia producentium non communium . 

Hypoth. ’ . 

Duorum produ&orum ab, ac, communis producens 
efto 4, non communes funto b, c: & eito b maior, quam 
q quorum differentia d. 

Dico ab — ac: ad. 

Demon /tr. 

p. h. ab- ; ac: b', c . 

x. p. ab — ac-, ac: b — c; 1. 

hypoth. b—G d. ( 

7. 5. ab — ac, ac: dj c. 
p. h. ad ; ac: d‘, c . 

ab — ac: ad. Quod&c. 


11. 5. 


Quare &c. 


Theor.11.Prop.il. 

Q Vatuor proportionalium productus extremorum^, 
eft squalis producto mediorum . 

f/ypoth. 

Sunto proportionales a-, b: c, d. 

Dico ad: bc. . * . 1 > 

- i • • Prapetn 

Afliimatur produ&us alternorum a c. 

G g Ve- 
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Demon pr . 


9. b. 

ac, ad: q d . 

9. h. 

1 4q 45 £. 

hypotb. | 

4j b : rj 

11. J. 

4c; ad: ac, bc. 

1 

9. 5 . 

ad: bc. Quod &c. 


Quare &c. 




Tineor. 3 2. Prop. 3 2. 

Q Vatuor termini, quorum extremorum produ&us cft 
«qualis producto mediorum, funt proportionales. 

Hypotb. 

Quatuor terminorum 4, b, c , d> produdfcus extre- 
morum ad y &produ&us mediorum bc y funt*quales. 
Dico Ay b: c' } d. 


Pr<epar. 

Aflumatur produ&us alternorum ac. 

Demonjir. 

7 . 5 . | ACy bci ac'y ad . 
p. h. j ACy bc: 4; b. 

p, h. I ACy adi Cy d. 

xi. y. I bi Cy d. Qjiod&C. 

Quare &c. 


Ttaar. 3 3. Prop. 3 3. 

S I fuerint du« feries totidem terminorum inter pri- 
mos idem fuerit medius proportionalis , qui inter (e- 

cun- 
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eundos, intef tertios, & deinceps inter «equeordinatos : fi- 
quidem in prima ferie, funt quatuor harmonici difpofiti; 
in fecunda lene,lunt quatuor arithmetice difpofiti. 

Hypoth* 

Sint in prima ferie quatuor harmonice ordinati a> b } c, 
d: & fit medius e: &fint in altera ferie ordinati e 2 (a\ei- 

Q>)> el ( c )> ei (d). 

Dico ezU), ei(b) } ei (c), ci (d\ cfle arithmetice 
difpofitos. 

'Demonflr. ' . 

Je/jjJj a — byc — d: Cy-tbi d. 

8. b. ab> cd: aj c,-+bj d. 
ii. y. a — bj c-—d: ab- } cd, 

30. & aed — bed: abc-~-abd. 

3 1, b ' . adhibito communi producente c 2 . 

9, h * ezacd-*- ezbcd: eiabc—eiabd. 

communiter denominando per abed, 

\o.&i3. ei(b) — 4*3(4): ci(d)-~-ci(c). - 

defj.b. e% M> €i(c) y c 2 (d), funt arithmetice 

I difpofiti . Quod &c. 

Quare &c. 


■' ■» 


Theor, 3 4. Prop. 3 4. 

Q Vatuor termini harmonice difpofiti , permutando, 
funt harmonice difpofiti . 

ffypotk 

Sint quatuor termini a y b , c, d, harmonice difpofiti. 

Gg 2 Dico 
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Dico permutando a, c , b, d efle harmonice difpo* 

fitos. 

Pr<€par. 

Alfumaturqiidibet quantitas e, 84 fiat 
aj e: e 9 f. 
k e: r 9 g. 
c } e; e, b. 
d' y e: e‘, L 

Demonjbr. 

bypoth . | <*, b, c y d funt harmonici difpofiti. 

33 . b. \ftgy b, l funt arithmetice difpofiti. 

4. b . ' ) fy b, gy l funt arithmetici difpofiti . 
a8. h. | a, Cy by d funt harmonice difpofiti. Quod&e. 
Quare &c. * * 


7 beor. 35. Prop. 35. 

S I fuerint aliquot quantitates in una ferie, limilitcc har- 
moniae difpofita?, atque ali# totidem, in akcra.erunt 
ex aequalitate harmonica> prima&vrtrma, iovnaferio, 
item prima & vltima , in akera, difpofitse harmonice . 

Sint a, by e fimilitcrharmonicediipofitar,atqueali£ 
totidem d y e 9 fi 

Dico ex sequalitate harmonica , effc difpofitas harmo- 
nice, a, cy Si d, f. 



Pr<tpdY. 

Aflumaturqudibct quantitas g. & fiat 


a ) & 
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*\ r- s> h 
h r- & t 
f > £■• & 1 
</> £■ 

*; e i> * ■ 

fi r- & »• 

Demon (br. 

ief.x 6 b a y b y dy e funt harmonice difpofita:. 

33. b. h , ky m, n funt arithmetici difpofitse. 

def.idh b, c, f, / funt harmonici difpofita: . 

33. A n > 0 funt arithmetici difpofita?. 

def,$.h. h, k, l funt fimiliter arithmetici difpoiita?, at- 
que m , », 0. 

y. fc. j h, /, w, 0 funt arithmetici difpofita!. 

28.6. | c y d , f funt harmonici difpofitx. Quod&c. 
Quare &c. 


7Awr. 3 6 ,Prop.$ 6 . 

H Armonice difpofitarum equefubmultipliccs, funt 
harmonice difpofita! . 

• . . . - - Hypoth. .... 

Sint harmonici difpofita! a, b, c y d: quarum a:quc 
fubmuJtipliccs *0)> Ki\ c (*)> <*($)• 

Dico ^ (3), b($), c(3), d(}) efle harmonici di- 
ipofitas. ' 

Prapctr. ' : 

Aflumatur quaelibet quantitas ?• & hac 

f, e: 
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a > c: f 

h V e* - 

r, e: e; b: ; 

dj w r, L 

Etquotupliccsfunt 4, b } c, d ad 4(3), £(3), ^(3), 
d(s)t totuplices accipiantur ipfarum fy 6, /, quae 
qusfinc if 3 g, 3 h, 3I. 



. ) 

Demon fir. . /» t < 

hypotb. 

4 , by Cy 

di fune harmonice difpofitac , . ; . 

3 3 ‘ h ' 

f g> K 

/, funtarithmcticedifpoiit?. 

6. h. 

3 f> 3 ir' 

$b, 3/, funtarithmeticedifpofita:. 

prspar. 

4(3); a: 

fi i fi 

praptr. 

cr, e: e j 

/ • - ' 

p. p. 

4(3)5^ 

3/ r • A • 

Jup. 


'5 l£- f • • 

fup. 

f(s)i 

'j 3 / 7 . * 

fup. 

^(3); f. 

'J 3/. 

z8. b. 

|4(3), Kl)y c (l)> ^(i) funt harmonice dif- 


[ pofitar. Quod &c. 
Quare &c. 


Tbcou 3 7. Prop. 3 7 . 

QI fuerint aliquot prima? quacitates, arithmetice fimiliter 
<Jifpofita’,atqucaIia? totidem fecunda:, vtrarque im 
vnaferic: fuerint autem & alia? totidem quantitates prini?, 
aliaque totidem fecunda» in aicera :&fuerit vnaeaderrL. 
quantitas media proportionalis inter primas primarum--, 

& in- 
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& inter fecundas primarum , & deinceps inter xqueordiV 
natas; item inter primas fecundarum , & inter fecundas, St 
deinceps inter sequeordinatas: erunt in fecunda feriepri- 
mx fimiiiter harmonice ordinatx, atque fecundx . , 

Demonjbr., 

Quoniam enim primarum in prima feriepri- 
def.&Ju ma, & fecunda ; & fecundarum m prima feriepri- 
18. h. ma ,& fecunda, funt arithmetici difpofitx : con- 
ftat, quod etiam in fecunda feric primarum pri- 
ma, fit fecunda; & fecundarum prima, & fecunda, 
funt harmonici difpofit? .confiat fimiiiter , quod 
in fecunda fene , primarum fecunda , & tertia ; & 
fecundarum fecunda, & tertia funt harmonici di- 
fpofitx . Ht ita deinceps vfquc ad vltimas prima- 
def.'. 6 Jj rum, & fecundarum . Quare primx in fecunda^ 
ferie,funt fimiiiter harmonici ordinat?, atquo 
fecundx. 

i 

Tbeor. 3 S.Prop. 3 8 . 

S I fuerint aliquot prima; quantitates harmonici fimi- 
iiter difpofitx, atque alia; totidem fecunda; , vtrxque 
in vnaferkrfuerint autem &alix totidem quantitates pri- 
ni?, alixque totidem fecunda;, in altera ferie : & fuerit vna 
eadem quantitas media proportionalis inter primas pri- 
marum , & inter fecundas primarum , & deinceps inter 
sequeordinatas; necnon media proportionalis inter pri- 
mas fecundarum, & inter fecundas fecundarum, & dein- 
ceps 
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ccps mter xqucordinatas: erunt inaltera ferie, prima: fi- 
miitter arithmetice dtfpolita?, atque fecundat. 

Dementi. ••• - - 

def.\6h Quoniam enim primaFum in prima ferie^pri- 
ma & fecunda ,& fecundarum in prima ferie, pri- 
33 - h ■ ma & fecunda, funt harmonici difpofitar. condat, 

quod & in fecunda ferie , primarum prima & fe- 
cunda, & fecundarum prima & fecunda, funt ari- 
i thmetice difpofitse.item- offendetur , quodpri- 
j marum in fecunda ferie fecunda, & tertia , &c fecan- 
* * darum fecunda & cercia, funt arithmetice difpo- 
fita;. &iic deinceps vfquead vlnmas primarum, 
def.s.b. & fecundarum . Quare prima? in fecunda ferio, 

| funt fimihter arithmetice dilpolira?, atque fecud?. 

* « 

Tbeor. 3 9. Prop. 3 9. 

I Nter duas quantitates media proportionalis, eadenu 
eft etiam inter fubmukiplicem vnius , & atquemultipli- 
ccm alterius . 

Eflo inter duas a, b y media proportionales r. &eft 0 
ipfius<*, fubmultiplex a (3), &ipliusf,sequemultiplex 
Dico a (3 ) 5 c: r; 3^. 

Demoti Jlr, 

hypotb. j a (3)-, a: b\ 
hypotb. • a; c:- r y b. 

p. p. I a( 3); c: r, 3 L Quod&c. Quare &c. 



1 
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Tbeor. 40. Prop. 40. 

I N fcrie harmonica naturali , altquoteni abvno,&ali~ 
quoteni ab altero, per numeros alterutrorum multitu- 
dinis terminorum fubmultiplicati ; ficur primi quorentes, 


fimilitcr fecundi ,funt harmonice difpofiti : item tertij,& 
quarti , & fic deinceps. 

Hypoih. 


Sint in feric harmonica naturali duo termini 4, bi & ab 


4, fumantur cerni £jbquadrtiph;& & b } quaterni fubtripli. 

Dico primos ternos fubquadruplos ab 4, & primos 
fiibtriplos i b , fimiliterefiedifpofiros harmonice; atque 
fecundos fubquadruplos ternos ab 4, & fecundos fubtri- 
plos quaternos ab. 


Pr<epdr. 

Ordinetur feries arithmetica naturalis: in qua finf, c 
sequeordmatus, atque 4; & d cequeordinatus, atque b. fu- 
manturque quadrupli terni a c , & tripli quaterni a (f. fu- 
matur etiam inter 4, & c medius proportionalis e. 

TDemonflr. 

conftr. Quoniam e } mediusproportionaliscft inter a, 
c: medius etiam proportionalis cft inter b , d\ & 
*3- ht inter ^queordinatos terminos in vtraque fcrie na- 
39 ' f>. turali arithmetica, & harmonica . item elt medius 
proportionalis inter multiplices terminorum ari- 
thmetica: feriei naturalis, & inter arqucfLbmulti- 
7. b. plices terminorum hatmonica\fed quadrupli ter- 
ni a c, & tripli quaterni a d 3 primi, funtfiftuliler 

Hh ari- 


Digitized by Google 



242 ELEMENTVM 

arithmetice difpofiti , atque fecundi; item , atque 
37. b. terti j, atque quarti, & deinceps . Ergo etiam fub- 

quadrupli terni ab a y & fubtripli quaterni a b> pri- 
mi ,funt funiliterharmonice diipofiti , atque fe- 
cundi; item, atque tertij, aoque quarti, & deinceps. 
Quod &c. 

Quare &c. 

- T heor. 4 1 . Proptf 4 1 . . 

S Vmma fra&ionum communem habentium denomi- 
natorem, cft fumma numeratorum, ab eodem deno- 
minatore denominata * 

Fradtiones a(b) y c(b) communem habent denomina- 
torem: numeratorum fumma cft a-+c* 

Dico a(b)-+c ( b ) : a-+c (b). 

Demonjlr* 

io. b. j a (J?y, c(b)i a ; r. 

2. p. | a(b)-*c (b); c(b): a-t-c; c,. . 

10. h. 1 a-+c(by, c(b ): a-+c ; c 

IT. 5 . 1 A (b)-+ c (b)\ c (b): a-+c (£); c (b)* / 

9 . 5 . | a(b)-+c(b)? a-+c (b) . Quod&C. 

Quare &c* 

T beor . 4 2 . 4 2 . 

D ifferentia fra&ionunr communem habentium deno- 
minatorein>eft differentia numeratorum » ab eo- 
dem 


Hypoth. 
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dem denominatorc denominata . 

Hypoth. 

Fradiones a(b\ e(h\ communem habent denomi- 
natorem k differentia numeratorum eft a — c . . 

Dico a (b) — c (b): a — c (b). 

. Demon jk. 

io.fr. a(b)\ c (b)\ 4 ; c. 

• *(b)~*c(b) ; c(£): 4—fj c. . 

io.fr. 4 — c(by c(b): *-*-£} c. f. . . 

n. 5. a(b)~c(by, c (b): a*~c(by, c(b). 

9> f* \ — c (k): 4— c(b). Quod&e. oi:; ’ . 

Quare 6 «. ■> 


Theor.43. Prop.4$. i . \ 

D Vorum in^qualium numerorum ,vnrtas denomina- 
ta a minore, & differentia denominata a maioro, 
funtfradioresdua:, quarum fumma eft maior,, quam dif- 
ferentia corumdem, audavnitatc, denominata a maiore. 

Hypoth. r- .. 

Sunto duo innrquales numeri , minor 4, maior a-+b. 
Dico i (4) -+b (4-4); maiorem efle,quam b-± 1 (4-4). 

Demon ftr. 


ix. fr. 


41. fr. 


1 (4); 1 ( a ^ b ): a.^k 4. 

1 (4): maior quam 1 (4-4). 
communiter addatur b{d.^b\ • * 

1 (4)-r b(a-\by. maior eft, quam b-+.i (a-+ly 
tQaod&c: Quare &c. . •. .♦ 
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Theor. 44 . Prop. 44 . 

Q Valibet quantitate , a fe ipfa , & a fuis deinceps per 
ordinem multiplicibus, denominata 5 fit feries har- 
monica naturalis. i > 1 . 4 >;, 

Hypoth. •{■ - ~ > 

Efto quaelibet quantitas a , eiufque multiplices 2 4 , 34, 
4*, & deinceps. 

Dico 4(4), 4(24), 4 (34), 4(44), & deinceps efib 
feriem harmonicam naturalem. : . • > 

i . '-Prtepar. .' • ' - s 

Efto rationalis u: & a rationali ordinetur feries harmo- 
nica naturalis 4, «(2), «(3), »(4), & deinceps. 

. — Demon fir, — - 

icf.xph 45 u: 4; 4 (4). , : . 

vju.y»*:: «: 4(4)4. • :i. • •• 1 , 

.ir. fc. • 4(4); 4(24): 24; 4: «; 4(2) dupla-* . ; ; 

5>. 5. 4(24); «(2). 

/**• #($>' •• ! 
fup. 4(44): «(4). . ’ : 

def.iob 4(4), 4(24), 4(34), 4(44); eft feries harmo- 
nica naturalis . Quod&e. - ... 

Quare &c. 

m ■ ■■ — - 1 — i» 1— — — — 

Theor. 4. Prop. 45 . 

S I fuerint duo prologarithmi,ex terminis ab vnitate; 
alter, ex quoteunque terminis ; alter , ex totidem , & 
/ vno amplius: erit qui ex pluribus, eo qui ex paucioribus, 
pcrfpccte maior. - Hy- 
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Hypoth. 

Sunto duo prologarithmi,extenninisab vnitate: alter 
A, ex tot terminis, quotus eft numerus b: alter C, ex tot, 
quotus eft d. 6 i efto d, vnitate maior, quam L 
Dico C, perlpede maiorem efle , quam A . 

Pr^epar, 

l m n 

e • k 

: f .. £ h 


1 6 . 7. 


fumatu r numerus b toties, quotus eft d : &fintfumpti 
numeri ef, fg, gh, hi, ik. Item fumatur numerus d to- 
ties, quotus eft b: & fintfumpti el, Im, mn , nk. 

Demonflr. 

Quoniam produdus b per </,eft sequalis pro- 
dudo d per b : fumma numerorum ef, fg, gh, 
hi, ikj eft aequalis fummse numerorum cl, Irn , 
mn, nk, cftquc idem numerus <rk. Et quoniam 
ef, fg, gh, hi, ik, funt a?quales inter fe: ergo ef,eg, 
eh, ei, ek, funt fimplex b , duplex, triplex, & 
reliqui deinceps multiplices. Item quoniam el, 
Im , mn, nk, funr aequales: ergo el, emi e, b 
ek, funt fimplex d, duplex, triplex, & reliqui de- 
inceps multiplices* 

Deinde quoniam d, vnitate maior eft, quam b: ergo 
<id, binario maioreft,quam ib: & $d, ternario maior eft, 
quam $b: &fic deinceps, &fimifiter el, vnitate maior, 
quam efi & em, binario maior, quam eg: 6 i en, terhario 

.maior, 
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/ m n 

■ / f",y:"h " ' v 

maior qu^m eb: & fic deinceps, item fimiliter «k, vnita- 
te maioiyquam /k ; & mk, binario maior, quam bk : & 
//*, ternario maior, quam gk . Quare fl, gn>, hn , & de- 
inceps ,funtvnitas, binarius, ternarius, & deinceps: item 
in, bm, gl, funt vmtas, binarius, ternarius, & deinceps. 
Eft ergo ef, vriitate maior, quam lg; & lg, vnitate maior, 
quam wh-,&.mh, vnitate maror, quam ni, eft vnrras. 

Cum itaque tres fint quantitates inaequales ef, 
el, eg, quarum ef minima* el media, eg ma- 
j. h. xima . fi /g, vnitate au&a, denominetur ab ef & 
fl, ab eg: fiunt dua? fra&iones, quarum fumma,, 
maior di, quam fg vnitate auda, denominata ' 
ab el. Sed lo, vnitate au&a,cft ef & fg, vnita- 
te auda, eft el: ergo 

ef (ef)^fl(eg): maior eft, quam el (el). 

Similiter oftendetur, 

lg (eo)-, om (eb): maior, quam Im (em). 

Et tnl (eh)-ihn (ei): maior, quam mn(en). 

Deinde, cum duo fint ina:quales numeri , ei, 
43 * h - | d; quorum minor ei, maior ek, differentia ft: fit- 
quevnitas «/: & differentia vnitate au&a,fic 
nk . ergo i 

. . ' -■ m (u)^iJC (cK): maior eft, quam nK(cK. 
44 - h. Sed e f(ef), fl-+!g(cg), gm-*mb(eb), hn-+ni- 

■ («)> 
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I M? iK(eK) funt termini componentes prolo- 
garithmum C. nam ef, gm-tmh, Im -+ ni, 
iK, funt numeratores aequales ipfi b, quos deno- 
minant, ef, eg, eb, ei, eK, nempe fimplex b, du- 
plex, triplex, & deinceps multiplices . 

Eadem ratione conftat, quod el(el), lm(em), 
mn (en), nK (eK) funt termini componentes pro- 
logaritbmum A. 

Ergo C, pelpede maior eff,quiun A . . Quod 
j &c. Quare &c. 


Tbeor. 4 6. Prop. 4 6. 

S I duorum in^qualiura numerorum differentia, deno- 
minetur a minore jvnitas vero, a maiore: fiunt dux 
fradiones; quarum fumma, minor eff ,quam differentia, 
vnitate auda, denominata a minore» 

Hypoib. 

Sunto duo inaequales numeri a, *-+L 

Dico b(a)-n (a-+b): minorem efle, quam b-*i(af ' 

Demon flr . 

ix. b. | 1 (4-4% 1 (a): 4; a-tb. 

1 (<t~+b): minor, quam 1 (a) * 
addito communi b (a). 

4 * •b* b (a )-*- 1 (a-+b): minor, quam b^- 1 (a). Quod Scc. 

Quare &c. 


Tbeo - 
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Thecr. 47. Prop. 47. 

S I fuerint prologarithmi ex duobus terminis a fecundo, 
cx tribus a tertio, ex quatuora quarto, & fic dein- 
ceps: qui ex pluribus , perfpcd& minor eft , quam , qui ex 
paucioribus vno. 

Sint duo prologarithmi; alter A, ex terminis ab i(£); 
& ex tot terminis, quotus, eft b, alter C, ex terminis ab 
i (d), & ex tot terminis, quotus eft d: & efto b, vnitate^ 
minor, quam d . 

Conftat,quod 1 (b), totus ordine eft, quotus, eft b: & 
I ( d ), totus ordine, quotus eft */. prop. 27 .b. 

Dico C, perfpede minorem efte, quam A, 


Pr<epar. 

m n • . 0 



Sumatur produdus bd, qui fit ef: eique adijeiantur tot 
b y quotus eft d , quiiint^, ghy bi, t(^ k!: eidemque ef, 
tot d adijeiantur, quotus eft b, qui fint fm , mn , no, ol. 

Demonfr. 

16. 7. Quoniam produdus b per d, & produdus d 
per by funt aquales : fumma numerorum fg, gh, 
hi, ik) kl> fummae fm , mn, no, ol, eft aequa- 
lis: cftque idem numerus//. Et quoniam fg , gh, 
I hi, iKy KU funt aequales : ergo fg, fb, fi, fK, 
\}l, funtfimplex b , duplex, triplex, & reliqui dcin- 

v ceps 


Hypotb. 
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s multiplices. Item quoniam fm, mn, no, ol, fune 
les : ergo fm, fn , fo , //, funt fimplex d, duplex, 
:x, & reliqui deinceps multiplices. Sed f/J ad b to- 
ix eft,quotuseft d-+i: & quotus eft ideo- 
ef y eff, eh, et, cK, funt totupliccs ad b , quoti fune 
i-*- 1 , d-+ 2, d-+i, d-+ 4. Item cum fit $ ad ^ totu- 
c, quotus eft ^ erunt ef, em, en, eo, totupliccs at! 
quotifunt b, b-n, b~± 2, b-r$. ^ . 

"Deinde quoniam d, vnitate maior eft:, quam l: ergo 
1 , binario maior eft, quam zb: Si $d, ternario maior, 
lam sh &ficdeinccps,&fimiliter fm, vnitate maior, 
aam fg-, & fn, binario. maior, quam fh-, & fo, terna- 
o maior, quam fi ; &fic deinceps. item fimiliter ol, 
nitate maior, quam Kl', & nl, binario maior, quam 1 / 7 ; 
t ml\ ternario maior, quam hl. Quare gm, bn, to, funt 
/ nitas, binarias, ternarius, & deinceps: item oK, ni, mb, 
[ur»t vnitas, binarius, ternarius, & deinceps. Ergo gm, 
auSus vnitate, eft bn j & bn, au&us vnitate, eft io\ St 10, 
au&us vnitate, eft iK, vel b. 

Itaque funt inaequales, & minores primum, de- 
inde maiores hoc ordine , ef, eg, em, eb, en, 
ei, eo, eK: quorum minimus ef, eft productus 
bd:k differentia ef, eg, eft fg, nempe b: eft 
9. b. autem bd ad bi, ficut d ad b, maior : ergo 
minimus ef, non eft minor, quam fecunda pote- 
ftas differentiae ef eg. ideoque neque eg, mi- 
.. nor eft, quam fecunda poteftas dftlcrentke eg, ck 
. Ii neque 
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neque eh, minor, quam fecunda poteftas differentiae eh> 
ei. neque ei> minor , quam fecunda poteftas differentia? 
ti, . 


h. 


i. h . 


> 3 . h . 


Quare fi fgy denominetur ab tfi 8t vnitas gm, 
denominetur ab eg: fummafradiooum, minor eft, 
qu£mfi fg, auda vnitate, denominetur ab efi eft 
autem fg> auda vnitate, aqualis ipfi fini ergo 

minor eft, quam fin(ef). 

Item fi mb denominetur ab eg\ &igm y auda 
vnitate, ideft hn denominetur ab eh: funamafra- 
dionum, minor eft, quim Cigh, auda vnitate, ideft 
mtiy denominetur ab eh. 

mb (eg)-+hn (eh); minor eft, quam mn (eb). 

Similiter offendetur, quod 

ni ( eh)-+io (ei)i minor eft, quam no (en). 

Et qu6d 

oK (ei)~*Kl (eK): minor eft, qulm ol (eo). 

Sed fg (ef) y gm-+?nh (eg) y hn-*ni (eb)y io-*oK- 
(ei) y Kl (eK) y fune i(d), i(d-+f), i (d~* 2 ,) t & de- 
inceps reliqui termini, tot, quotus eft dy compo- 
nentes prologanthmum C. nam fg, eft bi Sief, 
eft produdus bd: & fg('f)> eft h( bd ); ideft, i (d). 
item gm-+mb eft b: & egy eft bd-fb: & gm-tnth- 
(<&), eft b (bd-+b)$ ideft, i (d-+i). & ite deinceps. 

Simi- 
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Similiter fm (ef), mn (em), no (en), ol(eo ), fu at 
i (b), 1 (b-+i), & deinceps reliqui cerdnini, tor, 
quotus eft£, componentes prologarithraum A, 
nam fm, mn, no, ol, funt d: &ef, em, en, eo, 
funt bd, bd-+d, btfazd, bd-+$d, & ip f? fractiones 
funt d (bd), d (bd-*d), d (bd-* 2 d),d ( bd -«■ £d)jideft, 

I (b), l(b-*l). &C. ' . 

Ergo C, cftpcrfpe&c minor, quam A. Quod 
&c. Quare &c. 


Tbeor. 48. Prop. 48 . 

S I fuerint duje feries prologarithmorum, ex terminis ab 
vnitatej altera, ex quotcunquc ter minis j altera, ex 
totidem, & vno amplius : erit fecundus prologarithmus ex 
pluribus, fecundo ex paucioribus, perfpe&e maior: & ter- 
tius, tertio: & quartus, quarto; & fic deinceps fmgulipro- 
logarithmi vniusferici, fingulis prologarithmis sequeor- 
dinatis alterius, per/pede funt maiores • >. 

. • . 

Hypotb. 

Sint du£ feries prologarithmorum ex terminis abvni- 
tate.* akera A, et tot terminis, quotus eft numerus b: al- 
tera C, ex tot, quotus eft d, & efto d, vnitate maior, . 
quam b. - 

Dico fecundum prologarithmum ferici C, perfpede 
maioremefle, fecundo ferrei A. 

I i 2 Pr*- 
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• • 


1 6. 7. 


f g h i 0 p q r 

• Sumaaur numerus b toties, quotus eft d: 8>i fmt fumpti 
numeri ef fg, gh, hi, iK, item numerus d toties, quo- 
tus eft^: & fint fumpti numeri cl, Im, mn, nK. Suma- 
tur iterum b toties, quotus eft d: & fmt fumpti numeri Ko, 
°p, p<j, cjr, rs. & iterum d, fumatur toties , quotus eft k 
& fint fumpti numeri Kt, tu, ux, xs , 

'Demonjlv, 

Quoniam produ&us b per d, eft ecqualis pro- 
du&o d per b: fumma numerorum ef, fg> gh, 
hi, iK, fumma? numerorum cl, Im, mn> nK, eft 
aeqtialisr 8e fumma numerorum Ko, op> ptj, ejr, 
rs, fumma? Kt, tu, ux, xs, eft sequalis. Sunt 
autem &fingula? partes eb, fmgulis Ks partibus 
aquales; & omnes , omnibus : & ef, cl, eg, em, 
eb, en, ei , eb, jpfis ko, kf* ty» ^u, k <j., kx, •'r, 
f/j finguli numeri, fingul is aquales eorum dif- 
ferentia aquales, & fundes: atque omnes ordina- 
tjm sccepti,vt fupra,vfque ad *, iimiliter arithme- 
tice funt dilpolitiyatquc omnes reliqui, vfque ad 
s. Et ficut demonftratum eft, qudd 
ef(ef)-+fl(eg): maior eft, quam el(el )* 

Ig (eg)-+gm (eh)i maior, quam Im (em), 
n>h (eb) ~tbn (ei): maior , qudm tnn (en), 

Ki~ 


def.SJj, 


45* k. 

■ 3 - h ‘ 
J. b. 
3 . h. 


I 

I 
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| ni (ei) +/k (e k): maior, quin nk (ek). 

I ita in praefenti demonftrabitur, eodem prorfus 
i argumento, quod 1 

l l'o (eo) -tot (ep): maior eft, qua m h (et). 

« fp (ep)-±pu (eq: maior, qudm tu (eu). 

U6j(ecf)-¥(jx (er): maior, qudm ux(ex ). 

J xr (er)-+rs (es): maior, quam xs (es). 

• | Item ficutdemonftratumeft,quod 

1 e f( e f)> gtn-\mh (eh), hn^ni (ei\ 

J *k (ffk), funt termini componentes primum pro- 
! logarithmum feriei C: & qubd el(el), lm(em) y 
mn(en), nK (eK), funt componentes primum fe- 
riei A. ita demonftrabitur in pnefcnti , quod • 
Ko(eo), ot-+tp(ep)y pu-uiq (eej), <jx-+xr (er), rs- 
(es), funt termini componentes prologarithmum 
fecundum feriei C: & quod Kt (et), tu (en), hx (ex), 
xs(es ), funt componentes fecundum prologa- 
' rithmum feriei A. ' 

• b . „ Et omnino ficutoftenfumeft, quod primus fe- 

riei 0, (ft perfpe&& maior, primo feriei A: ita_, 
'* ,b ‘ demonftrabitur , quod fecundus feriei C, eftpcr- ' 
fpc&e maior fecundo feriei A. Quod&c. 

Similiter oftendetur, quod Si tertiustertio. St quartus 
uarto , funt perfpc&e maiores: & quod quifque prolo- 
;arithmuf feriei C, perfpe&e maior eft, #queordmato 
irologarithmo feriei A. 

Quare &c. 


Digitized by Google 





»54 E L E M E N T V M 

Thtor. 49. Prop. 49. 

S I fuerint feries protagarithmorum , ex binis £ fecun- 
do, ex ternis i tertio, cx quaternis a quarto, & fic 
deinceps: fecundus prologarithmus eius , qu$ ex pluribus 
perfpeSe minor eft , quam fecundus eius, quas ex paucio?- 
nbus vno:& tertius, perfpeJle tninor,qu£m ternus.* St 
quartus, quini quartus :&ftc deinceps vnufquifque pex- 
fpede eft minor » quam fuus xqueordinatus prologa- 
rithmus. 

Hypoth. . ' ' ■ 

Sint dux feries prologarithmorum : akera A, ex termi- 
nis ab 1 (£), & ex totenis , quotus eft k altera C, ex ter- 
minis ab i(d\ & ex totenis, quotus eft </. &efto k vni- 
tate minor, quam d. .. 

Conflat, quod 1 (b) totus eft ordine, qaotus k St 1 ( d ), 
totus ordine, quotus d. prop.iy.h. 

Dico fecundum prologarithmum feriei C, perfpetfte 
minorem effe , fecundo feriei A. 

Pr<epar, 

* m n 0 . a 

e-— 20 — f. . .. 

- • • 


s u 


£ 


K 


Sumatur produ&us bd> qui fit efi cique adijeiantur tot 
b y quotus eft d, qui fint fgy gh, hi , iK y Kl: ekjemque 
ef, tot d adijeiantur, quotus eft b y qui fint fm y mn> no,oly 
& iterum ipfi */, adijeiantur tot b, quotus eft d, qui fint Ip, 
pr , rt, tr> xy : nccnon itcium eidem r/, adijeiantur tot 
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S eft b } qui fint lq, qs, su, uy. . 

‘ Demonfir . 

Quoniam produ&us £ per<f> eft *qualis pro- 
du&odper fiimma numerorum fg, gb, hi, iK> 
Kl, fumm* fm, mn, no, ol, eft *qualis : & fum- 
ma lp* pr* rt, tx, xy t fumm* lq , qs, su, uy , 
*qualis. Sunt autem &fmgul* partes fl, lingu- 
lis ly partibus aequales ;& omnes, omnibus: & fg, 
fm, fb, fn, fi> fo, fK, ipfis lp, lq, • br> Is, It, 
lu, (xi finguli numeri, lingulis jequales : & eorum 
differenti* *quales, & fimiles: additifque vtrimqj 
communibus numeris ef, el, etiam compofito- 
■ rum differenti* funt*quales St fimiles: & ef, eg, 
em, eh, en, ei, eo, eK , funt fimilitcr arithmeti- 
ce difpofitij atque el, ep, eq, er, es, et, eu, ex. 
Eft autem ef, non minor, qudin fecunda poteftas 
fg* &eft el, maior, quim ef St lp *qualisipiI/V: 
ergo el non minor eft, quim fecunda poteftas 
lp: jdeoque fimiliter etiam ep, non minor, qudm 
fecunda poteftas pr: & er r non minor, quam fe- 
cundapoteftas rt: 8t et, non minor, quam fecun- 
da poteftas tx. Itaque ficut demonftratum eft, 
quod 

fg ( e i) : minor eft , quam fin(ef). 

mh (e%)-+hn (eh): minor, quam mn(eh). 
m (i eh)-tio (et): minor, quam no (en). 
oK(et)-*Kl(eK ): minor, quam ol (eo). 

Sic— 
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m n o q s 

, • / 

g h i K p r t x 

Sic demonftrabitur, quod 

46. b, /p (cl)-rpq (ep) minor eft, quam l<\ (el). 

2. b. cpr (ep)-+rs (er) minor, quam <js (eq). 
x. b. st (er)-±tu(et) minor, quam st* (es). 

%. b. ttx (et)-+xy (ex) minor , quam uy (eu). 

47. b. Item ficut demonftratum eft, quod 

fg( e f)> gm-^mh (eg) } hn-rni (eh), io~rok(ei) y 
Kt(eK). • ; 

componunt primum prologarithmum feriei C: & 

• ; quod . 

fm(ef) y tnn(em) y no(en)> al(eo) y componunt 
primum feriei oV. fic 

lp(el)> p7-+^r(fp), fs-tst(er), tu-+ux(er) y xy(ex) y 
componunt fecudum prologarithmum lerici C: & 
lq(el) y <js (ecj) y su(es) y uy («*), componunt fe- 
47- b. eundum feriei Et omnino ficut primus feriei 
dcf.ij). C, perfpedeeft minor primo feriei A: ita fecun- 
dusprologarithmus,eft pcrfpe&e minor fccun- 
I do. Quod&c. 

Similiter offendetur, quod & tertius tertio, & quartus 
quarto, funtperfpe&e minores: & quod quifque prologa- 
rithmus feriei C; pefpede minor eft, ^queordinato pro- 
Iogarithmo feriei A. 

Quare &c. 
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Theor. $ o. Prop. 5 o. 

f perlogarithmi rationum dupl$ , & fuperparcicula- 
rium,quo funt, minores inter terminos, co funt mi- 


Pr<epar. 

1 A> feries harmonica naturalis: & ordinentur B, C, 


s prologarithmorum ; B quidem , ex binis a iecun- 
ex ternis a tertio ; £>, ex quaternis a quarto ; & iic 
>s , a quotoquolibet , ex totenis . 



Dcmonflr, • 

Nam in ferie arithmetica naturali, ratio fubdu- 


pla,eft inter minimos terminos, primum, St fe- 
cundum; deinde inter maiores , ordinatim multi- 


plos minimorum ; videlicet inter fecundum , Sfi 
quartum; inter tertium, & fextum; inter quartum, 
o&auum. Ergo reciproce, in ferie harmonica na- 
turali , ratio dupla , eft inter maximos terminos, 

1 primum, & fecundum; deinde inter minores ordi- 
natim fubmultiplos maximorum; videlicet inter 
fecundum , & quartum ; inter tertium , & fextum; 
inter quartum, & o&auum . Ergo rationis dupl?, 
inter maximos terminos primum , & fecundum^, 
hyperlogarithmus, elt primus terminus feriei A> 
nempe vniras. deinde inter minores terminos fe- 


cundum, & quartum, hyperlogari.hmus, cftpri- 
musprologarithmus feriei B, tx duobus a fecun- 
do, nempe ex fecundo, & tertio . & inter tertium, 

Kk ' Sile- 
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47 - *• 


26. h. 
I a. 7. 
19. h . 

14. b. 


dcf.zib 


St fextum, minores adhuc terminos, hyperloga- 
rithmus, eft primus prologarithmus feriei C, ex 
tribus a tertio, nempe ex tertio , quarto , St quin- 
to . Et deinceps inter minores terminos quartum, 
Sto&auum,hyperlogarithmus, eftprimus pro- 
logarithmufcferiei D , ex quatuor iquarto, nempe 
ex quarto, quinto fexto, & feptimo. Sed huiufmo- 
di primorum prologarithmorum,minoreft qui ex 
pluribus, quam qui ex paucioribus terminis. Ergo 
hypcrlogarithmorum dupla» rationis minor eft, 
qui minores interci terminos, qu&m qui inter 
maiores. Quod &c. 

Rurfum in feric arithmetica naturali, ratio fub- 
fcfquialtera , eft inter minimos terminos, fecun- 
dum, & tertium; deinde inter maiores, ordinatim 
multiplos minimorum; videlicet inter quartum, S* 
fextum; inter fextum , St nonum ; inter o&auura,, 
St duodecimum . Ergo reciproce in feric harmo- 
nica naturali, ratio fefquialtera eft inter maximos 
terminos, fecundum, St tertium ; deinde inter mi- 
nores, fubmultiplos maximorum, quartum, St fex- 
tuni;& inter minores , fextum , & nonum ; & ad- 
huc inter minores, o&auum, & duodecimum. Er- 
j go rationis fefquialtcre inter maximos terminos, 
j fecundum, & tertium, hvpcrlogarithmus, eftfc- 
! eundus feriei A. deinde inter minores, quartum, 
| St fextum, hyperlogarithmus, eft fecundus pro- 

loga- 
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logarithmus ferici Z?, ex duobus a quarto, nempe 
ex quarto, & quinto . & inter fextum, & nonum» 
adhuc minores , hyperlogarithmus , eft fecundus 
icriei C, ex tribus a fexto , nempe cx fcxto , fepti- 
jno,& o&auo. & imcro&auum, Se duodecimum, 
adhuc minores, hyperlogarithmus, eh fecundus 
feriei D, ex quataor ab o&auo, nempe cx o&auo, 
nono, decimo, &vndecimo. Scdin fericbus hu- 
iufmodi, fecundorum prologarith morum, minor 
eft,quiex pluribus, quam qui cx paucioribus ter- 
minis. Ergo fcfquialtera: rationis hyperloga- 
rithmorum minor eft , qui minores inter termi- 
j nos, -quam qui eft inter maiores. Quod Sec. 
iliter prorius demonftratione oftendetur, dc fef- 
ia ratione, adhibitis tertijs prologarithmis earum- 
rierum . &de feiqui quarta , adhibitis quartis pro- 
hmis : Sc de ortini fuperparticulari ratione, 
ire&c. 

Theor. y i . Propofi 5 i . 

4 nis ratio multipla, vel eft dupla, vel ex dupla 8c fu- 
pcrparticularibus compotita . 

Demonjlr. 

| Nam tripla 3 ad 1 , ex fefquialtera, 3 ad 2, & 

'1 dupla, 2 ad 1, componitur .-quadrupla, 4 adi, 
1 cx iefquitertia,4 ad 3, fefquialtera, 3 ad 2,&du- 
| pia, 2 ad ir quintupla, 5 ad 1, ex fefquiquarta> 5 

Kk 2 ad 4, 
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ad 4,refquirertia,4ad 3 , fefqaialtcra, 3 ad 2, & dupla, 2 
ad r. Et (ic de reliquis . 

Quare &c. 

■ m ■» 1 1 ■ ~ r~' " 1 n~ • ~ ■ >i~ vim 

Theor . 5 2. Prop. 5 2. 

O Mnis ratio numero fa,ex fuperparticularibus com- 
ponitur . 

• 

Efto ratio numerofa a ad b. 

Dico a ad b rationem ex fuperparticularibus cflc> 
compofitam. 

Pr,epar. 

Affirmantur numeri 8,5, eamdem inter fe rationerru 
habentes a ad b. &inter 8, & 5. medij numeri. 7. 6. 

Demotijlr, 

defaf. | Ratio 8 ad $ ex rationibus 8 ad 7, 7 ad <?, 
5 ad 5, componitur. Sed 8 ad 7, ratio numeri 
ad numerum vnitate minorem , elt fuperparcicu- 
laris,item 7 ad 5 , 6 ad 5, funt rationes fuper- 
particulares: ergo ratio numerofa, 8 ad 5, vel a 
| ad b t ex rationibus fuperparticularibus compo- 
j nitur. Quod&c. 

Quare &c. 

Theor. 53. Prop. 5 3 . 

Q Votcunque terminorum , e ferie harmonica natura- 
li , ordine quantitatis acceptorum, hypcrloga- 

rithmus 
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rithmus rationis compofita: inter extremos, compomrur 
ex hype rlogji ithmus rationum componentium , inu. r ex- 
tremos, & medies. & bypolc ganthmis ex hypokga- 
rithmis. Hypoth. 

In ferie harmonica naturali, fint tres termini a y b y c & 
efto a y maior, quam l' y & b y maior, quam c. 

Dico rationis a ad r, inter termines a y c , hyperioea- 
rithmum, ex, rationis a 3 d b y inter a y b y & rationis £ ad c, 
inter b y c y hyperlogarithmis componi. 

Et hypologarithmum , ex hypologarithmis. 

Prxpar. 

Sumantur inter terminos a y b y omnes medij in ferio 
harmonica naturali ; necnon inter b, c. & line inter a y c 
termini. 

agbibKlmnc 

Demonjlr. 

Hyperlogarithmus rationis a aJ b y inter terminos a> b y 
eft d-*g-+h-i-i. Hypcrlogarithmus rationis b ad e, inter 
terminos b y c y eft b-+K.-*l-+m-+n . Hyperlogarithmus rc- 
tionis a ad e, inter terminos a y c y eft a-+g-+b-ti+b-¥K.-±l 
-+m-+n. ex vtrarumque rationum a ad b y $c b ad r, hy- 
perlogarithmis, inter eofdem terminos compotitus. 
Quod &c. 

Item rationis a ad b y inter a y b f hypologarithmus eft, 
g-*h-*i-*b: & rationis b ad c, inter b y c y eft K^l+m^n-+a 
& rationis a ad c y eft j>-+ h-r /-»• b-* K-+ /-+ m-* n-x-c. ex 
vtrilque compotitus. QuodScc. Quare &e. 

V . r»n • " ... ■■ ■ ■■■■» . . > ■ »; j * ■— —— ■ — — 
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47. b. 


ELEMENTVM 

Thtor . 5 4. Prop . 5 4. 

C Viufque numerofe rationis hyperlogarithmi* quo 
funt, minores inter terminos, eo funt minores - 

Hypoth. 

Eftonumerofa ratio inter feri‘ei harmonica: terminos 
ab vnirate, maiores 1(34),. & deinde inter mino- 

res 1(44), 1(4^). 

Dico inter 1(4*»), 1(4^), minorem cfle hyperloga- 
rithmum, quam inter 1 (34), 1(3^). 
w Pt<epar, 

Aflfumantur minimi numeri in eadem ratione 
a , b: Si deinceps maiores , nempe dupli , tripli, 
quadrupli, donec inucmatur denominatores pro- 
pofitorum terminorum, 34, 3^, 4*> 4 ^* Deinde 
inter a> b ordinentur omnes medij , in ferie ari- 
thmetica naturali,quorum deinceps fupparticula- 
res funt rationes, a, c, d, b; Si eorum £quemulti- 
ph 3<*> S c > 3^, $b, eafdem fupparticularcs ha- 
j bentes rationes deinceps; nccnon Si a:quemulti- 
j pii eafdem habentes rationes 4 <> 4 r, 4 d, 4 b. Su- 
mantur denique in ferie harmonica termini, ab his 
denominati 1(3*), 1(3*;), 1(3^), 1(3^1: & 1(4«*), 

»( 4 < 0 > ‘( 4 )- 

Demon fir . 

j Terminorum 1(4*), 1(4 c), 1(4^), 1(4^) ra- 
tiones deinceps, nccno terminorum 1(3*), x ( 3 f )> 
| i(3^) ? 1(3 £)> recipi oc& funt e^dem , quae termi- 
norum 


I)» 


15. 5. 
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norum 44, 4^, 4*/, 4^, necnon 3 <*, 3 r , 3 i, 3 k 
jo. b . ideft,eae Jemfuperparticulares. Quarum rationis 

inter 1(4 a), i(4c), minor eft hypcrlogarithmus, 
quim inter 1 ( 3 4), I (3 1}: & inter 1 (4c), 1 (4 d ), mi- 
nor, quam inter 1 ( 3 c), 1 (3 </):& inter 1 (4^, 1 (4^), 
5 *‘ hm minor, quam inter 1(3^), 1 (3 £).Etcx minoribus 
hyperlogarithmis , minor eft hypcrlogarithmus 
l compofitus, rationis compotitae inter extremos 
! 1 (4 a)y 1 (4^), quam ex maioribus,iater extremos 

I l h*)> i(sO* Quod&c. 

Quare &c. 


Tkecr, 5 j. Prop. 55. 

H Yperlogarithmi rationum duplae, &6iperparticula- 
rium, quo funt , minores inter terminos , eo funt 
maiores. 


Prrtpar. 

Efto A feries harmonica naturalis: & ordinentur $, C, 
£>, feries prologarithmorum ab vnitate; 2 quidem, ex bi- 
nis; C, externis; D*, ex quaternis ;&fic deinceps. 


Demonjl. 

def.iiJi Nam in ferie arithmetica natura!i,ratio fubdu- 
pla eft inter rninimos terminos, primum, & fecun- 
di* 7. dum; deinde inter maiores, ordinarim multiplos 
19* h . minimorum; videlicet inter fecuJura,# quartum; 


, , i ^ 

24. b. [inrcr tertium, & fextum;inter quaitum,&o&auu. 
def.iob Ergo reciproce in ferie harmonica naturali , ratio 

dupla 


Digitized by Google 


2<?4 


de/,1 3/; 


48. h. 


16. b. 
II. 7. 
ip. fc. | 


ELEMENTVM 
dupla eft inter maximos terminos , primum , & fe- 
cundum; deinde inter minores ordinatim fubmul- 
tiplos maximorum ; videlicet, inter fecundum, & 
quartum; inter tertium, & fextum; inter quartum, 
& o»ftauum . Ergo rationis dupla: , inter maximos 
terminos primu, & fecundum, hypologarithmus, 
eft fecundus terminus feriei A , nempe 1(2). de- 
inde inter minores terminos fecundum, & quar- 
tum, hypologarithmus, eft fecundus prologari- 
thmusferiei 2?, ex duobus a tertio, nempe ex ter- 
tio, & quarto: St inter tertium, & fextum, minores 
adhuc terminos hypologarithmus, eft fecundus 
prologarithmus feriei C, ex tribus a quarto, nem- 
pe ex quarto, quinto , & fexto . & deinceps inter 
minores terminos, quartum , & o&auum , hypo- 
logarithmus, eft fecundus prologarithmus feriei 
£>,ex quaruor a quinto, nempe ex quinto fexto, 
feptimo,&oChuo. Sed huiufmodi fecundorum 
prologanthmorum , maior eft, qui ex pluribus, 
quam qui ex paucioribus terminis. Ergo hypo- 
logarithmorum duple rationis maior eft, qui mi- 
nores inter eft terminos, quam qui inter maiores. 
Quod &c. 

Rurfum in ferie arithmetica naturali, ratio fub- 
fefquialtera , eft inter minimos terminos , fecun- 
dum, & tei num; deinde inter maiores , or Jmatioj 
multiplos minimorum; videlicet , inter quartum, 

&fex- 
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& fextum; inter fextum, & nonum; inter o&auum, 
& duodecimum . Ergo reciproci in ferie harmo- 
nica naturali, ratio fefquialtcra eft inter maximos 
terminos, fecundum, & tertium ; deinde inter mi- 
nores, fubmuitiplos maximorum, quartum, & 
fextum ; & inter minores fextum , & nonum 
adhuc inter minores o&auum , &duodecimum_». 
Ergo rationis fefquialtera? inter maximos termi- 
nos, fecundum, & tertium , hypologarithmus, eft 
tertius feriei A. deinde inter minores, quartum,3fi 
fextum , hypologarithmus , eft tertius prologa- 
rithmus feriei i?, ex duobus a quinto , nempe ex 
quinto, & fexto. & inter fcxtum,& nonum, adhuc 
minores terminos , hypologarithmus eft tertius 
feriei C, cx tribus a feptimo, nempe ex feptimo, 
o&auo,& nono. & inter o&auum,& duodecimum 
adhuc minores, hypologarithmus, eft terutis fe- 
riei £>, ex quatuor a nono, nempe ex nono, de- 
cimo, vndecimo, & duodecimo . Sed in fer iebus 
huiufmodi, tertiorum prologarithmorum , maior 
eft, qui ex pluribus, quam qui ex paucioribus ter- 
minis . Ergo fefquialtcra rationis hypologa- 
rithmorum , maior eft, qui minores inter termi- 
nos, quam qui eft inter maiores. Quod &c. 
lili prorfus dcmonftratione oftendetur; defefqui- 
atione,adhibitis quartis prologarithms carumdcm 
m:& de fcfquiquarta, adhibitis quintis prologa- 

L1 rithmis: 
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rithmis: &dc omni fupcrparciculari ratione . 
Quare &c. 


Tkeor. 5 6 . Propef. 5 6 . 

C Viufque numero far rationis hypologarithmi , quo 
funt, minores inter tei minos, c6 iunc maiores • 
Pfypoth. 

Efto numerofa ratio inter feriei harmonica? naturalis 
terminos ab vnitate, maiores 1(34), I Cs^’)> & deinde in- 
ter minores 1(4*), 1(4^). 

Dico inter 1 (44), 1 (4^), maiorem efle hypologari- 
tfamum, quam inter z (3 4), 1 (3 b), 

Pr<epar. 

Aflumantur minimi numeri in eodem ratione 
4, b: & inter minimos, medij omnes c, Equorum 
terminorum 4 , e,el,b, rationes deinceps funt fup* 
particularesj aflumantur & eorum multipli, do- 
a-7* f nec propofitorum terminorum denominatores 
15*5* I inueniantur, 3 4, $ r, 3 d, $b> 8 c 4 a, 4 r, 4 d y 4^, ea£ 
dem fupparticulares habeces rationes deinceps. 
Sumantur denique in lerie harmonica, termini ab 
his denominati 1(34), 1(3 i(3<0> 1 ( 3 ^)> & 
24. b . 1 (44), 1 (4<r), 1 (4^), 1 (4^): quorum rationes de- 

inceps, reciproci funt cgdem,& fnpcrparticulares. 
Demonflr. 

55* b. | Inter 1(4 4), 1 (4^), maior efl hypologari- 
\ thmus, quam inter 1(34), i($c); & inter 1(4*), 
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i(4</), maior, quam mtcr i($c), & inter 

1(4 d), 1(4^), maior, qdUn inter i($<0> i(}b). 
5 h. Et ex maioribus hypologarichmis , maior elt hy- 
• pologarithmus compofitus, rationis compofitar, 
inter extremos 1 (4 a), x (4^), quam ex minoribus, 
inter extremos 1 (3 <*), 1(3^). Quod &c. 

Quare &c. 


Theor. 5 7. Prcip. 5 7. 

E lufdem rationis , inter eofdcm terminos, hypcrloga- 
rithmushypologarithmoeft maior. 


Hypotk, 

Smtin ferie harmonica naturali ab vnitate , termini 


k &efto a prior, quam k 

Dico rationis a ad b, inter a, b terminos, hyperloga- 
rithmum hypologarithmo maiorem efife . 


Pr*par. 

Inter a , b> fumantur rocdjj omnes in ferie harmonica, 
quorum fumma c. DemonJL 

bypoth. a ; prior , qu^lm k 
37. b. a: maior , quam b, 

1 a-+c. maior, qu^m r- 4 . 
dcf.txh *-+c: hyperlogarithmus . 

Jef.tjb c^b: hy pologarithmus. 

Ergo rarionis a ad b y inter *, b terminos, hy- 
perlogarithmus, eft maior hypologarithmo. 
j Quod&c. Quare &c.\ 
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Theor . j 8. Prop. 5 8. 

E lufdem rationis inter quofeunque terminos , hyper- 
logarithmus hypologarithmo eft maior. 

Hypoth. comm . 

Inferie harmonica naturali ab vnitate, funto termini 
proportionales a ad b, vt c ad d. 

Dico inter a, b hypologarithmum , hypologarithmo 
inter c, d y maiorem efle . 

Hypoth. p. caf. 

Efto a y maior , quam c. 

. ‘Demonjbr» 

14 . y Quoniam a , maior eft,quim c\ etiam b , ma- 

54. b. ioreft, quam d: St inter a, b y maior eft hypcrlo- 
58. b. garithmus , quam inter c y d: fcd inter c, d y hy- 
perlogarithmus hypologarithmo eft maior: ergo 
inter ^hyperlogarithmus, hypologarithmo in- 
ter c y d y eft maior . Quod 3 ic. 

Hypoth . 2. caf. 

Efto a y minor, quam c. 

Dcmonjlr. 

14. 5. Quoniam a y minor eft, quam c ; etiam b mi- 
58. h. nor eft, quam d: &mtcr a y b , hypcrlogarithmus 
5 5 . b. hypologarithmo eft maior.hypologarithmus au- 
tem inter a y b y hypologarithmo inter c, d y eft 
maior. Ergo inter a y b hyperlogarithmus , hy- 
pologarithmo inter r, d y eft maior. Quod Stc. 
Quare &c. . , ... 


Digitized by Google 


Q V I N T V M. %69 

Probi. I. Prop. 5 9. 

D Ata ratione , terminos inuenire cuiufpiam determi- 
natse rationis numerofe, in ferie harmonica natu- 
rali ab vnitate,quos inter hypologarithmus ad vltimum, 
maior eft, quam in data ratione . 

Sit data ratio a ad b: & fit determinata ratio numero- 
fa c ad d. 

Oportet inuenire in ferie harmonica naturali ab vnita- 
tc, terminos proportidifSfes, vt c ad d 1 quos inter hypo- 
logarithmus ad vltimum eorum, maior eft, quam vt a 
ad b. < 



Conflr. 

Rationis c ad d, minimi numeri inueniantur r, d: & 
efto c minor, quam d ; cuius defedus e: Scinucniatur/ 
multiplex ipfius e y & maior ad vnitatem , quam vt a ad b: 
&quotuplex eft / ad e y totus numerus accipiatur^: per 
quem multiplicentur r, d , termini, &fiant gc t gd produ- 
ci: quibus denominata: fumantur vnitatesin ferie harmo- 
nica naturali, i{gc) y i(gd). 

- Dico inter- i(gc ), 1 (gd) hypologarithmum ad i(gd), 
maiorem cfle, quam vt a ad b. 

‘Demonjlr. 

p. h. | Quoniam c , minor eft, quim d: & gc y minor 
a. h.' qu&m gd: ergo reciproce i(^c) maior eft, quam 
itf.xg.b 1 (gd): & finguli mtdij harmonici inter i(^), 1- 
p. 3. {gd)) funt maiores, quam 1 (gd): &fimul omnes 

' ad 
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ad i (gd) maiores fuot , qu&m vt eorum mulcitu- 
p. j. do ad vnitatem. & componendo hypologari- 
thmus inter i(gc), i(gd), na aio r eft ad r{j$, 
quam vt eius multitudo terminorum ad vnitatem. 
44. b. T ermini autem feriei harmonic? ab vnitate io- 

clufiufc, vfqne ad 1 (gd) inclufiu&, tot funr, quotus 
eft^: &vfquead i(gc) inclufiue, quotus eft, gc: 
&ab i(^c) exclufiue,vfque ad i(gd) inclufiue, 
30. h. tot, quotus eft , gd — gc . Sed d — c, eft «St gd 
— gCy eft ge: & g nudtiplicans e, facit f. Ergo 
termini ab i(^r) exdufiue,vfquead i(gd) indu- 
def.ijh fiue, tot fiint, quotus eft f. Sed termini ab 1 (gc) 
exdufiue, vfque ad 1 (gd) inclufiue , componunt 
hypologarithmum inter i(gc), 1 (gd): ergo mul- 
titudo terminorum hypologarithmi inter 1 (gc) } 
confir. 1 (gd), eft f. Sed f ad vnitatem maior eft , quam 
vt a ad b. Ergo hypologantbmus inter 1 (gc), 

, 1 (gd), ad 1 (gd), maior eft , quam vt a ad b. 
I Quod &c. 

Quare &c. 

Probi, 2 . Prop. 60. 

D Ata ratione, terminos inucnirecuiufpiam determi- 
nata; rationis numerofa?, in ferie harmonica natu- 
rali ab vnitate, quos inter hyperlogarithmu* ad primum-» 
maior eft, quam in data ratione . 
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Hypoth . 

ara ratio a ad k & fu determinata ratio numero- 
si &efto c y minor, quam d. 

>itet inuenire, inferie harmonica naturali ab vni- 
■minos proportionales vt c ad d: quos inter hy- 
irithmus ad primum eorum, maior eft, quam vt 0 

■ Conjbr. 

Fiat vt d ad c y ita b ad e: & inueniantur ter- 
mini in ferie harmonica naturali ab vnitate, pro- 
portionales f adg,vtd ad e inter quos hypolo- 
garithmus, maior fit ad g, quam vt a ad e. 

> inter fy g hypcrlogarithmum, ad f, maiorem c£ 
im vt 4 ad l. 

Demon fr. 

Inter fy g hypologarithmus,ad g 9 maior eft, 
quam vt a ad e: g a d/J eft vt e ad L: ergo inter 
fy g hypologarithmus, ad fy maior eft, quam vt 
a ad b. Sed inter f g hyperlogarithmus hypo- 
logarithmo eft maiorjmaioremque habet ad f ra- 
tionem : ergo irner f, g hypeilogarithmus, ad f, 
maior eft, quam vt a ad b. Quod &c. 
re&c. 


JProbL 3 . Prop. 6 1 . 

Uisduabus numerofis, &non a:quealtis rationi- 
bus, vtrifquc maioris, velvtrifquc minoris inee- 

quali- 


Digitized by Google 



a 7 *' ELEMENTVM 
qualitatis : iuuenire in ferie. harmonica naturali , terminos 
duarum rationum , vt hypologarichmus alcioris , maior lit 
hyperlogarithmo depreflioris. 

Hypoth. 

- Sint duae rationes numerofae , vtraeque maioris , vel 
vtraeque minoris inaequalitatis , A altior, 2? depreflior. 

Oportet inferie harmonica naturali , terminos inucni- 
re vtrarumque , vt hypologarithmus A , fit maior hy- 
pcrlogarithmo H. 

Conjir. 

Inueniantur c , d , minimi numeri numerolar 
rationis A : quorum c , minor , quam d . Item 
inueniantur e , f, minimi numerofae rationis #• 
quorum e , minor, quam/. Fiat ex c, e pro- 


35 * 7 * 
35 - 7 


dcf.xSJj 


A 

c 

ce 

Clf 


2 


9. b. 


e i 

i(«/) ife) 


cfi 


e 

& 


*/*P-4* 

10. 5. 


dcf.io.b 


f 

de 

fg dtf 
t(fg) 

du&us re: & vt c ad </, ita ce ad dei& \ te ad 
/, ita ad cf. Et quoniam altior cft A , quam 
2? ; ideft, c ad d, quam f ad/; ideft , ce ad dc> 
quam ce ad cf. & funt minoris inaequalitatis . 
ergo cc minor eft ad de> quam ad cf. Ergo cf 
minor eft, quam de. Sumatur inter cf , de me- 
dius quilibet numerus g. & multiplicentur om- 
nes ce , cf y g , de , communiter per/: & fint 

pro- 
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produ&i cef, tfz,fg, def. necnon multiplicetur 
0, per e: & fic produ&us eg. Et quonia cef ad 
vt <r ad/ item eg ad fg&\ vt e ad f. ergoc^/ad cfz r 
eft vr eg ad fg. Eft autem cf minor, quam g: er- 
go cfi, minor eft, quam fg: ergo cef minor eft, 
quam egi ergoiunt quatuor numeri , hoc ordine-* 
cef eg', fg, def priores minores pofterioribus; a 
I quibus denominatae vnitates 1 (cef), 1 {ge), 1 {£>}, 
\{def), funt inferie harmonica naturali abvnita- 
' te, hoc ordine, priores maiores poftcrionbus. & 
eft i{cef) ad i{def), vt d ad c, & 1 (eg) ad 1- 

{fg), vc / a( * e - ’ ■ , 

o hypologarithmum inter terminos l {cef), 1 (def'), 

: efle hyperlogarithmo inter terminos 'i c i)> '(fi)' 
Demonjlr. 

Natn hypologarithmus inter terminos {cef), 

1 (def), qx i {eg), ex i{fg), & cx omnibus inter- 
mcdijs,alijTquc terminis componitur: hypcrloga- 
rithmus vero inter 1 {eg), 1 (fg), ex 1 {eg), & cx 
intermedijs terminis, vfque ad 1 { fg) exclufiue, 
componitur. Ergo hyperlogarithmus inter 1- 
{cef), 1 {def), maior eft hyperlogarithmo inter * 
1 {eg), 1 {fg). Quod &c. . Quare &c. 


Probi 4. Prop . 62. . 

Ata qualibet ratione inaequalitatis ,inuenire in feric 
harmonica naturali ab vnitate, terminos determi- 

M ni nr,tatn 
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natam habentes rationem inter quos hyperlogarithtnus 
adhypologarithmum propior eft aequalitati, qu&in in da- 
taratione . . /’* . 

• Ffypoth . ' . • . • ^ ! .* k * 

Sit data ratio inaequalitatis a ad b: & fit determinata^ 
quaedam ratio C. 

Oportet inuenire terminos in Icrie harmonica naturali 
at vnitate, habentes eamdem C ratiottent s inter quoshy- 
perlogarithmus ad hypologarithmum eft propior aequa- 
litati, quam vt a ad b. 

Confir. 1 ! ■ ' ' . : » 

b. Efto a maior quam b. &inucniantur inferio 
harmonica naturali ab vnitate, termini , prior d, 

, pofterior e\ inter quos hyperlpgarithmus ad prio- 
| rem d, maior eft, quam vt a ad a — L~ 

Dico inter d , e hypcrlogambnwm ad hypologari- 
thmum, maiorem effe, quam vc a ad maiorem , quarru 
vt b ad a. • • 

1 Prcepar. - •' ■ 

Inter d , e , aflumatur mediorum omnium harmoni- 
corum fumma f. • ; ' 

Demon flr • 

Inter d, e hyperlogarithraus cft d-*fi & hy* 
pologarithmus f-*e: &eft d-±f ad d, maior,quam 
vt a ad 4 — b: &per conuerfionem rationis, d 
. . -+f ad f y minor, quam vt a ad b. Sed d-*f ad/ 

* 3 - 5 - | minor eft, quam vt </-*-/ ad Ergo d^/ad 


dtff.Xl. 
(T X j h. 
ccnfir* 

F 
8.5 
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J f-*** minor eft, quam vt a ad h. Ergo inter d> t 
I hyperlogarithmusadliypologarithmum, minor 
;i eft , quam vt p ad k Qwod&e. • ; * 3 

\ ' Et eft hyperlogarithmus hypologarithmo 
. i maiore l> autem, minor, quam a. Ergo hyper- 
1 logarithmus ad hypologarithmum maior eft, 
\ quam nb ad a. Quod &c. 

^uarc Sae* • r .* : ( . 

• ,* • - • \ . • f t • «. 

i i > i .1 HI i» i i ■■ « i m i ■ -w ■ i ' I 

Tbeor. t9.Prop.63. . J, 

1 fuerit prima ad fecundam, minor, quam vc tertia ad 
) quartam; fuerit autem prima, quam tertia, maior; erit 
fecunda , quam quarta, maior. 

7 . Dem o nJlr ft . 

: . .5 . | Nam fi eflet fecunda «qualis quarta : eflet pri- 
ma ad fecundam, maior , quam vt tertia ad quat- 
3 - 5 - tam; contra hypothefim . Quod fi fecunda eflet 
8 * S • minor , quam quarta ;■ eflet prima ad fecundans, 
i maior, quam vt ad quartam.-prima autem ad quar- 
l 3 * 5 * | tam,maioreft quam Vt tertia ad quartam: eflet er- 
j go prima ad fecundam , maior , quam vt tertia ad 
! quartam, .contra hypothefim* Eft ergo fccun- 
| lia, quam quarta maior. Quod &c. Quare &c. 

• Theor. 6o.Prop.6q. • ' i 

S I fuerit prima ad fecundam,maror,quam vt tertia ad 
quartam ; fuerit alitem prima , quam tertia minor: 

M m 2 erit 
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erit Se fecunda, quam quarta , minor .. 

Demonjir . 

8. y. Nam fi eflet fecunda sequalis quartae reflet pri- 

ma ad fecundam minor, quam vt tertia ad quar- 
tam, contra hypothefim. Quodfi fecunda eflet 
• z. y. maior , quam quarta : eflet prima ad fecundam*, 
8. y. minor, quam vt ad quartam : prima aute ad quar- 
i 3 . y. j tam, minor eft, quam vt tertia ad quartam r eflet 
ergo prima ad fecundam , minor , quam vt tertia* 
J ad quartam, contra hypothefim. Eft ergo fc- 

| cund3, quim quarta j minor . 

Quare &c. 

Theor. 6 1 . Prop. 6 5 . 

1 n Arumdem numero ferum rationum vna tantum* 
i quantitas eft logarithmus. 

• Hypotb, 

Sunto dua? quantitates Aquales a, k 64 efto a , loga- 
rithmus rationis C. 

Dico \> non eflc logarithmum rationis C. 

Pr<epar. 

Sumatur ciufdem rationis C, hyperlogarithmus 
62. b. dy & hypologarithmus e, propiores arqualicati, 
quam vt a ad k 

Dtmonjlr * 

y j.b. d : maior quam e. 

Si a, maior eft, quam k 

J, r. 
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conflr. di r. minor, quam a\ L 
def.z^k d: maior , qudm a . 

63. b. r. maior, quam k • 
itf.z^b b, non eftlogarithmus rationis C. Quod&c. 

Si a, minor eft, quam h. 
ccnflr. ei d: maior, quam a y h. 
def.x^h ez minor, quam a. 

64. h. d: minor, quam h. 

def.i+h | non cft logarithmus rationis C. Quod &c. 

Quare &c. 

1 

Theor. 62. Prop. 66. 

D Eterminatae numerola? rationis hypologarithmi ad 
vltimum terminum, 5 c hyperlogarithmi ad pri- 
mum , funt rationes quali infinita? . 

T>e monfir. 

$?. h. Poflunt enim inueniri cuiufque determinat^ ra- 

tionis numerofar termini in feric harmonica natu- 
rali ab vnitate, quorum advlrimum, hypologari- 
60. h. thmus maior eft, quam in data quacunque ratio- 
' negitem, quorum ad primum , hypcrlogarithmus 
maior cft, qudm in data quacunque ratione. Qua- 
dtf.p.3. re hypologarithmi ad vltimum terminum, & hy- 
perlogarithmi ad primum, ratio quafi cftiuiinita. 

. . , Theor. 
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T heor. 6 3 . Propof 6 7 * . t 

S I trium insqualium quantitatum, maxima, minima, 
fuerint propiores squalitati, qtfam data ratio inaqua* 
litatis: etiam maxima, & media 5 media, & minima , erunt 
propiores squalitati , quam data eadem latio . . 

HypOtk. . 

Sint insquales quantitates a , b, c$ maxima quidem 4, 
minima c : &fit data ratio inaequalitatis d ad c, cuius ma- 
ior terminus d , minor e: & fit a ad*, propior squalitati, 
quam d ad 0. : 

Dico aj b, Si b\ c: propiores squalitati, quam di e : 

Demonflr, 

hyfoth. a;c: propior squalitati, quam di e . 
de f. 1.3. 45 c: minor, quam d-, e. Si cj a: maior, qoanp r, d. 
8. 5» 4; minor, quam a- 3 f. & ^4: maior* quSn cj a. 

1 j. 5. 45 minor, quam d^e. & b, a: maior, quam r 9 d. 

def.3.3. a 3 b: propior squalitati,qu^m d\ e. Quod&c. 

. 8 . y b\ c : minor, quam 4$ c. & c\ b: maior, quam c; 4. 
13. 5. minor, quam d-, e.Si c; maior, quam r 3 d, 

def.3.3. b\ c : propior squalitati, quam d\c. Qijod&c. 

. Quare &c. . ... 

— — , ■ ■ i» --- ■ 

Probi 5 . Prap, 68. . ' 

D Ata qualibet ratione insqualitatis, inuenire cuiuf- 
dam determinats rationis hyperlogarithraos,& 
b)poIogarithmos.adinuicem, & ad logarithmum pro- 
piores squalitati, quam in data ratione . 
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Hypotb. 

ata ratio inaequalitatis a ad k cuius maior t$r-, 
t, minor ^&lic determinata quaedam ratio C. 
rtet inuenire hyperlogaiith mos , & hypologiri- 
id inuicem, & ad logarithmum rationis C, propio- 
alitati, quam in ratione a ad b. 

Conflr. 

Inuenianturia fcrie harmonica naturali abvni-. 
tate duo termini d, e , habentes eamdem ratio- 
nem Cj inter qu os hyperlogarithmus f> adhypo- 
logarithmum g, fit propior aequalitati, quain in 
ratione a ad b. Sumanturque minores termini 
quam d, t, eamdem habentes rationem C, inter 
quos elto hyperlogarithmus b ; 8tcfto hypolo 
garithmus /; 5t eiufdem rationis C, efto logari- 
thmus kz . 

> f>£> b kj propiores efle aequalitati, quam in 
a ad b . “• u 

• •. 'Dcmonflr. 
f: maior eft, quam b, 

‘h:. maior, quim k • 
k: maior, qudm L 
i: maior, quam^. 
fi i : propior squalitati, quam a.\ b. 

/, b, t, i,^, propioresaequalicati,quam inratio- 
j ne a ad b. Quod &c. 
ire ■ • — ■ • - - - — — * 
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Tbeor. 6 \. Prop. 69. 

E lufdem rationis hyperlogarithmi, hypologarithmi, 
& logarithmus, quali funt «quales . 

Demonjbr. 

es. h. Poflunt enim inucniri ciufdem rationis hyper- 

logarithmi , & hypologarithmi, & ad inuicem , & 
ad logarithmum propiores «qualitati , quam in* 
data qualibet ratione inaequalitatis. Quare eius- 
dem rationis hyperlogarithmi, hypologarithmi, 
& logarithmus, quafi funt «quafes . 


. <. Tbeor. 6 5 . Prop, 70 . 

7 C Quealtarum numerofarum rationum , gquales funt 
loparithmi. 


. T)emonjh\ 

55. b. Earumdem enim numerofarum rationum, vna 
tantum quantitas, eft logarithmus. Sed «queal- 
t«, funt e«dem inter fe. nam fi non edent e^Jem, 
cum vclvtraquelic maioris, velvtraque minoris 
m^qualitatisjvtrarumque maioris , quf minor ef- 
fet, vel vtrarumque minoris inaequalitatis, qua: 
maior edet, propior edet «qualitati : Stnon edent 
j inter fe «quealt«; contra hypothelim. Ergo 


! etiam «quealtarum rationum , vna tantum quan- 
| titaseft logarithmus. 


Quare &c. 




Tbeo- 
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Theou 66.Prof. 71 . 

N Vmerofarum rationum, alrioris, maior eftlogari- 
thmus, & deprefifioris, minor . 

Hypoth. 

Sunto numerofa: rationes, A altior, X depreffior: & 
cfto ipfius A, Iogarithmus 45 & ipfius 5 ?, logarithmus 
Dico 4, maiorem efli*, quam L . 

. r Pr<epar. 

4i. b. I Inueniatur r, hypologarithmus rationis A, & 
d, hyperlogarithmus rationis X\ vt fit c, maior, 
quam d, . . ; - * .. ‘ 

.. Demonftr , 
def.i4h ai maior, quclm c. 
ccnftr. a, maior, qu^m d, i ** 

dcf.i+b d: maior, quim k : .. 

j 4 maior, quam k Quod &c. Quare &c. . 


Tbeor.67 . Prof 72 . 

M Vltiplicatarum numcrofarum rationum hyperloga- 
richmi funt quafi arquemultiplices: item hypologa- 
» rithmi, quafi aquemultiplices. 

Hypotb. . _ 

Sunto rationes numerofse A , 5* efto triplicata^ 

ipfius X, 

Dico hyperlogar ithmos A y hyperlogarithmorum X, 
quafi triplices effe* item hypologarithmos hypologari- 
thmorum» .<* u 1 > 

Nn ' De- 
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' Demonflr.. - / . / 

53.fr. j Ex S rationibus deinceps, duplicari far- 
nis hyperlogarithmus;, eft ex hyperlogariitfrais 
vtrarumque 2?, % compolitus. Er ex #,2?,# ra- 
f tionibus deinceps, triplicata rationis A , hypci Io- 
garithmus, eft ex hy pcrlogarithmis trium #, 2, # 
compofitus. item bypologarithmus exhypolo- 
<?<?. h. garithmis . Sed rationum 2?, 2? deinceps, hv- 

perlogarithmi, fuot quali aiquales : item hypolo- 
1 5 • 3* garirfami, quali aequales. Eigo oompoaendo,ra- 
tionis ex duabus 2>, duplicatae hypcrlogari- 
thmus,adhyperlogarkhmum vnius quaii eii 
23 » 3* duplex: & iterum componendo, rationis /4, ex tri- 
j bus 2?, 2?, 2?, tripIicatxJiyperlogaritliniUsadhy* 
j perlogarithmum vnius Sj quali eflrtripicxi item 
I hypologarithmusad bypalogaiithnaum, quali eft 
| triplex. Q^iod &c. 

Quare &c. .. v * : - : . { 



, Theor. 6$. Ptap. : i • 

Vltiplicatarum numeroiaruoi rationum, luat aeque* 
multiplices logarirhmi". 


Hypoth. 


Sunto rationes A, numerofte; &efto A , multipli- 
cata ipfius 2?. 


* Dico Iogarithmum A> Iogarithmi $ 9 totuplicem efle, 
quotuplicacaeft A ad 

Pc- 
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Dcmonfir» 

<5 9. h. Hyperlogarithmi, hypolhgawthmi , & logari- 

thmus A t funtquafi arq«alefc :item hyperlogari- 
thmi, hypologarithini>& legarithmus # } fimtqua- 
71 . h. (j aquales . Sed hyperlogarithmi A , ad hyperlo- 
gaxichmos % & hypoIogarithmi>ad hypologa- 
ic. i nthmos funt quali toruplices , quotupljcata eft 
31* 3- A ad Ergo hyperlogarithmi A , adlogari- 
- 1 thmum quali totuplices. Suntautemloga^ 
33* 3 - rithmi A , & 2 >, quantitates determinata. Ergo 

logarkhmus A y adlogarithmum », totuptexeft* 

| quotuplicaracft A ad 3 . Quod &c. 

Quare &c. ...... . • : . . f ' . i' 


.. < .* T beor* 6 9. Pro jl 74 . 

R Ationes numerof^ Iogarithmicam inter fe rationem 
habentes, logarithmice fune proportionales, vt 


earum logarithmi . 


P/ypoth, 

Sunto numerofe rationes A , 2>, Iogarithmicam inui- 


cem rationem habentes; &cftoradoms > 4 , logarithmus 
45 & rationis 2 ?, logarithinus b, • 


Dico -d ad S, effe logarithmice, ficuc 4 ad 


Prdpat . 

Rationis & quantitatis 4, fumantur multiplicata^ 
ratio 3-d, &a?quemultiplcx quantitas 34: item rationis #, 
& quantitatis multiplicata 4$,&a. , quemultip]ex 4^ 

N n 2 Z>- 
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Demonflr. \ 

hypotb. Rationis A, logarithmus eft a. 

73. b. Rationis 3 A, logarithmus eft 3 4. 
hypotb. Rationis 2?, logarithmus ell b. ' * ' .* : ! 

73. h. Rationis 4 B, logarithmus eft 4^. 

71» b. Si lA y eft altior, quam 4 etiam 34, eft maior, 
70. b. quam 4 ii depreflior; minor: fi xquealta^ 
aequalis. ' ^ . 

iefx.4. j A ad B, eftlogarithmicfcjficut 4 ad b. Qjiod&c. 

?• Quare&c. • • • ’ . ' v.. 

_ * • _ * 

V 1 • • * 

ProbL6.Prop.75. 

D Ata ratione , numerofam depreflior inuenire . 

... Hypotk. 

Eftodata ratio 4 ad b : cuius maior terminus 4, mi- 
nor b . 

Oportet numerofam inuenire deprefliorem , quam a 
ad b. 

Conflr. 

Efto c, exceflus a — b: & multiplicetur r, donec fiat 
maior, quam b: & fit multiplicationis numerus di cui ad- 
dita vnitas faciat e. 

Dico e ad d y deprefliorem efle,quam 4 ad b. 

Demonflr. 

Quoniam cd , maior eft quam b: ergo cd-*-c 9 maior 
eft r quam b-*r y ideft, maior, quam a: & cd~rc ad r, ma* 
k>r eft, quam 4 ad c: ergo per conuerfipnem ratioms cd 

: -*C 
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~+c ad cd, minor cft, qu£m 4 ad b. Sed cd-+c ad cd , cd 
vt d-w ad d: 8< e eft d-+u: ergo e. ad d minor eih quam 
a ad k & ell e maior, quam d: ergo e ad d , elt deprei- 
fior, quam a ad k Quod &c. / 

Quare &c. 


• . . . Probi. 7 . Prop. 76. 

D Atis duabus rationibus non asquealtis , logarithmi- 
- cam rationem habentibus : inuenirc numerofam-. 
rationem , deprefliorem ^ltiorc datarum, &altioremde~ 
preffiore. : 

Hypotb. 

a •' p e h * * . b- • . 

c fd 
l ) * : : t 

Sunto rationes datas maioris inaequalitatis, a ad b al- 
tior, & c ad d depreflior . 

Oportet rationem ourtierofam inucnire , depreffiorem, 
quam a ad b } &altiorem,quam c ad d. 

Confit . 

Sumatur inter 4, b , media proportionalis e: & inter c, 
d , media f. Et vt / ad c, ita fiat e ad^; &vt,/' ad d , ita 
c ad h & erit ex aquali g ad h vt c ad d: eritque g, ma- 
ior , quam h: & erunt g, e , h, tres continue proporrio- 
nales : entque g maior, quam e; & e } maior, quam h. 

Et quoniam ficut a ad b> dupiicataelt rationum a ad 
r, & e ad b', fic ^.ad h , duplicata eft rationum g ad <?, & 

e ad hi - 
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- 31 


" 1 1“ i> 


g" 

<r> f 

.. :j 


'I' ♦ •' 'I 4<* J •*< ?••!. ‘4. »‘,i 3 

: 'f ' * <& i .V. ::: . • !. : . 

■» J.» / •* : .. J *..* * s * f i- ’ ^ i! • : ! » 

j8. 4. | e adjo: permutando critfkut *ad £jaWor,qmra 
[ g ad b; fic a ad e y Si e ad b y altior,qHacn g ad e , 
Si e ad h: funtque rationes maioris inaequalitatis: 
ergo a ad e , maior cft, quam g ad e : Si a , maior, 
quam g. item e ad b, maioreftj<juaai e a^ h ( Si 
\h y maior, quam L . ./»: 1 . V.2 

Duarum qqantitacum h — b , vel b, fumatur vnanoa, 
maior, quam altera: quas fit b — b: cuius arqualirer diui& 
fecundum quemlibet numerum particula fic i. & multipli- 
cetur /, donec fiat primo maior, quam b: & efto multi- 
plicationis numerus k. Deinde multiplicetur i, donec fiat 
primo maior^quam g: Si fiEmulciplicationisnumerus I. 

Dico / ad depreifiorem dle,quam a ad b: alti orem, 
quam c ad d. 


. . T 


Dewonjk. 

Maior cft h — £,quam /: fed Ki~b non maior: ergo 
b — bj maior eft, quam Ki—b: Sib , maior,quam Kt: Si 
cft Ki maior, quam b. \ Deinde a ad e, eft vt e ad b: & e 
ad g, eft vt b ad a ergOex aequali in perturbata, a ad g , 
eft vt b ad b . & permutando a ad /?, vt g ad k & a — g 
a d'b*—b vt a adg: led a maioreft,quam g: ergo a — g , 
maior eft, quam b — b: fcd b—b, maioreft,quam i; er- 
go a — gy maior cft , quam i. fi d li — g y non maior cft, 
quam i. ergo a — g, maicr eft, quam It — g: ergo a ma- 
ior 
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io r cft, quam h . Ergo li ad ki> vd / ad ^ minor eft, 
quam a ad b: & fune maioris inaequalitatis ; ergo / ad K 
depreflioreft,quam a ad b. Quod&c. Rurium li maior 
ell,quam g: Sc h maior eft quam Ki. Ergo li ad Ki, vd 
/ ad K y maior. cft, qidm g ad h y velqu^m c ad d • &func 
maioris inaequalitatis rationes*.ergo / ad Ky alcior eft, quam 
( ad d. Quod 5*c. 

Quare&c. . .i 

.1 : i 5 .i ;• . • Probi. tt.Prop. 77 . 

D Ata qualibet non numerofa ratione , dataque altera 
qualibet ratione inf qualitatis : duas numerofas ra- 
.tiones inuenire altiorem & deprefliorem, qudm data norL» 
numerofas logarithmice proportionales, vt numerus ad 
numcium$ propiores qualitati logarithmicae, quam iit 
data altera ratio * , 

Hypoth. 

Sit data quaelibet ratio non numerola ; cuius maior ter- 
minus a t minor bi 6 e fit data altera ratio inaequalitatis* cu- 
ius maior terminis c y minor d. 

Oportet inuenire duas rationes numerofas , altiorem^, 
quam a ad b y & deprefliorem, quam a ad b\ logarithmi- 
ce proportionales, vt numerus ad numerum : fed vtaltior 
ad deprefliorem logarithmice fit minor, quam vt c ad d. 

Conjbr. 

75» - 1 Inueniatur ratio numerofa c ad fl depreflior, 

1 quam c ad d, fmmaturque numerus g y pariter par, 

ma- 
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5 *. j. J maior quam e: & quotus eft^, fobtotuplicata-,' 
rationis a adi, ratio inueniatur h ad i: & inuo- 
niatur numerofa ratio K ad /, depreflior , quam, 
b ad i : & rationis K ad /, fumantur duplicatio, 
triplicata, & deinceps reliqua? multiplicata?, donec 
r fiat ratio M , primo altior , qu^m a ad b: St fit 
multiplicationis numeris m: qui vnitate multatus, 
relinquatur n: & quotus cft n, totuplicata, ratio- 
nis K ad /, fiat ratio 2 ST. 

Dico rationem depreffiorem die , quam a ad b: & 
M ad W logarithmiceminoremefle,quam vt c ad d. - 

Demonflr. . . I. “ 

Si enim ratio 2V, non eflet depreflior, quam a ad In 
cflet vel jequealta, vel altior. Sed non cft altior ahoquuo 
AI, non ellct primo altior, quam a ad b. neque eft ?quc- 
alta , alioquin dfet eadem, atque a adi: & edet etiam <* 
ad b ratio numerofa, contra hypothefim. Ergo ratio 5S7, 
cft depreflior, quam .4 a d b. 

Deinde quoniam K ad /, cft depreflior, quam 
h ad i: & h ad /, totuplicata quotus eft g, eft a 
i 9 . 4 . ad b: ergo K ad /, totuplicata quotus eft g, eft 
depreflior, quam a ad b. ied K ad /, totuplicata 
5 quotus cft m , eft altior, quam d ad b. Ergo nu- 

j merus m, maior eft, quam^: fed g, eft maior, 
j quam c: ergo m, multo eft maior, quam r. &eft 
,! m ad vnitatem, maior, quam* e ad camdem vni- 
| tatem: & per conuerhoncm rationis, m ad », mi- 
. ~ nor 


Digitized by Google 



•QVINTVM. 289 
conftr. | nor eft, quim e ad f. Sed vc m ad », ita logari- 
17. 4. j thmice eft ratio M ad rationem 5 ST. ergo ratio 
! M ad rationem N, minor eft logarithm ice, quam 
| vt e ad/;& multo m inor,quam vt c ad </.Quod &c. 
Quare &c. 


T beor . 7 o . Prop. 78. 

N On numerofe rationis vna tantum quantitas cftlo- 
garithmus. • 


F/ypotb. p, 

Efto ratio a ad b non numerofa: fintque duae quanti- 
tates inaequales, c maior, d minor : quarum vnar,eftolo- 
garithmus rationis a ad b. *■ 

Dico d, non eflclogarithmum rationis a ad b. 


77. b. 


prdpar. 
74. b. 
17. 4. 
defa+b 
6j. b . 


Prdpar. 

Inueniantur duae rationes numerofar, E altior, 
quam a ad b y & F depreflior: vtfit E ad /^lo- 
garithmice ficut numerus ad numerum, Eminor, 
quamvt c ad d. & aflignentur jpfarum £ } F ra- 
tionum, logarithmi e, f. 

Demonflr . 

E ; F : logarithmice minor, quarti c, d, 

E' y F: c\ f. * , ■ 
ei fi minor , quam rj d, 

e: maior, quam c. ? : v 

fi maior, quam d. .... “ 

d r noik eft loganthmus rationis a ad b. Quod&c* 

O o Hy~. 
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Hypoth. 2, ’ . ; 

Efto d, logarithmus rationis a ad b. ; 

Dico c , non eflelogarithmum rationis 4 ad b. 

Demonjlr . 

jup. e; fi minor, quim cj d. 
z m $. fi e: maior, quam d\ c. 
def.^b fi minor, quam d, 

64. b. e: minor, quam c. 

defo4h | r, non cft logarithmus rationis a ad b. Quod&o 
Quare &c. 


The0r.y1.Prop . 79. 

N On numerofarum rationum, altioris maiorcft loga- 
rithmus ,&depreflioris minor . 

Hypoth . 

Sunto non numerofa: rationes, c A altior, 3 dcpreflior; 
&eftoip(ius A , logarithmus a; &ipfius#, logarithmus b. 
Dico 4, maiorem efle, quam b. 

Pr<epar. 

7 6. b. Inter A, ‘B rationes, inueniatur numerofa ra- 

tio C, depreflior,quam A , altior quam 3 : cuius 
logarithmus efto c. 

Demonjlr. 

ef.34)) i a: maior cft, quam c. 
def.^b r: maior, quam b. 

I a: maior, quam b. Quod&c. Quare &c. 


Theo- 
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Tbeor.-jl. Prop. 80 . 

M Vltiplicatarum rationum, funt xquemulcipliceslo- 
garithmi. ... 

Hypotb. 

Efto ratio c 4 rationis 3 triplicata : &cfto rationis A> 
logarithmus a ; & rationis 3, logarithmus k 
Dico a ad h triplicem elTe. / I : 

• > Ffypothejis contradi Horia in primo cafu . 

' f i ."C d 

E A F G 3 H 

e a f £ b h 

i 

Efto fi fieri potcft a maior , quam triplex ad k 

Pr<epar. 

ni* h. | Inter rationem a ad b altiorem,& rationem tri- 
plicem dcprefliorcm, ratio numerofa fumatur c ad 
77 - h. j d , depreflior, quam a ad b, altior , quim triplex, 
&vt<*, lit maior, quam c; & d, maior, quim k 
Etinuenianturdua; numerofa; rationes, E altior 
quam Si F depreffior; vt fit £ ad F logari- 
thmiceficut numerus ad numeru, & minor , quam 
77. b. | vt a ad c. Irem inuenianturdu? numerofa? ratio- 
nes, G altior quam 3, & H depreflior; vtfit G 
ad /Zlogarithmice ficut numerus ad numerum, Si 
» minor quam vt d ad k Sint autem rationum £, 
J F, G , H y logarithmi c y f y g, h . * 

Oo a. Z>- 
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prxpar. 

14. 4. 
prxpar. 

14.4. 
17. 4. 

hypotb. 

17. 4* 
74. fc. 

17. 4. 
prxpar. 

74. fc. 
17. 4. 

dcfaqb 
63. b. 
prxpar.' 
74. h. 

17.4. 
2« 3 • 

dif 3 ib 
6.\. b. 
67. b. 
pr.rp.ir. 


E L E M E N T V M 

c d 

E : A F .-.<7 8 . & 7 

e a f g .X ..-f 1 : 

• V 

j . Demonjbr . . . : 

^4: altior,quam -F. 

logarithmice maior, quam F> 2?. 

[. G: altior,quam S. 

F; Z?: logarithmice maior , qudm Fj (7. 
j S: logarithmice maior, quam F$ <7. 

2?: triplicata. r * t. V 

F 3 G: depreflior, quam triplicata. 

F', G: logarithmice fig. 
fi g: minor , quam triplex . 

E\ F: logarithmice minor, quam a; c. 

Ei F: logarithmice r, f. 

e', fi minor, quam <r, c . 

e: maior, quam a. . 

f: maior, quam c . .. ... 

Gi #: logarithmice minor, quam fi b. 
gi h: logarithmice G m ,H. , 

| gi h: minor, qucim fi b. 

' fi g: maior, quam bi d . 
h: minor , quam b. 
g: minor, quam d. 
fi (>: maior, quam ci d. 
r, d: maior, quam triplex. 


1* r» 

ii\ / 
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13. f. J^^.* maior, quam triplex. - ) qua? fune contradi 
Jup. • | fi g, mirior, quam triplex. J ‘ ■. doria . 

Ergo a ad b , non eft maior, quam triplex. 

Hypotb. contrad, in fecundo cafu. 

• 'J * 

f • ; *: ;- k ; a .** •>'* * . 

E A' F : . ’ 

tf 4 f \ \ r: i b ' ::b •• ’ . 

Efto fi fieri poteft 4 minor, quin? triplex ad . . 

Prapdr . . . ;::Vi f\ 

76. b. | Inter rationem 4 ad £ depreffio^em , Aratio- 
nem triplicem altiorem ratio numerofa fumatur 
c ad d t depreffior,qu 2 tm triplex ; -altior, quam a 
ad b: &vt c fit maiorquam a: & b maior, quam 
77- h ’ Id. Et inueniantur duae numerofa* rationes, E al- 
tior qu&m cx/, & F depreiTiorj vtfit E ad Z 7 lo- 
garithmice, ficut numerus ad numerum,& minor, 
77 ' h ' j quam vt c ad 4. Item inueniantur duaj numero- 
1 Ise rationes; G altior, qudm dcprcffior; 

vtfit G ad Hy logarithmice ficut numerus ad nu- 
merum, & minor, quam vc, b ad d. Sint autem ra- 
tionum E , F, G , H> logarithmi r> f, h. 

. . 'Demonjb. ji : •. . . 

prspar. E: altior, qusim A. 

14. 4. E- y H: logarithmice maior, quam A\ H, 
prsp.tr, B: altior, quam H. 

14. 4 . Ay H: logarithmice maior, quam Ai B. 

I7 . 4; Fy ff: logarithmice maior, quam Ai B. 

Ai B: 
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kypotb. 
17. 4. 
74. b. 

17.4. 
prxpar. 
' 74 . b. 

1 17 . .4* 
2.7. 
def.^h 
64. b. 
prtpar. 
74. fr. 
17.4. 
dcfoib 
63. h. 
6j. h. 
pncpar. 

ij. J. 
Jnp. 


£ 

e 


A F 

* f 


G 


,■2 

£ 


/> 


triplicata 

£5 /7: maior, quam triplicata 
h: logarithmice vt F; /7. 

<?$/?: maior, quam triplex. , . , 

E\ F s minor, quam c; x. 

£5 F: logarithmice vt 1 ■ ' 

fi minor, quam rj x. 
fi e; maior, quam xj c, : 
fi minor , quam a, . ^ * 

e : minor , quam r. ;• * . 

<7; /7: logarithmice minor, quam b 3 tL, 
gi b: logarithmice, vt G, 

: g', h: minor, quam b$ cL ! ■ ; 
g: maior, quam b. .• • . 
h: maior, quam d. 
r, b: minor, quam r, d. 
r 3 d: minor, quam triplex . 
r, b: minor, quam triplex. *> 

_ rj b: maior, quam triplcx.J 
Ergo a ad b , non eft minor, quam triplex. 
Ergo a ad b ert triplex. Quod&c. 

Quare &c. 


.1 ». 


qua» funt contradi- 
ftoria. 


Tbeo- 
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Theor. 7 $.Prop, 81 . 

O Mnifariam rationes, logarithmicam inter fe ratio- 
nem habentes, logarithmic£ funt proportionales, vt 
carum logarithmi . Hypotb, 

Dico A ad 2 , efle Iogarithmice,ficut4ad£. 

Sunto rationes A , 2?, logarithmicam inuicem ratio- 
nem habentes: & efto rationis A , logarithmus s, & ra- 
tionis logarithmus b. 

Pr<ep&r, 

Rationis A y & quantitatis a, fumantur multiplicata ra« 
tio sA } & aequemultiplex quantitas 3 a: item rationis 
& quantitatis £, multiplicata 4 2?, & ajquemultiplex 4^. 

Demonjir. < ■ . 

hypotb. Rationis logarithmus eft 4. 

80. b. Rationis 3 A y logarithmus eft 3 a. 
bypotb. Rationis logarithmus eft b . 

80. b. Rationis 4 2?, logarithmus eft 4^ 

^/.34/7 Si 3^, eft altior, quilm 4$; etiam 34, eft maior, 
7 y.b. quam 4^: ii deprefliorj minor ;ft cquealta^j 
aqualis. 

dcf&. 4. j A ad 'By eft logai ithmice, ficut a ad b . Quod &c. 
Quare &c. 


• Theor. 74 . Prop. 82 . 

D Varum quarumlibet numerofarum rationum , hy- 
perlogarithmusvniusad hypologarithmum alte- 
rius, maior eft, qudm vc logarithmus ad logarithuum . 

' De- 
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. . > T)cmonJlr,' '1 

dcf.xqh Eftenim.hyperIogarithnius vnius, eiufdemlo- 

garithmo maior; & eft hypologarithmus alterius, 
8.5. minor eiufdem Iogarithmo . Ergo hypcrlogari- 
thmus ad Iogarithrrium vnius , maior eft , quam vt 
p. 5. hypologarithmus ad logarithmum alterius.Quare 
permutando, vnius hyperlogarithmus adhypo- 
logarithmum alterius, maior eft, quam vt logari- 
thmus ad logarithmum , 

m t » _ ^ »• -_ __ _ _ 

mm .m >. ^Mi 

. Probi. 9-Prop. 83 . 

D Varum datarum non xquealtarum numerofarum.» 

rationum , datis terminis alcioris : inuenirc termi- 
nes dcpreflioris , ii#er quos ad hyperlogarithmum, maior 
fit hyperlogarithmus altioris, quam vt logarithmus ad lo- 
garithmum . 

Sint datx dux non xquealtx nutncrofx rationes, A al- 
tior, 2? depre(Tior:iintquc rationis A, dati termini c y d . 

Oportet rationis 2? terminos inuenirc , inter quos ad 
hyperlogarithmum, maior eft hyperlogarithmus intere, 
d y quam vt logarithmus A ad logarithmum 2. 

- Confir . 

Sumaturintcr c y d y hyperlogarithmus e: & in- 
ter alros quoslibet eiufdem rationis A terminos 
54. b. \ minores, quam c, d y fumatur alius minor hyper- 
61. h. | logarithmus/: Scinuenianturterniini g y h , in ra- 
tione 
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itione 5 , inter quos hyperlogarithmus /, ad hypologari- 
thmum K> propior fu squalitati, quam vt c ad/ 

Dico e ad / maiorem efle , quam vt logarithmus ra- 
tionis A> ad logarithmum rationis B. 

Prtpar. 

Efto a , logarithmus rationis ^ 'logarithmus ra- 

tionis B. 

Dcmonjlr, 

Jef.xjb fi maior eft, quam a. 

. 8. 5. 4* maior, quam <r; f. 

ccnflr. e;f maior, quim ij ks . r. 

def.2^b. b: maior, quam 
8. j. ij kz maior, quam /j b. 

13. 5. j 4: maior, quam »5 b. 
p. j. | ej i: maior , quam a\ b. Quod Sic. 

Quare Sic. 


Probi. I o. Prop. 84. 

D Varum datarum non ^quealtarum numerofarum ra- 
tionum, datis rcrmimsdeprcffioris: inuenire termi- 
nos altioris, inter quos hyperlogarichmus , ad hypcrloga- 
rithmumdepre(fioris,mmorfit, quam vt logarithmus ad 
logarithmum. ; . : 

Hypotb. 

Sint datsdus non squealts numerofs rationes, A a f 
tior, B depreffior: fintque rationis B dati termini c y d. 
Oportet rationis ^ terminos inuenire, inter quoshj 

Pp / per- 
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perlogarithmusjadhyperlogarithmum inter c, // minor 
eft, quam vt logarithmus A ad Iogarithmum 

Conftr. 

Sumatur inter c, d, hypcrlogarithmus e: Spin- 
ter alios quoslibet minores terminos, quam c y d 9 
fumatur eiufdem rationis 2? alius minor hypcr- 
logarithmus/; rationis autem A y inueniantur ter- 
mini, g,h y inter quos hypcrlogarithmus /, adhy- 
j pologarithmum h minor fit, quam vt e ad fi. 
Dico / ad e y minorem efle, quam vt logarithmus A ad 
Iogarithmum "B. . . 

Prapar. 

Efto 4, logarithmus rationis A: & b, logarithmus ra- 
tionis 

* * 

Demonflr. 

a: maior eft, quam K. 

/54: minor, quam 15 Af. 

/j A^.* minor, quam rj fi. 
b: minor, quam fi. 

fi. minor, quam c\ b. 

/5 4: minor, quam 

f. j /j r: minor, qu&m 45 Quod &c. 

Quare &c. 


def.iqh 
8. 5. 
conftr. 
def.i^h 
'8. 5. 

ij. J. 


1 1. /Vop. 85. 

D Varum datarum non sxjucaltarum numerolarurrL, 
rationum , datis terminis altioris i inucnirc termi- 
nos 
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nosdepreflioris, inter quos ad hypologarithmum minor 
fit hypologarithmusaltioris , quam vt logarithmus ad lo- 
garithmum . 

Hypotb, 

Sint datse dux non aequcaltx rationes numerofie, A al- 
lior, B depreflior : fintque rationis A dati termini c, d. 

Oportet rationis B terminos inuenire, inter quos ad 
hypologarithmum minor fit hypologarithmus inter c , d, 
quam vt logarithmus A ad logarithmum 2 ?. 

Conftr. i 

Sumatur inter c, d, hypologarithmus e: Spin- 
ter alios terminos eiufdem rationis A , minores 
qu^m c f d , fumatur alius maior hypologarithmus 
fi: & inueniantur in ratione B, termini g } b, inter 
quos hypologarithmus i ad hyperlogarithmum 
£ maior iit, quam vt / ad fi. 

Dico e ad /, minorem efle, quam vt logarithmus^ ad 
logarithmum B, 

Pr<epdr. 

Efto a, logarithmus rationis A: Si b, logarithmus ra- 
tionis B . 

— * ' i 

Demon fir. 

r, fi minor, quam i; K . 

€'y t: minor, quam fi, K . 

K: maior, quam b. 
fiy K: minor , quam fi, L 
a: maior, qu&ra fi. 

* Pp i fik 


5 6. b. 
6i. b. 


cortflr. 

P- ?• 

ief.i+b 
8. f. 
def.ijh 
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8.5. fi, b: minor , quam a t b. 
i 3 . 5. et, i: minor, quam a- } b. Quod &c. 


Quare &c. 


ProbL I 2. Prop. 86 . 

D Varum datarum non ajquealtarum numerofarumJ 
rationum, datis terminis depreflioris .-inucnire ter- 
minos altioris, inter quos hypologarithmus ad hypolo- 
garithmum depreflioris, maior fit, quam vtlogarithmus 

t • • ■ 


adJogarithmum . 


Hypoth. 


1 

Sint datxdua? nonarqualta? numerofe rationes, A al- 
tior, B depreflior ifintquc rationis ‘B dati termini c t d. 

Oportet rationis ^4 terminos inucnire, inter quos hy- 
pologarithmus ad hypologarithinum inter c, d , maior ell, 
quam vtlogarithmus A adlogarithmum B, 

Confibr. • 

Sumatur inter c, d , hyploogarithmus e: & in- 
ter alios minores terminos, eiufJem rationis B , 
5 b. I fumatur alius maior hypologarithmus fi & ratio- 
ni. b. \ n is A , inucniantur termini quos inter hypo- 

logarithmus i ad hyperlogarithmum K maior 
fit, quam vt e ad fi. 

Dico i ad e, maiorem cfle, quam vtlogarithmus A ad 
logarithmum B. 

Pr*pdY. 

Efto rationis A% logarithoius a; & rationis B logari- 
thmus b. * ” 
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Demonflr . . : 

€onflr. /j K: maior eft, qu£m e\ f. 

3' ij e: maior, quam f 
def.z^b b: maior , quam f, , . 

8. 5. Kif. maior , quini K‘ } b. . ■ 

*/.z4fc Af: maior, quim 4 L . ; 

8. 5. A: maior, quim a 3 b. 
ii* i- *> e: maior, quiin a 3 b. Quod 
Quare &c. . 


Theor. 75 . Prop. 87 . 

A Rithmetice difpofitorum terminorum ratio , quam 
: habent bini minores ad inuicem , altior eft ratione, 
quam habent bini maiores . . 

Hypoth. 

Sint arithmetice difpofitg quantitates a 3 b 3 c 3 d: 
4. h. j & fit a minor, quim c. vnde quoniau1.peraiuran~ 
def.j,h . , do a 3 c 3 b 3 d 3 fiint arithmetici difpolit# , etjanu 
I y eit minor, quam d . 

Dico rationes terminorum <*, b ad inuicem, akiores 
efie rationibus c, d ad inuicem . 

t 1 

Pr<epar+ 

Quoniam a 3 b funtiniequalesjcfto a minor, quam b: 
& fit defc&us e. 

Demonjlr* 

f"P- I b: minor, quam d. , 

*!$•,[ H 5 minor, quim d 3 e. • * 

b',m 
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3. 3. b; a: maior , qu^m d\ c . 
hypeth. b: maior, quam a. & d: maior, qu^ra e.' 
def.p. 4. bj «:altior,quam d; c. Quod&c. 
z. 3. a ; b: minor, quam c; d . 

hypotb. a: minor, quam b. & c: minor, quam d. 
dcf.p.4. *; b: altior,quam cj d. Quod&c., 
Quare &c. 


Tbeor . yS . Prop . 88 . 

H Armonice difpofitum terminorum ratio , quam ha- 
bent bini maiores ad inuicem, altior eft ratione^ 
quam habent bini minores . 


Hypotb. 

Sint harmonice difpofitar quantitates a , b , r, d • 
34 . b. j &fit a maior, quam c. vnde quoniam permutando 


def.i^h a, c , by d , funt harmonice difpofitse, etiam b> eft 
maior, quam d. 

Dico rationes terminorum a , b ad inuicem, akioresef- 
fe rationibus ad inuicem . 


k 


Prcepar . 

Sumatur vnaqudibet quantitas ei & fiat 
e : e -, f . * ' "7 


e: r, g. 
r. e-> b. 



T>(- 


f 
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Demonflr . 

I f> g> g> * funt arithmetice ordinate. 
| c\ ; e: e b. q a: fi e . 

I 4: fi h . 


3^5 


*/•?•*>• ; 
87. h. 
Jup. 

Jup. 


ci minor, quam a. & fi minor, quam b .• 

^ minor, quam /. 

7 ;^: altior , quam />; & £ fi altior, quam /5 /7. 
fi g: bi a. & gi fi ^ b . 

/75 i: ^ c, & /; b: q d. 
bi a: altior, quam di c. & 4; altior, quam.. 
q d . Quod &c. Quare &c. 


Tbeor.yj.Prop. 89. 

S I fuerint quotcunque magnitudines, & aliceipfts aqua- 
les numero ; fitque maior proportio prima; priorum, 
ad primam pofteriorum, quam fecunde, ad fecundam ; & 
hxc maior, quam terci^ad tertiam: & fic deinceps: habe- 
bunt omnes priores fimul, ad omnes pofteriores fimul, ma- 
iorem rationem, quam omnes priores, relida prima, 
ad omnes pofteriores, relida quoque prima; & multo ma- 
iorem, qutlm omnes priores, relidis duabus primis, ad om- 
nes pofteriores, relid s duabus primis: & fic deinceps 
etiam maiorem, quam vltima, ad vltimam : fed minorem, 
quam omnes priores, relida vltima , ad omnes pofterio- 
res, relida etiam vltima: & multo minorem , quam omnes 
priores, relidis duabus vltimis, ad omnes pofteriores , rc- 
ludis pariter duabus vltimis ; Scfic deinceps etiam mino- 
rem, quam prima, ad primam. ffy- 
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b 

c 
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v ffypotb, 
e 

f ' '* •' 

‘ i 

' d h ; ' 

« maior, quam b; f. 
b, f: maior, quam r$ 

<3 maior, quam d ; b. 

Dico a-i b~+c-+d', crf-tg+hi maiorem cfle, quam b +c 
-+dj f~*g-+b. 

Et b-+c-+d-y f-+g-+b: maiorem, quam c-^d, g-*-b. 

Et c-rd, g-+b: maiorem, quam d, b . 

Dico etiarn a-+b - 1 c-+d 5 e-+f-+g-*h: minorem efle,quam 

4 t-+b-rCy € ~^'f~^g‘ 

Et a-+b-H$ e-*f+g: minorem, quam a-tb, e-+f. 

Et a~+b' } e-*f: ■ minorem, quam a , e. 

'Dcmonflr. 

c\ g: maior, quam d‘ y 
c-y d: maior, quam g; h. * . 
c-+d, d: maior, quam g-*h'y b. 
c-+d\ g^b: maior, quam d, b . Quod &c. 
c-^dy c : minor, quam g+hi g. 

Cy c-+d: maior, quam gig-+b, 
j _Cy g: maior, quam c-+dy g-7+b. 

1 by f: maior , quam <3 g. 

J by f: maior, quam c-td; g-+b • 
b, c-+d: maior, quam j^g^b. 


bypotb. 
p. 3 . 
p. 3 . 
p.3. 

3 - 3 - 
2 . 3 . 

P • b 
bypotb. 
13 . 5 . 
p. 3 . 


b-tc 
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b-*c-+d', c-+d: maior, qudm fi+g-+h 5 g-±h. 
b-fc-+d j fi+g-*-h: maior, quam c-+d> g-±h. Quod &c. 
a -+ b -+ c -i' d; e-*f-*g-*hi maior, qudra b-*c + 
f-*g-+h. Quod&c. 

4; e: maior, qudm b ; fi, 
a$ k maior, quam e, fi. 
a-+k b.\ maior, quam e-+/j f. 
a-+b} a: mjnor , quam c-+fi e . 
a-+k e-+fi minor, quam <*;•>. Quod&c. 
a-+l>i b: maior , quam e-*fi f t 
dr+b; e-+f:, maior, quam b\ fi. t 
k, fi maior , quam c; g. 
a-+b' y e-+fi: maior, quam q g . 
a-+ky c: maior, quam e~*fi 'g. 
a-+b-+c$ c: maior, quam e-+/'^g; g r 
a-+b-*c, a-*b: minor, quim e-fi+gi *-+fi 
a-*b-*c> e-±fi-+g: minor, qudm a-*k, e+fi. 
Quod &C. : 

*-+}?-* c-*d> e-*fi+g-+h: minor, quam a-i-b-t-c, 

| *-*fi+g* Quod &c. 


Theor. 7 8. Prop. pc. 

•rie harmonica naturali ab ynitate, terminorum.. 
armonic& difpofitorum, altioris dationis maior 
is, ad maiorem depreflioris, maior eft, quam vc hy- 
arithmus, ad hyperlogarithmum : & hypcrlogari- 
Q q thmus, 


i 


1 
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thmus, ad hyperlogarithmum, maior, quam vt hypologa- 
rithmus, ad hypologarithmum .* &hypologarithmus, ad 
hypologarithmum maior, quam vc minor terminus, ad 
minorem. 



,J Sint e ferie harmonica naturali ab vnitate, ter- 
mini harmonici difpofm a, b y Cy dy -quorum ab 
tioriit ratio a ad b } quam e ad d . Sirque 4,ma- 
rfc/.i ior, quam b: ideoque & c, 1 maior, quam d . • * 

Quoniam a adi, altiorcft, quam c a dd: opor- 
tet a , maiorem efle, quam c\ Si b, quam d. aho- 
34 • &• quin permutando, difpofitorum harmonice a 9 r, 
def.^J) by dy eflet c maior, quam a, ideoque & d robior, 
88. k quam b-, & c ad d y alsior ratio, quam a adi, 
contra hypotb /• '*• » • : •' ; ' •• ■ * » . • 

Deinde quoniam a, b, c y d y funt inferie har- 
monica naturali ab vnitate,4iarmonicedifpofiti; 
27. h. funt denominati 3. numeris -arithmetice difpofitis: 

26. b. quorum denominator a, reciproce minor eft de- 
24. b. nominatore b y necnon reciproce minor denomi- 
dcfj.b. natore c. Si quot funt numeri omnes medi/ inter 
denominatOFes 4, b\ totidem funt inter denomi- 


2 7* natores c, d: totidemque in feric harmonica funt 
inter 4, b ,* rotidemque etiam inter r, d . : 

\ Sint ergo inter a y b termini eyfi&c inter c,</, 
def.zib I totidem termini gy h: critque a-+e-*-fy hyperlo- 
def.isb | garithmus rationis 4, ad by Sc bypolo- 


gati- 
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garithmuseiufdem rationis, inter cofdcm terminos a, L 
erit quoque c hyperlogarithmus rationis c ad ti y oc 
g-tk-td, eiufdem hvpologarithmus inter cofdcm termi- 
nos c y d, , • \ * i . 

Dico a ad r, maiorem efle, quam a^e-^f ad c-+g-+h: 

Ec a-* e-+f ad^- -+g h - b> maiorem, quam c-+f-+b ad 
g-*b-+d. 

Et c-+f+b ad g-+h-*d, maiorem, quam b ad d. 

Demonflr. , 

bypotb. Quoniam a , e,f, b, necnon c, g, h, d, funr 
harmonice ordinati , in ferie harmonica naturali 
27. b. ab vnitate: ergo eorum denoroinatores , funt ari- 
thmetice ordinati, in ferie arithmetica naturali ab 
fup. vnitate itotidemque funt a , e,/, b : ; quot c, g y b, 
def.s.b. d: ergo denominatores a, c> fi /■; funt fimiliter 
arithmetice difpofiti , atque denominatores c, gy 
16. b. hy d: ergo etiam a , <r, f y b funt fimiliter harmoni- 
def.idb ce difpofiti , atque r, ergo a , e, r, g funt 

34. fe. harmonice difpofiti : ergo permutando <*, c , 

funt harmonici difpofiti. Similiter oftendetur, 
qubd eygyfyh funt harmonice difpofiti : necnon 

fyhybyd. 

def.ipb . Rurfum quoniam a 3 e,f y b funt harmonice or- 
dinati, &eft a maior, quam b: ergo a maior, eft 
• quam e j & e , maior, quam fi &/, quam />: item 
y«p. c, maior eft quam g; g , quam h y h } quam */. Et 
bypotb. quoniam a } c , «■, funtharmonicedifpofiti,&eft 

Q q 2 <r, ma~ 
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ie f- l l h \*> maior, quam q crgo& e , maior eft, qu^m^; 
oz. k. item / quam h\ & b , quam d, & eft 4 ad e ratio 
Jef.p.4. altior, idcoque maior, quam e ad g & e ad g, al- 
tior, & maior, quam/ ad b, &/ ad b, altior, & 
maior, quam b ad d. 

83. h.. Ergo 4 ad c maior eft, quam vt 4-+*-+/ ad 
c-+g-+b. Quod &c. Et eft 4-ff-f/ ad c-+g-+h ma- 
i ior, quam e-+f ad £-+h: & e-*f ad b maior, 
quam e-+f~> b ad ergo 4 -+*>-+/ ad c-+^ 

-+/?, eft maior, quam c-+f-+b ad j>-+h-+d. Quod 
: &c. Et eft e-±f-tb ad g-+h-*d, maior, quam b 
| ad d. .Quod &c. 

Quare &c. 


Theor. j9.Prop, 91. 

S I quatuor quantitatum prima ad fecundam maior fue- 
rit, quam tertia ad quai tam : productus extremarum, 
maior eftprodu&o mediarum. 

4; b: maior, quam r, d. 

Dico ad: maiorem efle, quam bc ♦ 

Prtpar. 

Fiat productus bd. 

Demonjir , 

9. h. adj bd: 43 b, 

9. h. br y bd: (', d. 

bypotb, 4j b: maior, quam <■; d. 

ad; 
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i j. j. | adi Id: maior, quam bcj bd, 
10.5. ] ad: maior, quam bc . Quod &c. 
Quare &c. 


3°9 


Tineor . So.Prop. 92 . 

S I quatuor quantitatum produ&us extremarum maior 
fuerit produ&o mediarum : erit prima ad fecundam^ 
maior, quam vt tertia ad quartam . 

Hypoth . 

Sunt quatuor quantitates 4, b , c , d: &eft ad maior, 
quam bc . 

Dico 4; b, maiorem efle,quim d. 

Pr<epar. 

Aflumatur produ&us bd. 

Demonflr . 


ad: maior, quam bc. 
ad) bd: maior, quam bc, bd. 

t r ■ 1 * 


hypoth 

8. 5. 

9. h. j ad) bd: 4; b. 
9 ‘ h. 

13. 5. 


bc, bd: c, d, 
a', b: maior, qu^m c, d, Quod&c. 


Quare 


Tbeor. 81 . Prop. 93 . 

S I fuerit prima ad fecundam, maior, quam vt tertia ad 
quartam : fuerit autem & tertia ad quartam maior, 
qu^mvt quinta ad fcxtam: item quinta ad fextam maior 
fuerit, quam yi feptima ad o&auara: erit compofita prima 

cum 
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ctim tertia, ad compofitam fecundam cum quarta, maior, 
quam vtcomoolita quinta cum fepcima, ad compofitam 
lextam cumo&aua. 

Hypoth. m . - 

a b: ' l 

f d , - • : ; ^ 

e f • >" 

£ . " ■ v 

er, b: maior , quam r y d. 

c y d: maior, quam e y f. 

e\ fi: maior, quam g y h. . *. 

Dico 4-*c$ b-± d: maiorem, quam e-*g y fi+h* 

Pr<cpar, 

Fiant produ&i af, ah, cfi, ch, be, bg, de, dg. 

Demonflr. 

f af-+ah: produ&us a per fi+h, 
j cf-+ch: prodiimus t per fi+h. 

*p b j a f-^ a ^ c f^ c ^ : produ&us 4-t-cper f-+h . 

* be-^bg: produ&us b y per e-+g, 
de-+dg: produ&us d y per c-+g. 
be-+bg-+de-*dg y produchis b-+d y per e-+g. 
hypoth. a\ b: maior, quam r y d. . , 

hypoth. d: maior, quam e y f. 
i j. 45 1: maior, quam e y fi 
hypoth. r y fi maior, quam & h. 

13.5. aj b: maior, quam g y h. 

13.5. r, d: maior, quam g y h, 

af: 
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f af: maior , quam be, 

. ah: maior, quam bg. 

| cfi maior, quam de, 

L ch: maior , quam dg, 
af-+ah-*-cf-+chi maior, quini be-i-bg-i-de+dg. 
i- b-*d: maior, quam e-*g\ f-+b. Quod &c. 
tre &c. 


- Theor, 8 a. Prop, p ab- 
ierint e ferie harmonica naturali ab vn itate, qua- 
or termini harmonice difpofiti ,* & ali/ quatnor eo- 
bmultipli.* inter (impios terminos altioris rationis 
ogarithmus, ad hyperlogarithmum depreflioris, 
:m habebit rationem , quam inter fubmulciplos.hy- 
irithmus verd inter fimplos a!tioris,ad inter fmi- 
preflioris, minorem habebit , quam inter fubmul- 
, . • : 

/ * , ^ ± » t . * 

lO) ' ' • 1(4) 

[(6) 1(7) 1(8) 

7) *(*) •* 1(9) l('°) 

4) r(tj) i(f«) 1(17) i (i 8) i(i 9) 1(10) 

Sint & ferie harmonica naturali ab vnitato, 
j quatuor termini harmonice dilpoiiri 1(3), 

I 1(7), : li;ro): quorum 1(3), maior, quan i(«): 

ideo- ; 


ffypoih. 

1(5) • m 

1 ( 9 ) i ( io ) t(ti)i(tt) 
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1 ( 3 ) 1(4) «( 5 ) i(«) 

«(<0 i( 7 ) 1(8) i( 9 ) i(i°) i(n) l(ii) 


1(7) 1(8) >G>) : 1(10) 

1(14) 1(15) i(xs) 1(17) «C*8) i ( i 9 ) i(?°) 


dcf.ijh ideoq;8i 1(7), maior, qudm 1(10). &eftoa!tior 
ratio 1(3) ad i(5), quam 1(7) ad 1(10: ideo- 
de fP‘ 4* que etiam maior, fint autem & iftorum seque- 
3 6 ’ h ‘ iubmultipli, 1 (<S), 1(12), 1(14), 1(20), pa- 


1 5* 5* riter harmonice difpofit/, & cum pra?didis 
proportionales . Sumantur etiam inter 1(3), 1- 
(5) medij omnes harmonici 1(4), 1(5): & inter 
1(7), 1(10), medij omnes 1(8) i(p); quorum 
.. a’quefubmultipli 1(8), 1(10), 1(18). 

4ef.\6h Conftatquod ficut 1(3), 1(4% 1(5), i(<s), & 
dcf.i 9 b fimiliter 1(7), 1(8), i ( p ), 1(10) harmonice 
funt ordinati, fic i(<s),.i(8), i(io), 1(12), & 
fimiliter 1(14), 1(16), 1(18), 1(20) funt har- 
monice ordinati , & a'que cum praedi&ispropor- 
tionalcs. Deinde inter 1(12), & inter 
1(14), 1(20) fumantur omnes reliqui medi/ har- 
monici 1(7), 1(9), 1(1 i), 8j ; i(ij), 1(17), 

I '('!>)■ 


Dico primo i (3)^1 (4)^. 1(5) ad i(7)-+i(8)-+i(p) 
maiorem efie, quam 1 (<?)-+ 1 (7) -*■ i(8)-+i( 9)^ 1(10) 
ad i(i 4 )- + i(u)- + i(i6)-*i(i7)h-i(i 8)-+i- 
(iy). . De- 
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\ ' f Demonjbr . 

i(*x i(7) : *(0 m(*4)- •. ?;• ■ , 

i (tf); J ( 1 4): maior, quibn i (7); 1(15). * 

i(5)$ 1(14): maior, qu£m i(<0-«- 1(7)5 1(14) 

< V 

i(3)> i(7> maior, quam i(5)-u(7); 1(14) 

V 

Similiter demonftrabitu r . 

1(4)5 1(8): maior, quam i(8)-*i(9); i(i< 5 ) 
-+1(17)» Et; r v , 

1(5); i(^ maior, quam 1(10)11(11)5 1(18) 
-+i(ip). 

1 (<5)11(7)5 1(14)1- 1(15): maior, quam 1(8)5 

1(16). 

1(8)5 i(M> i(4)3 i(3). ■ 

I(0' + 1(7)3 I ( I 4)- +I ( I 5) : maior, quam 1(4)5 

1 (8). 

Similiter demonftrabitur . 

1 (8) ■+ 1 (9)5 1 ( 1 5) -+ 1 ( 1 7): maior, quam 1(5); 
1(9). Et 

i( 5 )^i( 7)-4 -i( 8 )^i( 9 ); i(i 4 )^i(i 5 )-f i- 

(1 6 ) -+ 1(17): maior, quam 1(5)5 1^9). 
1(3.);* 1(4); i(7)-m( 8>. maior, quirii 1(5)1 1- 
(7)-+ 1 (8) -+ 1(9)5 1(14)1- 1(15)-+ 1(16) 

-i(i7> 

Similiter demonftrabitur . > * , 

?(s)“* , (4)- + ’ , (5)j r (7)^ , (.30‘ +I (p) : maior, 

R, r quam 
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i(5) i(4)- »0) i(«) 

i (<0 i( 7 ) 1(8) i(?) 1(1.0) 1(11)1(1») 

— . ' — ■ — ■ . i U.i ■ 1 . 

1(7) i( 8 ) . ‘ 1(9) : ■ «(i®) 

l(i4) l(iJ) l(l<9) 1(17) 1(18) l(lS>) i(*o) 

• l ! ; - , • •' * » • 1 * ' • 1 '• • . • . I 

quam 1 (6)-f 1(7)-+ 1 (8)-+ 1 (p)-+ 1 (1 o)-* 1 ( 1 4) 

-+i(i5)-+i(i5)-+i(i7)rM(i8)^ I ( I 9). Quod&c. 

Dico fecundo 1 (4) -* 1 ( 5 )t * (<* )> x ( 8)-* 1 (9)^ 1 ( 1 o): 
maiorem efle,quam 1(7)-+ 1(8)-* 1(9) -*tj(io)-«-i(i 1) 
-+1(12); i(i 5)-+i(i5)^-i(i7)-+i(i8)-u(i9)-rf-i(2o). 

Demonflr. 

f 1(7)-+ 1(8); i(i 5)-^ i(i5): maior, quam 1(4); 
i(3). 

1(4); 1(8): maior, quam 1(9)-* 1(1 o); 1(17) 

* p l Af-.w' 

I i(9)-+i(io)j 1(17)^1(18): maior,quani 1 (5)5 
i 1 (9). .• •L-. n -vr! * . 

x( 7 )-+ 1 '( 8 )-+ i (p)-+ «(io)fi(i 5 )h*i(i6)h-i(i7) 
h-i(i 8): maior, qua i(4)-*i(5)5 i(8)-m-i(9). 
89- h. 1 1(4)-+ 1(5)3 i(8)-hi(9): maior, quam 1 (11) 
-4-1(12); i(ip)h-i(2o). ; • ' . 

*9- h ' 1(11)-+ 1(12)3 1(19)-+ i(io): maior, quanu 

1(6)3 1(10). »• ’ 

93 - h ‘ 1(7)-+ i(8)^i(p) H -i(io) h-i(i i)-4 i(r 2); 1- 
( 1 5 ) -f 1 ( 1 6 )-* 1 ( 1 7 ) h- 1 ( 1 8 ) -4 1 ( 1 9 )-+■ 1 ( 2 o ): 
mator,qua * < 4 )-* 1 ( 5 )-* i( 6 )$i( 8 )-i- j ( 9)-+ 1 ( 1 °). 
; . i Quod 
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3*5 

Quod b conucrfo eft demonftrandum . 

Quare 8tc. 



t Theor.S$. Prof. 95. 

S I fuerint eiuldem rationis duo hyperlogarithmi , alter 
ex paucioribus, alter ex terminis vno pluribus ; St fub - 
multiplicati fuerint vtrorumque termini , per alterius mul- 
titudinem terminorum : fubmultipli cius, qui ex paucio- 
ribus, St fubmultipli cius, qui e* pluribus, primi funt aqua- 
les; & reliqui deinceps funt minores, hoc ordine; fecundus 
eius, qui cx pluribus; St fecundus eius , qui expaucioribus; 
&tcrduscius,quiex pluribus; St tertius eius, qui ex pau- 
cioribus; 8t fic deinceps .Quod fi fuerint hypologarithmi: 
fubmultipli eius, qui ex paucioribus, 8t fubmultipli cius, 
qui ex pluribus, vlrimi funt «quales; St reliqui deinceps 
funt maiores, hoc ordine; penultimus eius, qui ex plu- 
ribus; St pcnultiraus eius, qui expaucioribu$;& trifultimus 
eius, qui ex pluribus; 64 rrituftimus eius, qui ex paucioribus; 
8t fic deinceps. .» 

Hypoth. ' 

i(4) -a(£) I • r(f) 

• -i* • <h ■' m *(f) i (g) 

i(34) lOb‘-' ^ '-1(3 c) 

. ;i ,’ l(l d) .l(ic)' 1 (if) l(2£) 

. . • . 

Sint earumdem rationum 1 ( 4 ), ad i(c), St i(d) ad t(g) 
duo hyperlogarithmi; vnus ex duobus terminis i(<»), 

Rr 2 alter 
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3. 3. I b; a: maior , quim d; c, 
bypeth. b: maior, quam a. & d: maior, quam c". 
def.p. 4. b’, a: altior, quam d ; c. Quod &c. 
x. 3 . a j b: minor, quam c; d . 

hypoth, a: minor, quam b . & c: minor, quam d. 
dcf.p.4. b: altior, quam c\ d. Quod&c., 
Quare &c. 


Tbeor. Prop. 8 8. 

H Armonice difpofitum terminorum ratio , quam ha- 
bent bini maiores ad inuicem, altior ett ratione^ 
quam habent bini minores . 

Sint harmonice difpofita? quantitates a , b, r, d: 
34. b. I &fit a maior, quam c. vnde quoniam permutando 
def.i$h J a , c, b , d , funt harmonice difpofitse, etiam b 9 eft 
I maior, quam d. 

Dico rationes terminorum a, b ad inuicem, aitiorese^ 
fe rationibus c , d ad inuicem . 

Pr<epar. 

Sumatur vnaquselibet quantitas e: & fiat 
d; e: e-, f, ' 

bj e: e; g. 
e, e: r, h. 
d' 3 e: e$ i. 

T>e- 
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Demon flr • 

\fy g> g> i funt arithmetice ordinate. 
I r, e: e>' b. e\ a: fi e . 

I r, a: ft h. 


3°3 


dcfjjj. j 
87 . h. 
Jup. 

w- 


c: minor, quam a. & f. minor, quam b.- 
g. minor, quam i . 

7?^: altior, quam b\ i . & ^ fi altior, quam ijb. 

fi gi h & i} fi *•> y. 

/75 i: dj c . & /5 b: c; d. 
y> altior, quam r. & altior, quanij 
rj d. Quod Scc. Quare &c. 


fW. jj.Prop. 8p. 

S I fuerint quotcunque magnitudines, &alKeipfts squa- 
les numero 5 fitque maior proportio prima? priorum, 
ad primam pofteriorum, quam fecunde, ad fecundam ; & 
hsc maior, quam tertii, ad tertiam: & fic deinceps: habe- 
bunt omnes priores fimul, ad omnes pofteriores fimul, ma- 
iorem rationem, quam omnes priores, reli&a prima, 
ad omnes pofteriores, relidfca quoque prima: & multo ma- 
iorem, qucim omnes priores, relidis duabus primis, ad om- 
nes pofteriores, relidis duabus primis: &s fic deinceps 
etiam maiorem, quam vltima, ad vltimam : fed minoiem, 
quam omnes priores, relufta vltima, ad omnes pofterio- 
res, relicta etiam vltima: Si multo minorem , quam omnes 
priores, reli&is duabus vltimis, ad omnes pofteriores , rc- 
l«wiis pariter duabus vltimis ; Scfic deinceps etiam mino- 
rem, quam prima, ad primam. . ” Hy- 
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r* 

a . e 

!> f 

c * p 

' d b 
a ; e: maior , quam b, f. 
b> fi maior, quam q g. 
q g: maior, quam d', b. 

°Dico a-+b-+c-+dj e-+f-+g-+h: maiorem efle, quam b 
~+d', f-+g-+b, ' 

Et b-tc-td-, f-+g-*b: maiorem, quam c g-*h. 

Et c-rdy g-+h: maiorem, quam d ; b . 

Dico etiarn 4-+£-« c-+dj e-+f-+g~tbx minorem efle, quam 
a-+b- 3 -c'y e-+f-+g* 

Et a-+b-t-c‘y e-+f-+g: minorem, quam a-+b> e-+f. 

Et a-+b e-*f: minorem, quam 45 e. 

'Dcmonftr. 

bypctb. c ; g: maior, quam d$ b,- 
/>.3. q d: maior, quam g\ b. • 
p. 3. c-+d> d: maior ,quam g-+h-> h . 

p. 3 . ^-»6: maior, quam dj b. Quod &c. 

3-5* c: minor, quam g-+b; g. 

a*j. q c-+^/: maior, quam gig-+b. 

p • 3» , .q maior, quam c-W; g-*b. 
bypotb. i b\ fi maior , quam q g. 

13. 5. ! />; /: maior, quam g-+h, 

p. 3. U; c-+d: maior, quam f’,g~*b. 

b^c 


lementvm 

v ffypotb. 
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b-+c-+d'y c-+d: maior, quim f+g-+h g~+b. 
b-fc-td', fi-±g-*h maior, quam c^dy g^b. Quod &c. 
a-+b-+c~+d; e-+f+g-+h: maior, quiim b-*c + 
f-+g-+b. Quod&c. 
a; e: maior, quim b; fi. 
a$ k maior, qudm e, fi. 
a-+b; b.\ maior, quam e-tfi fi. 
a-i-b} a: mjaor , quam e-+fi e . 
a-+b$ e-+fi minor, quam ay e. Quod&c. 

b:, maior, quam e-tfi fi 
a-i-b; e-* fi, maior, quam b' y fi. ,■ : 
b- y fi maior , quam c ; g' 
a-+b' y e-+fi maior, quam r y g . 

! a-i-b- y c: maior, quam e-* fi g . 
a-*b-+c'y c: maior, quam <?-+•/-+£; g x 
a-+b~+Cy a-*b: minor, quam e-rf-*gy e-+fi 
a-+b-+ci e^fi^g: minor, quam a-*b'y c+f. 
Qijpd &c. 

a-i-b-i-c-rdy e-*f+g-*h: minor, quam a-*b-+c-y 
I e ~*f~+g‘ Quod &c. 

re &c. . • . • - ' 


Tbeor. jS.Prop. pc. 

?rie harmonica naturali ab vnitate, terminorum-» 
armonice diipoiitorum , altioris fationis maior 
js, ad maiorem depreflioris, maior eft, quam vc hy- 
arithmus, ad hyperlogarichmum : & hypcrlogari- 

thmus, 
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def.ijh 


34 - h - 

dcf.\$.b 

88 . b . 
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thmus, ad hyperlogarithmum, maior, quam vthypologa- 
rithmus, ad hypologarithmum : &hypologarithmus, ad 
hypologarithmum maior, quam vc minor terminus, ad 
minorem. 

ffypoth.' ' . 

Sint e feric harmonica naturali ab vnitate, ter- 
mini harmqnice difpofiti a, b y c y Equorum ai- 
tior fit ratio a ad b y quam * ad d. Sirque a y ma- 
ior, quam b: ideoque & r,’ maior, quam d. s 

Quoniam a ad b y altior cft, quam c zdd: opor- 
tet a y maiorem eile, quam r; & b y quam d. alto- 
quin permutando, difpofitorum harmonice 4 , c y 
b y d y eflet c maior, qu;tm 4; ideoque & d maior, 
quam b\ & c ad d y altior ratio, quam a adi», 
contra bypoth ^ f» .* * • ; : ’ •• » 

Deinde quoniam a y b y c y d y funt inferie har- 
monica naturali ab vnitate ,1iarmonicedifpofiti; 
funt denominati a numeris -arithmetice difpofitis: 
quorum denominator a y reciproce minor eftde- 
nominatore b y necnon reciproce minor denomi- 
defc.b. j natore & quot funt numeri omnes medi/ inter 
! denominatores a y b y totidem funt inter denomi- 
2 7* natores r, d: totidemque in feric harmonica funt 
inter a y b y rotidemque etiam inter c, d « * 

Sint ergo inter a y b termini tyfiSc inter.c,*/, 
dcf.nb J totidem termini b: critque a+e-+f y hypcrlo- 
defisb | garichmus rationis a ? ad b y & e-*f+b y bypolo- 

• gari- 


27. b . 
26. b. 
24. /;. 
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ius eiufdcm rationis, inter eofdem terminos a, L 
•que c-+g-+k\ hypcrJogarithmus rationis c au d y oi 
t eiufdem hypologarithmus inter eofdem termi- 
d, . ! , 1 K • ' i- 

3 a ad r, maiorem ede, quam a-+e-*f ad c-+g-+bi 
%-+e-+f ad c -+g~+k y maiorem , quam e-+f+b ad 

r . 


?-+f+b ad g-+k-+d, maiorem, quam b ad d. 

' ; Demonflr. 

Quoniam a, e,f, b, necnon c>g, k, d, funt 
harmonice ordinati, in ferie harmonica naturali 
ab vnitate: ergo eorum deiiominatorcs, funt ari- 
thmetice ordinati, in ferie arithmetica naturali ab 


vnitate : totidemque funt a , e y f y b, quot c y g y k, 
d: ergo denominatores a y e y /, b; funt fimiliter 
arithmetice difpofiti,atque denominatores c, g, 
k , d: ergo etiam a, e, f, b funt fimiliter harmoni- 
ce difpofiti , atque r, g, k y dz ergo a , e y r, g funt 
harmonice difpofiti : ergo permutando a } c , e y g , 
funt harmonici difpofiti. Similiter oftendetur, 
qubd e y g y fk funt harmonice difpofiti ; nccnon 
fy k , b , d. 

Kurfum quoniam a y e y f y b funt harmonice or- 


| dinati,&eft a maior, quam b: erge a maior, cft 
quam e y & e , maior, quam f. &/, quam b: item 
c, maior eftquam g' y g y quam k’ y k y quam d. Et 
quoniam a y c , e y g funt harmonice difpofiti,&cft 
Q q 2 ma- 


1 
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def.i^b ] a } maior 3 quamr$ ergo& e> maiorcft, qdlm^; 
j item / quam b, & b, quam d. & eft a ad e ratio 
a!tior,ideoquemaior,quam e ad g & ez d g 3 al- 
tior,& maior, quam/ ad b> &/ ad h, altior, & 
maior, quam b ad d. 

Ergo a ad c maior eft, quam vt a-+e-+f ad 
c-+g-+h. Quod&c. Et eft *-+*-+/ ad c-+g-+h ma- 
ior, quam e-+f ad g-+b. & e~rf ad g-db maior, 
quam e-+f~> b ad g-+h-+d: ergo a-*e-+f ad c-+g 
-+b 3 eft maior, quam c-+f-+b ad g-+h-+d. Quod 
&c. Et eft e-+f-*b ad g-+h-*dy maior, quam b 
ad d. Quod $cc. 

Quare &c. 


O. L 

O £*• ts 4 

def.p. 4. 


85. 


The0r.j9.Pr0p . 91 . 

S I quatuor quantitatum prima ad fecundam maior fue- 
rit, quam tertia ad quartam : produ &u$ extremarum, 
maior eftprodu&o mediarum. 

P/ypoth. 

a*, b: maior, quam r 3 d. 

Dico adi maiorem cfte, quam bc * 

Pr<epar. 

Fiat produ&us bd. 

Demonjlr. 


9. b. 

9. h. 


ddj bd: a, b. 
br y bd: r, d. 


bypoth . I a , b: maior, quam r, d. 


ad; 
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ij. y. | adi bd: maior, quam bc, bd. 
io. y. J ad: maior, quam bc. Quod &c. 
Quare &c. 


Theor. So.Prop.92. 

S I quatuor quantitatum produ&us extremarum maior 
fuerit produ&o mediarum : erit prima ad fecundam-, 
maior, quam vt tertia ad quartam . 

Hypoth . 

Sunt quatuor quantitates 4, b , c } d: &eft ad maior, 
quam bc . 

Dico 4 ; b\ maiorem efle,quim c- } d. 

Pr<epar. 

Aflumatur produ&us bd. 

Demonjlr . 


hypotb 

8. y. 


ad: maior, quam bc. 
adi bd: maior, quam bc, bd. 

9 « * I * 


9 . b. • adj bd: 4 ; b. 


9 . h. 


I3-5- 


Quare &c. 


bc-, bd; cj d. 
ai b: maior, quki c } d. Quod&c. 


Theor. 81. Prop. 9$. 

S I fuerit prima ad fecundam, maior, quam vt tertia ad 
quartam : fuerit autem & tertia ad quartam maior, 
quam vt quinta ad fcxtam: item quinta ad fextam maior 
fuerit, quam \i feptima ad o&auamicrit compofita prima . 

ctmi 
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cum tertia, ad compofitam fecundam cum quarta, maior, 
quam vtcomoolita quinta cum iepeima, ad compofitam 
lextam cumo&aua. • ; . 

Hypotb . _ 

a b : I 

' , C d * •* : i ^ 

e f - 

i h ■ ' V 

maior, quam d. 
cj d: maior, quam r, fi. 
ei fi: maior , quam g’, h, . «. 

Dico 4-tcj b-id: maiorem, quam t+g; f-+k 

Pr<epar. 

Fiant produci afi, ttb, cfi, ch, be, bg, de, dg. 

Demonfir, 

f afi-*ah: produ&us a per fi-+b. 
j cfi-+cb: produ^us c per fi+k 
ap h. i a f-* a h-* c f-' c b : ptodudus 4-+cper f-+k 
^ be^bg: produ 3 us b> per e-+g, 
de-+dg: produ&us d } per c-+g. 
be-+bg-+de-+dg, produ&us b-+d, per e-+g. 
hypotb. b: maior , quam c $ d. _ 
bypoth. rj d: maior, quam c> fi. 

13. 5. aj L: maior, quam ej fi . 
hypotb. e 3 fi. maior, quam g> b, 
i 3 .j, b: maior, quam g', h. 

13. 5. r$ d: maior, quam gj h . 

4 
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Q V I N T V M. 
f af: maior , quam be. 

I ab: maior, quam bg. 
cfi maior, quam de. 


Sil 


93- b. 4 

- ‘L ch: maior, quam dg. 


j af+ah-+cf+cb: maior, quam be-±bg-*de+dg. 
Pj. h. | a~+c; b-+d: maior, quam e-*-g$ f-+h. Quod &c. 
Quare &c. 


- Theor. 82. Prop. 94. 

S I fuerint e ferie harmonica naturali ab vnitate, qua- 
cuor termini harmonice difpofiti,- & alij quatuor eo- 
rum fubmultipli: inter (impios terminos altioris rationis 
hyperlogarithmus, ad hyperlogarithmum depreflioris, 
maiorem habebit rationem , quam inter fubmukiplos.hy- 
pologarithmus vero inter fimplos altioris,ad inter (im- 
plos depreflioris, minorem habebit , quam inter fubmul- 
tiplos . d ' ’ . ) i 

1(3) 

I(«) 1(7) »(8) «( 9 ) 1(10) 

-* ; . ; . \ J |i t t * . : m . . _ ^ t 

■ 1(7) ■ i(») •> 1(9) i(>°) 

.. 1(14) *( r S) i(f< 9 ) l(« 7 ) i( l8 ) i(> 9 ) »(*°) 



I’ ■ Sint b ferie harmonica naturali ab vnitato, 
j qiutuor termini harmonice dilpoliti »(j). 
j 1(7), quorum 1(5), maior ? qua.ii 1(5); 

ideo- / 
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i( 3 ) 1(4) J ( 5 ) »(«) 

i (<0 i( 7 ) 1(8)1 (9) 1(10) i(n) i(n) 


1(7) 1(8) • 1(9) 1(10) 

1(14) »(ij) «(i«) 1(17) >(**) »(»S) ?(j *«0 

. , • • 


dcf.l}b 

t « • 

def p. 4. 

36. b. 
15. 5. 


def.\6h 
dcf. ip b 

15.5. 


ideoq; & 1(7), maior, qurim 1(10). &eftoaltior 
ratio 1(3) ad 1 (5), quam 1(7) ad 1(10: ideo- 
que etiam maior, fint autem & iftorum seque- 
iubmultipli, 1(6), 1(12), 1(14), 1(20), pa- 
riter harmonice difpofiti, & «equ& cum prxdi&is 
proportionales. Sumantur etiam inter 1(3), i- 
(6) mcdij omnes harmonici 1(4), i(5):& inter 
1(7), 1(10), medi j omnes 1(8) i(p)j quorum 
a’quefubmultipli 1(8), 1(10), 1,(1 5), 1(18). 
Confiat quod ficut 1(3), 1(4), i(5)> i(<S)> St 
fimiliter 1(7), 1(8), 1(9), 1(10) harmonice 
funt ordinati, lic i (6% 1(8), 1(10), 1(12), & 
fimiliter 1(14), i(itf), 1(18), 1(20) funt har- 
monice ordinati , &a'que cum prsedi&ispropor- 
tionalcs. Deinde inter_j($)> 1(1,2), Se inter 
1(14), 1(20) fumantur omnes reliqui medi; har- 
monici ; i(7), 1(9), i(u), 84 -1(15), 1(17), 
1(19). 


Dicoprimo i(j)-*i(4)^.i(5) ad i(7)-u( 8)-+ 1(9) 
maiorem efle, quam i(<S)-+i(7)-f i(8)-n(s>)-r 1(10) 
-»H' >) ad l(is)-n(i7)-n(i8)-+i- 

(19). De- 
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N , ' Demonjbr. 

| *CjX j( 7) ; «(<0; »(»4)- . 

f i (tf); 1(14): maior, quam 1(7); 1(15). 

i 1(14): maior, quim 1 (<*)-* 1(7)5. 1(14) 

\ ' “+ *($*)• ’ . . 

1 1(3)5 1(7): maior, quam i(5)-*-i(7); 1(14) 

1 .• -*}(tsy: 1 _• 

| Similiter demonftrabitur. * 
f I i(4)> I ( 8 ) : maior, quini 1(8)-* 1(9)5 1(1 6 ) 
1 • “ +I ( I 7)* Et:T , . : 

’• V 1 (5 )> 1 ($0* maior, quam 1(1 o)-* 1 (1 1)5 1(18) 
1 -n(ip). 

h • I i( 6 )yn(j)} I ( I 4)- + *(?5)s maior, quim 1(8)5 

| i(i*> 

«*-. i| 1(8)5 i(i^> i(4)> 1(8). < 

• 5- i(<5)-+ 1(7)5 1 (14)-+ 1(15): maior, quim 1(4)5 

: 1(8)., ‘ i • i. i 

Similiter demonftrabitur . 

/«P* . 1 (8) -+ 1 (9)5 1 ( 1 6 ) -+ 1 ( 1 7); maior,quam 1(5); 
i(p> Et 

/«;•. i(5)^-l(7)*+l(8)^l(9); 1(14)^1(15)-+ 1. 
(i<0-*-i(i7): maior, quam 1(5)5 1^9). 
*(3)-frj(4X l ( 7 )' >I (8>. maior, quirti 
(7)-+ 1(8)-+ 1(9)5 1(14)^1(15)-+ i(i(5) 
: * -l(l7> 

; : Similiter demonftrabitur . . ^ , 

| 1 (4)‘ +,, (5)> l (7)^ *(fy-+ l (9): maior, 

ot.;l Rr quam 
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»(s) 1 C4) • " i( 5 ) i(«) 

i(«) 1(7) «W l( 9 ) »(«°) '(”) >(>l) 

1 ■■ —■ ■ <— , ■ .. 

«(7) *i<8) . « (s>)‘ • i(io) 

1(14) *('5) i(i<0 >(*7) ‘( l8 ) *(**)' *(*®) 

1 • ; . . ; .1 5 j ' t . . ! • . ' . * , ! 

quam 1 ( 6 )-+ 1(7)-+ 1 (8)-+ 1 (9)-* 1 ( 1 o)-+ 1 ( t±)-, i{ 1 4) 
-+ 1 ( 1 5 )-+ 1 ( 1 6 ) -+ 1 ( 1 7 ) .•+ 1 ( 1 8 ) H- 1 ( 1 9) •• • Quod &c. 

Dico fecundo 1 (4) -+ 1 (5 1 )-?■ r ( 6 ); i( 8)-* 1 1 ( 1 o): 

maiorem efle,quam i(7)-+i(8)- i u(9) -s-t(io)-n(i 1) 
-+l(l2); l(l 5)-+ l(l 6 )+ l(l 7)-+ 1(18)^1(19)^1(20). 

Demonflr. 

T 1(7)-+ 1(8); 1(1 5)h-i(i^): maior, quiun 1(4)5 

i( 3 ). 

„ , i( 4 )i i( 8 ); maior, quam i( 9 )-*i(io)> 1(17) 

I i(9)-+i(io) 5 1(17)^1(18): maior>quam 1(5)5 
(. 1(9). .• j . 

PJ- b. l( 7 )- + l( 8 )-Hl(p)H.i(tO>l(l 5 )H-!(l 6 )-+l 07 ) 
-n(i8): maior, qua 1 (4)-^ 1 (5)5 i(8)^j( 9)« 
fc. • 1(4)-+ 1(5 )j 1 ( 8) -+ 1(9): maior, quam 1(11) 

. . -ti(i2)j 1(19)-+- 1(20). : « ' : i . 

s 9 - h - 1(1 1)-* 1(12); 1(19)-+ 1(20): maior, qu^m> 

1(6); 1(10). ♦ 

93 . h. i( 7 )-+i( 8 )-m( 9 )-h(io)h-i(i ij-f 1(12)5 1- 
( 1 5 )h- i (i < 5 )h- i (i 7 )h- 1(1 8)-* 1(1 9)-+ ,(2 o): 
ma:or, qua 1 14)-^ (5)-+ 1(6)51 (8 )-h (9)-i- 1 ( » o), 

: . : Quod 
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Quod b conucrfo cft demonftrandum . 

Quare &c. 

■— — ■■ '» 1 — ■ 

I Theor.83. Prof, 95 . 

S I fuerint eiu (dem rationis duo hyperlogarithmi , alter 
ex paucioribus, alter ex terminis vno pluribus ; & fub • 
multiplicati fuerint vtrorumque termini , per alterius mul- 
titudinem terminorum : fubmultipli cius, qui ex paucio- 
ribus, & fubmultipli eius, qui ex pluribus, primi firntg qua- 
les; & reliqui deinceps funt minores, hoc ordine; fecundus 
eius, qui ex pluribus; & fecundus eius , qui expaucioribus; 
&tcrtiuseius,quiex pluribus; & tertius eius, qui ex pau- 
cioribus; &fic deinceps .Quod fi fuerint hypologarithmi: 
fubmultipli eius, qui ex paucioribus, & fubmultipli cius, 
qui ex pluribus , vlrimi funt «quales ; & reliqui deinceps 
funt maiores, hoc ordine; penultimus eius, qui ex plu- 
ribus; &pcnultimus eius, qui expaucioribus;& tritulrimus 
eius, qui ex pluribus; 84 rrituhimus eius, qui ex paucioribus; 
deinceps. 

1(4) a(£) I -1(0 

-ii '• t(4- - 1(0 

j(3*) 1(30 

. > » ,' f l(2f) ' 1 (zf) ' ' 

.. . . * . • . 5 1 . . . • 

Sint earumdem rationum i(a), ad i(c), & i(d) ad iC^) 
duo hyperlogarithmi; vnus ex duobus terminis 1(0), i<>)$ 

Rr 2 alter 


Hypoth. 
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JI c elementvm 

i (a) \Q>) i(0 - . 

iCd) i(0 i(/) iCg) 

1(3*) • *< 3 ^) *(30 

x Ci<() i(»0 ... »(«/) i(»/) 

. 

• • . • • ^ • 1 • * : » 

akcrcx tribus i(</)> i(0» J (/) : item duo hypologari- 

thrai, ex duobus i (£)> i(c)> & ex tribus i(*)> i (/), i (^). 
& fubtripli accipiantur i(3<*)> i(3^)> i( 30 > necnon 
fubdupli i(2</)> 1(2*), 1(2/), 1(2^). 

Dico 1(3*), 1(2^) eflejequales: necnon i(3c), i(if) 
efle arquales : & hoc ordine, priores maiores efle , & pofte- 
riores minores 1(3*), i(2*)> i(3^)> I ( 2 /)> I (3 C )* 

Demonjlr. 

i(a)-, i(c)i i(d)> l(g):c; a:g y d\, < r . 
c\ g: Oy d: g~<L 

c — a: 2. g-^di 3. . ; • 

c; g: <t‘ y d: 25 3* ; ’ ’ ' 

3« ig. : 3 # 2 d. 

i( 30 : K 2 -^)* i( 3 *> i(2d). Quar&c 

2g — zfi if-~ ze : 2e— zd: 2. 
lc — ih: ih — 34: 3. 

3 a > zc y ib y if 9 3 c iunr, hoc ordine, minores ,& 
deinceps maiores. 

1 ( 3 *)> 1(20». H3^)> i(*/)> (*3C> funt, hoc or- 
dine, maiores, & deinceps minores • Quod &c. 
Quare &c. ; ; • . ; ■ \ . 


24. 
f- * 

27. k. 
ix< y. 
31. b. 
io. b. 
6. h . 
6. h. 


io. b. 


Thco- 
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Q V I N T V M. 

Tbtor. 84 . Prop. 96. 


317 


S I fuerint b ferie harmonica naturali ab vnitatc, qua- 
‘tuor termini harmonici difpofiti ; &alij quatuor eo- 
rum fubdupli j alijque fubtripli; & fubquadrup;li , & fic de- 
inceps in infinitum : inter fimplos terminos altioris , ratio- 
nis hyperlogarithmus ad hyperlogarithmun deprefTioris 
maiorem habet rationem , qu^m inter fubduplos ; & inter 
fubduplos, maiorem , quam inter fubtriplos ; & fic dein- 
ceps . hypologarithmus vero inter fimplos altioris, ad in- 
ter fimplos depreflioris, minorem habet rationem , qulm_» 
inter lubduplos ; & inter fubduplos, minorem, quam inter 
fubtriplos j & fic deinceps . 


*(*) 

.1(4) 


1 ( 5 ) 


«00 

1(6) , 1(7) . , 

»(*) 

i( 9 ) 

1(10) 

«(««) 

1(12) 

*(^»(|o) i(u) 

1(12) 1 

(» 3 ) 

‘(* 5 ) 

\ 

1(16)1(17) 1(18) 

, ' * > 

1C7) 

i(8/ 

/ 

1(9) 


1(1 

1(14) »(« 5 ) 

1(16) 

i(* 7 ) 

1(18) 

1(19) 

1(20; 

»(»1)1(22)1(23) 

1(24) 1 

(* 5 ) «(**)< 

i(» 7 ) 1 

(28) i(» 9) 

> 1(30) 


• 1 ■ • t - 

Sint b ferie harmonica naturali ab vnitate, quatuor rer- 
minfharnaonic^ difpofiti 1(3), i(5), 1 (7), 1 ( 1 o)j quo- 
rum 1(3) maior, quam i(5); ideoquc,& 1(7) maior, 
quam 1(10). Et eftoaltior ratio 1(3) ad i(5), quinu 
1(7) ad 1 (io).Sint autem lftorum fubdupli i(5), i(n), 
1(14), i(zo): &fubtripli 1(9 ), 1(18), i(3°). 

inter quos accipiantur medi j harmonici j Sc ex hisHypcr- 

loga- 


\ 
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3 i8 ELEMENTVM 

1(5) 1(4) • • i< 5 ) *( I<5 ) 

1(6) 1(7) : 1(8) : .i(9) »( l °) 

1(9)1(10) i(li) 1(12)1(13) x X* 4 ) /Ci 7 > K 1 ») 

1(7) 1(8; ' r ‘ - <9) ; ‘ \ ' l( x °) 

1(14) 1(15) 1(16) 1(17) 1(18) i(xp) ; 1(20) 

'1(2 1)1(22)1(23) 1(24) 1(25) i(a6)i(27)*(»8) i(%9) 1(30) 


logarithmi, & Hypologarithmi. 

94. b. ) Conftat primo, qu6d inter fimplos , raai or eft 

! ■ • • « t _ .• . JL f LVI 


■ i — — — j ; /f 3 

J rithmus minor. 

Dico i(<J)-u(7)-+i(8)-m(9)-»-i(io)-+i{ii);i(i4) 
H-i(i5)-+i(i<j)H-i(i7)-fi(i8)H-i(i^): maiorem dfe, 


quam i(9)-+i(io)h-i(i i)-+i(i2)-»-i(i 3 )h-i(i4)-*i- 
(i5)-*-i(i6)-+i(i7 ); r(2i)-n(22)-f 1(23)4 l(24)-+l. 
(2 5)-u (25)-+ 1 (» 7)-f 1 (2 8)-*- i (2 9). 


Pr<epar. 

Sumantur ipforum i(tf), 1(7), 1(4), 1(5) fubtripli 2 & 
i(p), 1 (1 o), i(n), i(zi) 9 1(22), 1(23) iubdupli. 

Demotijlr. 

91. h. 1(18), 1(20), 1(21), V22; /unt maiores, & de- 
inceps minores . * 

95. h. 1(42), 1(44), 1(45), 1(46) funt maiores, & de- 
inceps minores. . . 

40. b. * 08 ), 1(20), 1(21), 1(2 2), & 1(4 2), 1(44), 1(45), 
1 (4 6) funt fimiliter harmonice difpofiti. 
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ri(i8); 1(42): maior, qu£m 1(20)5 1/44). 

18 . b, < 1(20;; k' 44': maior, quim ,(2 1)5 1(45). 

Cx(2i); 1(45).* maior, quam 1(22); 1(45). 
r*(* 8;, 1^22), 1^42;, 1(45; fimiliter propordo- 
I nales, arque i(tf), 1(7), 1(14), i(, 5). 

3 6 ' b ' ■s i<x8), 1(20), 1(21), 1(42;, 1(44), 1(45) fimi- 
liter proportionales, atque 1(9), 1(10), i(n), 
C 1(21;, 1(22), 1(23). 

8p. fe. 1 (6 )j 1 (j4):maior,qua 1(9)-»- x (1 o)$ 1 (2 1 >+ 1 (2 2). 

$ 5 >. h. 1(9) -x- 1(10)5 i(ii;-u(22): maiorqu^m 1(7)5 
1(1 5 )* 

^• 5 - 1(7); 1(15): maior, quan^i/i» 5 2(23). 

1(23): maior, quam 1(8)5 1(15). 

1 J (8)j i( 16/. maior, quam i(* 2 )h-i(i3)$ 1(24) 
/*/>., | . -+*(2J). : : ' 

1(1 2)-+ 1 (1 3)5 1(2 4)-+ 1(2 5): maior, quam 1(9; 
1(17). ' ; 1 r * • . 

LEt dc dcirceps quoad fuerint termini . 

93 ' b , 1 ( 5 )h- J ( 7)-,. , (8;-+ ] (pj-+ 1 ( I OH- 1 ( 1 1)5 i(l4)w-i- 

(1 1(17)-^ i(i8)H-i(vp; : niaior,qua 
’ l( 9 )r+*(l 0 Mlfl j)-f i(12)-+X(I3)h-i(J4)-+I- 

• . <I5)-H( , 5>rl(i7'; 1 (2 1 )~f 1(2 2)-* * (2 3 )“*■ I ~ 

(2 4)_m (2 5 1 ( 2 5)^ 1 (2 7)-+ 1 (2 8M 1 (2 p). 

j . Quod &c. 

Dico etiam '(7)-+ , ('8;h-i(9;-h.i(io)h-i(i x)-h(i2)5 i- 
(1 f)-r+ 1(1 s)-i- 1 (1 jj-,. 1(1 8)-* » ( 1 p)_^ j ( 2 0 )j minorem efle, 
quam x(io) h- i(x 1) -+ 1(12) -+ x(x 3) -+ 1(14) (1 $) 

" “+x(i 5 ^ 
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jJo elementvm 

i( 3 ) ; »( 4 ) r ' =• ■ K& ; *<<> 

i(«) 1(7) , ; 1(8) «(») if«o) . 1 ( 1 ») J<*j) 

1(9)1(10; 1(11) 1(1 j) 1(13) 


, (7 ) • 1(8) ; 1(9) • • : 

1(14) 1(15) l(>«) 1(17) ■ «(•*) , t(l & , <*°> 

i(V> i(j j) 1(23) 1(24) *(*?) >< J< ) K**) 'I '*?) i(l°) 

/ 

H-i(i5)-nf'i7)-»-(r(i8;; 1(22)^1(23;-+ 1(24) -+-1(25) 

-+i (2 5)-^ 1 (27)-+ 1 (2 8)-*- 1(2 p) 1 (3 o) . 

Demon jir . • ' . j 

‘1(10)5. 1(2 2): maior, quim 1(7)5 i(i$). 

1(7)5 1(15): maior, quiim i(u)-m(I2)5 1^3) 

-+1(14)» 

. v i(n)-+i(i2)5 ir23)-n(24;:- maior, quam i(8); 

«(.fi). - 

1(8)5 5); maior, quam !(*3;j 1 (2.5). 

Et fic deinceps, quoad fiierint termini. 

93. b. >(io)-+ 1(1 i)-+i(i2)~+ i(i3;-<-iri4)^i^ I 5)-+i- 
(itf;-+i(i7)-+ i 08 )$ 1(22)-+ *(%$)-+ 1(24) 
n-i('2 5)-+i(2 5 )-f 1(27) -+ «ra8)-+ 1(2^)^-!- 
(30): maior, qu^m if7;^i(8H-i(p)-+*Oo) 
-+i(ii)-+ 1(12)5 i(ij)-4-i(i<j)-+ »(17)^1(18) 
h-i(i<))4 ^2 o). Quod e conuerfo &c. 

Quare &c. 


v » 1 • * • 

Theo- 
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Theor. 8 5 . Prop. 97 . 

E lufdem rationis numerofa: inter maiores terminos, 
maior eft hyperlogarithmus ad hypologaruh.num, 
quam inter minores. 

Demon flr. 

N&mfunt maiores, & deinceps minores, hoc 
54. h. . - ordine , hyperlogarithmus inter maiores termi- 
57. h. nos, hyperlogarithmus inter minores, hypologa- 
5 6. b, rithmus inter minores , & hypologarithmus inter 

S.j, maiores. Quare inter maiores, hyperlogari- 
, | thmus ad hypologarithmum , maior eft ,qudnu 
j inter minores. 


Theor. 86 . Prop. 98 . . . 

E Serie harmonica naturali ab \nitate, termmorunu 
harmonici difpofitorum , altioris rationis logari- 
thmus ad logarithmum depreffioris, minor eft , quam vt 
hyperlogarithmus ad hyperlogarithmumj 6i maior, quam 
vt hypologarithmus ad hypologarithmum • 
v , , ; Bypoth . comrmn. 

'A i C • 7 * t . i D 

• , *. , \ W .\,r ’ 0 

C? H - / ;_r/ A' 

. ■ at.; • j ; . : > c 

, £ F 

Sint e ferie harmonica naturali ab vnitate,quatuor ter- 
mini A, C, D 9 harmonice difpofiti : quorum ratio A 

Ss ‘ ad 
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A 


elementvm 

2 ’ c D 

'- r ‘o: r 

C7 H . v . 

\ S P * 

£ •' F 


ad 2?, altior, quam C ad ZX Et fit rationis ^ ad toga- 
rithmus £: & rationis C ad D, logarithmus F . Sint au- 
tem inter C, D, vel inter a?qucproporrionales nu- 
merofos terminos hyperlogarithmi , & hypologarithmi: 
rationis quidem A ad 2?, hyperlogarithmus Z7, & hy- 
polegarithmus/£& rationis C ad Z), hyperlogarithmus 
& hypologarithmus K . 

Dico £ ad £m inorem efle, quam (7 ad /j maiorem, 
quilm H ad K+ 

Pr*epar. 

Efto, fi poteft, E ad F y maior , qucim G ad 
H\ & fumatur L ad M ratio , qua? cum ratione 
G ad componit rationem, £ ad F. Et quo- 
niam minor, quam £, eft ad F> vt G ad H: L 
ad M , eft vt £ ad minorem, quam E: quare £> 
6i* h* | maior eft, quam M. Inueniatur rationis C ad D 
hyperlogarithmus 2V, qui fit minor adhypolo- 
garithmum 0, quam vt L ad M. Qgcd fi ter- 
mini, inter quos cenfentur 5Y, O, nonfuntmi- 
r , nores,quthninrer quos H> K, fumantur alij mi- 
| nores sequeproportiohalcs ad C, D> necnon alij 

arque- 
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a:quqproportiona!esad A, %: inter quos rati onis quidem 
C ad>D fint hyperlogarithmus fP, Si hypologarithmus 
Q Si rationis A ad 3 hyperlogarithmus Si hypolo- 
garithmus . 1 

Demonjir. 

96. k. P: minor eft, quam < 7 ; H. 

5?7- h . p; ^ minor, quam 2 V; O: Si minor, qu^m 4 ; /W. 

4. 3. minor, quiim G> M. 

fuppof. E\ F: < 7 ; Ad. j . > < -■ • 1 . ^ 

13. 5. minor, quam £j £. contra Si. b. 1 

Ergo £ ad £, non eft maior, quam G ad fi. ■: - r 

Profar.-, . 

Efto £ ad £, eadem, quas G ad H> {*poteft:&intcc 
minores terminos,qudm quos inter funt hyperlogarithmi 
G } H , fumantur ak'; % £.:» j tn fu : ' ' \ 

Dcnronflr. 

96. h. | < 7 j /7 maior, quam P. 
fuppqf. V &> £: (7i K ; • j.j * * ••• = < * . 

13.5. ! f j f: maior, quam 2^ contra demmjlrata 
fuperius. * 1 1' t 1 " a 

Ergo £ ad F , non eft, vt G ad H. > . \ 

Ergo £ ad £, eft minor, quam vt G ad/ 7 . Quod6<:c. 

- ' \ • '< \ PfiCpdTr • •• ■ j 

Efto deinde £ ad £, minor, quam / ad K: &; fuma- 
tur Z ad i^VaDio,quafami£ ad : F, rationem / ad A' 
coflftpoiaiti Et quoniammaior, quam F, ad F, eft vt / 
ad A": £ ad / 17 , eft vt maior, quam £, ad', F: Si Z, ma- 

- -« Ss- 2 ■ ■ •••*• •■ ■ • ior • ■ 
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’ A B C ' i p 

. 1 o 

G H / x 

^ s p o 

E F 

ioreft, quam M. Deindcfiant eadem , quse fupra. 

Dcmonflr. 

8i. b. S- y Pz minor eft, qu^m E', F , 

(rtpar. P\ ^roinor , quam Ly M. 

4* i- ‘S? minor, quam E-, F,-+L}'M> ■ - 

fuppof. /; a:.- Ej Fy+L\ M. , . 

J 3* 5- ^5 minor, qu^m /$ X contra 96 . h, s o 

... i' Pr*par. 

£rgo E zd F non eft minor , quam /ad K . 

. Prtpar . » 

Efto £ ad /■, eadem, quse / ad X & inter minores 
terminos, quam quos inter funt hypologarithmi /, £, fu- 
mantur alij S, ^ 

T>emonJb\ ' \ 

W | E'y F: / 5 X- ’ ' '1 / i ' \ 

^ 6 .b. I, K: minor eft, quam Sy Q. 

*3-J- Ei F: minor, quam Sy Q. contra fipcrius de- 
mon firata . 

Ergo E ad F , non eft eadem, qua: / ad X .•■ 

Ergo E ad Fy eft maior, quam / ad K. QuodSCc. 
Quare &c. v , 


Digitized by Google 


^5 


' Q V I U T V M. 


Theor , 87. Frof. 99. 

Q Vattior terminorum £feric harmonica naturali ab 
vnitate difpofitorum harmonice, altiorisrationis 
maior terminus ad maiorem deprellioris, maior 


eft,qu&m vt logarithmusadlogarithmum; 8 dogarithmus 
adlogarithmum , maior, quam vt minor ad minorem. 

. Hywih.' 't ; . - • . 

Sint b ferie haimcnica naturali ab vnitate, quatuor ter- 
mini a , b y c f d y hainrcnicfcdiff ofiti; quorum ratio a ad b y 
altior, quam c ad d: & <7, maior, qu^m b: ideoque etiam 
c y maior, qiam d. Et t fio rationis 4 ad b ? loganthmut 
r. & rationis c ad d, Iogarithmus/; • - t 

Dico 45 c: maiorem, qu$m e$'fi: «v I u ! lu/j 


Et ty fi: maiorem , quam £5 d» 

• : •• '* * ' . V.w. Pr^pat. '■ m* 1 -** - 

Rationis 4 ad b 9 fumantur hyperfogarithmus g y & 
hypologarithmus k & rationis c ad d y hyperlogarr- 
thmus /, It hypologarithmus ni. 

Demon , v . :: i 
po. fc. 45 e; maior r qudm & L 
98, )k 'gfdi maior, quam ^ fi ■ ■ i. v 
p 8 . h. ; ty fi, maior , quam h y tn. . . * 

po. b. h m: maior, quam b y d, 

13. 5. a > c: maior, qudm e\fi. Quod&c. f i V 
15. 5 - maior, quam b> d . Quod &c. 

Quare &c. • .. * : ; : • • • t • ■* ■ • 


3 25 ELEM H N.T/V >M 
Tbeor. SB.Pfap, 

Q Vatuor numerorum aritbmetkefdtfpofitprarcu^ra- 

tio primi ad fecundum, totuplicata, quotps elfgiy 
mus, maior eft, quam terti j ad quartum totuplica- 
ta, quotus eft quartus: atque totuplicata ratio primi ad fe- 
cundum , quotus eft fecundus, minor eft, quam totuplica- 
ta tertij ad quartum, quotus eft tertius • 

-»vu • 1 Hypoth. 'x i 

Sint quatuor numeri arithmetice difpo(fiti <*,' fc h »■ 
Dico rationem a ad lr totuplicatam, quotus eft ^ma- 
iorem efle , ratione c ad d, totuplicata , quotus eft d: & 
rationem a ad b totuplicatam, quotus eft b r minorenx# 
efle, ratione c ad d totuplicata, quotus eft c. r < • • 

Pr<cpar 4 tio j . r* i r. ; . 
Sumantur in ferie harenopica naturali ab vnitate termi- 
ni xqueordinatidum numeris: rf, b, 4 d, inferte, arithme- 
tica naturali : nempe vnitates denominata? ab iplis.* i(<*)j 
i (/>), i (r), i (d) . Ht efto rationis c„ad b 9 -loganthmus e: 
& rationis c ad d, logarithmus/ 

Demonjbr. 'i l \ u \ .« = ■ 
Terminus a , vclminoteft,Telmaior,quatn^: S£ rur- 
fum a, vel minor eft, vel maior, quam i. £fto <*, minor, 
quam l>: Si minor, quam c* . *•»; t " . 

hypotb. | a , b, c, ^/L arithmetice sdiip ofici . i o ; > . 

1 4 . b. : 1 (a), 1 $), i(P) y 1 (I); iufrnonice difpofi ci * » 

/«p* ! 1 (d): maior, quam i(b): & maior:, quam i(c). 

! f (a)j -1 (b)r alrioiy& mtrtOT, qtranr l{c)y 1 (d). 

I {a)j 




Digitized by Google 


b, > 

i}. b. ? 

IX. h. 

dtf 1 3 b 

8 . y. I 

h . 

j>sr. b. 

8. y. 

ig. J. * 

ig. y. 
ix. k 
ix. h. 
ig. y. 
13. 5. 
91. h. 
91. b. 
bypoth. 

73 * h ' 

bypoth . 
73. k ' 


74. k 

71. k 

- bypoth. 
itfa.b. 


Q V; I N T V M. gzy 
tX(<*)4 1 (£): logarithmus iv .. . • 
i(r)j i(^); logarithmus^ . ^ 

I 1(4): maior, quam i(b). .* > 

I i(c): maior, quam i(i). 

1(4)5 i(^); maior, quim 1(4)5 i(c). 

-1(4)5 i (f)/ maior, quam e\ f. . t 

fi maior, quam 1(^)5 i(^). • - 

1(^)3 1 (d): maior, quam 1(^)5 i(r). 

I 1(4)5 i(d): maior, quam e? f. > 

<r; fi maior, quam i(£)j i(c). 

1(4)5 i(d):d-, 4. • 

1(^)3 1 (c): r , b . ^ • 

d 5 4: maior, quam r, f. 

C5 fi maior, quam r5 b . 
dfi. maior, qu^m 4 f. ’ «. 

I ebi maior , quam fc . 

Et quoniam /, logarithmus eft rationis cad<£ 
ergo dfi logarithmus eft rationis c ad d , totu* 
plicatse , quotus eft d . item quoniam e, logari- 
thmus eft rationis a ad b: ergo ae , logarithmus 
eft rationis 4 ad b totuplicatx, quotus eft e. Et 
vt4£- ad dfi ita eft ratio 4 ad b totuplicata, quo- 
tus eft 4, ad rationem c ad d totuplicatam quo- 
tus eft d. eft autem ae> minor, quam dfi. ergo ra- 
tio 4 ad b totuplicata, quotus eft 4, dcpreflior 
eft a ratione c ad d totuplicata, quotus eft d. eft 
autem 4>minor, quam bj & r, minor, quam d: 

Ergo 
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dcf.x . 4 . 

73 * b - 

fuf. 

jl.h, 

hypoth. 

defy.b. 

dcfp.4. 


hypoth. 

dcfa.b. 

fup. 


bypoth. 
htf. •).!). 
fup. 


ELHME N T V M 
Ergo maior eft ratio a ad b totuplicata , quotus 
eft a, quam c ad d totuplicata, quotus cft d. 
Quod &c. vi ; , t -. , c i : [;■.) 1 , . 

Similiter oftendetur, quod^, logarithmus cft 
rationis a ad b, totuplicata?, quotus eft b: Si fc 
logarithmus c ad d totuplicata?, quotus cft c: fed 
eft eb y maior, quam fc: ergo ratio a ad b totu- 
] plicata quotus eft altior cft, quam c ad d totu- 

plicata quotus eft c. &eft a minor, quam b\ Si 
c minor, quam d; ergo minor eft ratio a ad b to- 
tuplicata, quotus eft b , quam ratio c ad d totu- 
plicata, quotus eft c. Quod&c. 

Demcnjbr.z . ^ ; . . 

Efto 4, minor, quam b: Si maior, quam c. 
ergo c , d t 4, b , funt quatuor numeri arithmetici 
difpolitij quorum c, minor eft, quam d$ Si mi- 
nor, quam a . Et ratio c ad d totuplicata > quo- 
tus eft c y maior eft, quam a ad b totuplicata,, 

| quotus cft b: Si c ad d totuplicata, quotus eft 
V minor , quam 4 ad b totuplicata, quotus eft a. 
Quod Sic. 

DcmonJbr,$. ’• . . 

Efto 4, maior, quam b } Si minor, quam c. 

1 Ergo b, 4 , dy Cy funt quatuor numeri arithmeti- 
ci di/pofitij quorum b y minor, quam a\ Si mi- 
! nor, quam d. Et ratio b ad a totuplicata, quo- 
| tus cft by maior, quam d ad c totuplicata, quo- 
tus 


\ 
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a-3* 


dcfaJb. 

jup. 
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Q V I N T V M. . 3 2 p 

tus eft c; & £ ad 4 totuplicata. , quotus eft 4, mi- 
nor, quam d ad c totuplicata , quotus cft Et 
conuertepdo a ad b totuplicata, quotus eft ^ma- 
ior, quam c ad d , totuplicata , quotus eft d : & a 
ad b totuplicata, quotus cft £, minor, quam c ad 
d totuplicata, quotus eft c. Quod & c. 

Demonjlr. 4 . 

Efto a maior vtrifque b } & c : critque ^ mi- 
nor vtrifquc c, & b. Sunt ergo quatuor numeri 
d, c 9 b y 4 difpofiti arithmetice : quorum ratio d 
ad c totuplicata, quotus eft d y maior, quam b ad 
4 totuplicata, quotus eft a: & d ad c totuplica- 
ta, quotus eft Cy minor, qu^m b ad a totuplicata, 
quotus eft b. Et conuertendo, c ad d rotuplica- 
ta, quotus eft d, minor, quam a ad b totuplica- 
ta, quotus eft 4 :& c ad d totuplicata , quotus eft 
c, maior, quam 4 ad b totuplicata , quotus eft b. 
Quod &c. Quare &c. 


Theor. 8 p. Prop. I o 1 . 

S I fuerint quatuor numen arithmetice difpofiti , & pri- 
mus maior fecundo; fuerint autem & alij duo numeri, 
quintus ad fextum , maior quam vt primus ad quarturru: 
ei jt primi ad fecundum totuplicata ratio, quotus cft quin- 
tus, maior, quam tertij ad quartum totuplicata ratio, quo- 
tus eftfextus. 

Tt Hy- 
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Hypoth. 

Sintcjuatuor arithmetice difpofiti numeri a,b, 
iffa.h. j c > d‘ & fit primus a , maior fecundo b-, ideoquo 
! etiam tertius r, maior quarto d: & fintali; duo, 
) quintus e ad Textum f, maioi quam a ad d. 
Dico rationem a ad b totuplicatam, quotus eft e, ma- 
iorem eflc ratione c ad d totuplicata, quotus eft f, 

Prapar. 

Rationis a ad b, Icgaiithmus afliimatur^: & rationis 
c ad d , logarithmus h . : 

Dcrr.onjlr. 

Ratio a ad b totuplicata, quotuseftd, maior 
eft ratione c ad d totuplicata, quotus eft d: Si 
arobte funt maioris inaxjualiratis: ergo ratio a ad 
b totuplicata, quotus eft a, altior eft, quam c ad 
d totuplicata, quotus eft d. Eft autem rationis a 
ad b totuplicata:, quotus eft a, logarithmus ag: 
& rationis c ad d totuplicata, quotus eft d } loga- 
rithmus bd:e rgo ag maior eft, quam bd. Et quo- 
niam e ad f maior eft, quam vt a ad d; permu- 
tando, e ad a> maior eft, quam vt f ad d. Sed e 
ad a , eft vt eg a d ag: f ad d, vt fb ad dh. 

Ergo eg ad ag, maior eft, quatn vt fb ad db : & 
permutando, eg adfb y maior, quam vt ag ad db. 
j Et eft eg, logarithmus rationis a ad b totuplica- 
! ta, quotus eft e: & fb, logarithmus rationis c ad 
T lm h * [ d totuplicata:, quotus eft f. ergo ratio a ad b 

totu- 


1 cO. h. 

lypctb. 
dtf.p. y. 

13- 


bypoth. 

P-3- 

p.b. 


« 3 - 5 - 

P-3' 

7 3- b - 
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3? i 


hypotb, 

deff.4 


i T + 

I totuplicata, quotus eft ?,altior eft ratione c ad d 
totuplicata , quotus cft / Et vtraque maioris eft 
inaequalitatis. Ergo ratio a ad b totuplicata, quo- 
tus eft e , maior eft ratione c ad d totuplicata^, 
quotus cft/ QuqcI&c. . 

Quare &c. . . , 






Tbeor. 9 o. Prop. 102. 

S I fuerint quatuor numeri arithmetice difpofiti , & pri- 
mus minor fecundo; fuennt autem &alij duo numeri, 
quintus ad fextum , minor , quam vt primus ad quartum-» : 
erit primi ad fecundum totuplicata ratio , quotus eft quin- 
tus, maior, quam terti; ad quartum totuplicata ratio, quo- 
tus eft fextus, ' > •. 

Hypoth. 

Sint quatuor numeri arithmetice difpofiti, a, b , 
dcfa.b. Cj d : & fit a, minor, quam b: ideoque etiam r, 

. minor, quam d: &fit e y ad / minor, quam vt a 
| ad d. 

Dico a ad b totuplicatam rationem, quotus eft ^ma- 
iorem dfe ratione c ad d totuplicata, quotus eft / 

Demonjlr. 

hypotb. Sunt enim d } c } b } a 3 arithmetice difpofiti: & eft 
2. 3. /maior, quam c: &/ ad e , maior, quam d ad a: 
101 . b. er g° d ad c totuplicati, quotus cft, f maior eft, 

I quam b ad a totuplicata,quotuseft e: Stconuer- 
2. 3. | tendo c ad d totuplicata, quotus eft /, minor, 

T t 2 quam 
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quam a ad b totuplicata, quotus eft e. Quod &c 
Quare &c. 


Probl. 13 . Prop. 103 . 

D Ata quantitate, dataque ratione inaequalitatis, inue- 
nire terminos in data ratione, quorum differentia 
eft quantitas data . 

A % E 

1 — — 1 — 1 

c d 



Sit data quantitas A B, dataque ratio c ad d: & efto 
c, maior, quam d L 

Oportet inuenire terminos in ratione c a dd, quorum 
exceffus A 59. 

Conftr. 

Fiat c — d\ d: AB ; BE . 

Dico AE\ EB: cj d. 

Demonflr. 

•oriflr. J ABy BE: c — d', d. 
i* p- | AE\ EB: Cy d. Quod&c. 

Quare &c. 


Tbeor. 91. Prop, 104 . 

S I quatuor quantitatum non numerofas rationes ha- 
bentium, harmonice difpofitarum,prima maior fuerit, 
quam vtrahbct fecunda, tertia: logarithmus rationis 

? vir . 
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primx ad fecundam ad logarirhmum tertis ad quartam^, 
non erit maior , qu&m vt prima ad tertiam , nec minor, 
quam vt fecunda ad quartam . 


p r 

3 s 


t X 

« y 

l 

m 

K 

n 

$ 

z $ 

i « 



a* e 

4 

b 


* 9 W -4 

C •' 

.4 : 


•n t <p 4 f a ' 

' g i h 


Sunto quatuor quantitates harmonici difpofitae, 4 y b y c y 
d: quarum a x maior, quim b, & maior, quam c, & funto 
4 ad h, & c ad d , rationes non numerofs . & rationis a 
ad b y efto Iogarithmus e: rationis autem c ad d, logari- 
thmus f. 

Dico e ad/ y non maiorem eflc , quam vt a ad b y nec 
minorem, quim vt c ad d . 

Sitppojito falja alternatiua . 

Efto, fi fieri poteft, vel maior e ad f y quam vt a ad t , 
ratione g ad h maioris inaequalitatis, vel minor, quamvt 
c ad d 9 ratione g ad /?, maioris inaequalitatis. 

Pr<tpar » 

Fiat g ; /: q k Sumatur quantitas K. 

Fiat 43 K: L 

by K: Ky m, 

Cy K ‘ fCy It» 

d, K: K y 0» Da- 
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P r 
J 

z, 0 


ELEMENTVM 

« * 


7 ' 


t X 

u y 

m 


n 

9 


K 

r " - » 


<T 1 


e a 

n Z 

b 


c 

d 


7t C Q 4 f u 

g ' b * 


77 - 


88 . />. 
24. &. 
a. 3. 

7<J. h. 

76. h . 

77. b. 

1 

103. b. 


Datis non numerofis rationibus 4 ad b 3 & c ad 
d y vd m ad/, & 0 ad »: dataque ratione^ ad i t 
vel i ad h, maioris insqualitads , quatuor mue- 
nianturnumerofs rationes, p ad 7, altior, quam 
/ ad & r ad .r depreflior: propiores squalita- 
ti logarithmicse ,quam vt in ratione g ad *,vcl i 
ad h. 

Et quoniam a ad ^ ratio eft altior, quam cad 
d: St lunt /, m y «, 0 , reciproce , ficut a , b 3 c, d: 
etiam / ad m, ratio eft altior, quam n ado. ltaq; 
fi forte contingeret r ad s y non altior, quam n ad 
0: inueniatur altera r ad s y depreifior quidem.», 
qudm / ad m y fed ei propior; atque altior, quam 
n ad 0 . Et fimilitcrinucniatur r,a d u y depreflior, 
quam r ad s- y altior, quam n ad 0 : nccnon inue- 
niatur x adjy, depreflior, quam n ad 0 3 vc fiant 
t ad «, St x ad y y propiores squalitati logari- 
thmies, quam vt in ratione g ad /, vel i ad h. 

Dataquc differentia /, m: datisquoque ratio- 
nibus />, ad r ad s y t ad «, x .ad y, mucnian- 

cur 
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turearumdem termini p , q, r 3 s, t , jv, jy, eafdem ha- 

bentes rationes, & eamdem differentiam /, m. 

Fiat p$ K: K'y i 

r, K : K; 0. ■ 
q: K: K ; i 

s, K: K; 

t; K: A; «. 
x; K: Ky *. 

«; K: Ky v. : • 

fy K: Ky L . 

Et rationis ?.ad logarithmus efto 
rationis 0 ad *, logarithmus f. 
rationis 0 ad **, logarithmus -J. ' . 

rationis A ad K logarithmus a. 

Demonjlr, commun. " 

kypotb. j j 3) Cj funt harmonice difpofita:. 

Z3' b \ i /, rriy Tj y Oy arithmetice difpofit#. 

a , maior, quam l: & maior, qu^m c. 
ly minor, quam m: & minor, quam w. ’ 
py q'y ly m\ Ty j; ty u; tiy Oy Xy y\ bina?, & binae furi t 
arithmetice difpofit£,;inteccdentcs minorescon- 
fequentibus. 

» : maior, quam e . & r; maior, quam 
4 : maior, quam /.’&/; maior, quam*. 

Et quoniam ad /, maior eft logarithmice, 
quam vt ratio JLad ad rationem £ ad *: ratio 
autem c.ad J, ad rationem & ad »> logarithmice 

maior 


liypcth. 
24 .h. 
eortflr. 


def^Jj 

tonflr. 


12 


*4'. 
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SS* 


P ' 
l 


* /3 

4 

7T * P 


7 ' 


t X 

u y 

m 

K 

n 

0 

<T * 


9 A 

t* z 

b 


c . 

d 


4 f * 

g i b 


Vi.b. 


13 . 5 . 


conflr. 

fup. 

bypotb. 

7* *• 


def.i$b 

88 . b. 


maior eft , quam vt ad rationem a ad £: & ratio 
^ ad JV ad ratione a ad £,cftlogaritmice, vt tt ad 
e: ergo g ad i eft maior, quam vt * ad e. Simi- 
literoftendetur g ad 1 , maior, quam e ad ?: & 
maior, qu^m 4 zdfi & maior, quam f ad «. 

Deinde quoniam p ad 7 , vel z. ad J' ratio eft 
altior,quam / ad m > vel 4 ad b\ &funt 5 ., <?, 
4, b harmonice difpofitae 3 Si eft 4 , maior, quam 
b: oportet s., & ^ maiores eflc,quam 4, fi e- 
nim eflent aquales ; eflet ratio 5 . ad cT, arquealt^, 
rationi a ad b: fi vero eflet minor, quam 4; 
ideoque& <f, minor, quam b\ eflet ratio z. ad /, 
depreifior, quam a ad b: contra aflfumptum . Si- 
: militer oftendetur, quod 4, maior eft, qudm /5- } & 
\ b, quam *: item 9 , maior, quam fj & ^ > quam 
| d: & c, quam a ; & d } quam £ . 


Stippofitio falfa prima . 

Efto e ad f, maior, quam a ad c : fi poteft. 


Dc- 
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Demonflr . p. 

prspai. t \ fi: 4 ; Cy+gi *,-+/$ h. 

<>$ <?,-{-?>$ 4,-+ 4j/* ^ f- 

ii. y. *; <p ,-+<pj 4,-*-4; /: 4; r,-+£i *,-+*; h.- 

fup.. e ; *P: m»nor,quam g; i, . 

jitp. ' 4 $ fi. minor, quam /j 6. 

4.3. 4 : maior, quim 4; c. fi enim cflet eadenij, 

vel minor : efiec ^ minor, quam 45 c,h-^ h. 
1 contra aflumptum .• 

prspar. Sunt autem 0, t, 0 , w harmonice difpofitae 
1 *• . quantitates, numerofafque habentes rationes 5 & 

I proportionales ficut quidam termini e ferie har- 
pr*par. monica naturali ab vnitate: quorum rationis /3 ad 
», logarithmuseft .& rationis 9 ad loga- 
- /»/>• rithmuscft 4 • Eft autem ficut r ad/ ratio altior, 
quam t ad u: fic 0 ad « , altior, quam Q ad m : & 
Jup. eft $y maior, quam •$ ideoque & fl, maior, 
99 • b ‘ quam m . Ergo (3 ad 0 , maior eft, quam 0 ad q . 
13. 5 » .» Ergo # ad 0 , maioreft,quam 4 ad c. contraS.j. 
Ergo e ad fi» non maior eft, quam a ad c. Quod &c. 

Suppofi. fialfi 2. 

Efto e ad fi, minor, qudm l ad d, fi poteft. 

Demonflr. z, 

prxpar. J f»*g» kl bj d. 

/«*>• *j f: minor, quam g$ i. 
fup. fi «: minor, qudm i; h. 
fup. * *>: minor, quam r» fi»^g» b. 

V V w; 


fup. 
99 . h. 

13- 5 »i 
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13. 5. 


prxpar. 

15. b . 
prxpar. 


fup. 


99- b. 

13. 5. 


7 r ; a : minor , quam b-, d. 

Sunt autem ^,cT, *, ?, harmonice dilpofine, 
numcrofas rationes habentes ; & proportionales, 
ficut quidam termini e ferie harmonica naturali 
ab vnitate : quorum rationis s. ad ^logarithmus 
eft & rationis * ad 5 , logarithmus eft * : & 
eft z. ad Aratio altior, quam a ad b; ficut p ad 
<j, altior , quam l ad m: & / ad m altior, quam, 
n ad 0 , vel c ad cL &c c ad d , altior, quam * ad 
$ ; ficut n ad 0 , altior, quam x ad y: ergo z. ad 
S, altior eft, quam * ad S: &eftc, maior, quam 
<T ; & * , maior, quam $ : Ergo w ad « maior 
eft,qu^m ^ ad 6. Ergo ^ ad § minoir eft, quam 
b ad </. roimi 8. 5. 


Ergo e ad f } non minor eft, quam b ad d. Quod &c. 
Quare &c. 


, Theor. 92. Prop. 105. 

Q Vatuor arithmetice dilpofitarum quantitatum, fi 
prima ad vltimam, fuerit vt numerus ad numerum: 
erit primas ad fecandam totuplicata ratio , quotus 
eft homologus primas, maior, quam tertias ad quartam to- 
tuplicata ratio, quotus eft homologus quartas .quod fi fe- 
cunda ad tertiam fuerit vt numerus ad numerum : erit pri- 
mas ad Iccundam totuplicata ratio, quotuseft homologus 
fecundas, minor, quam tertig ad quartam totuplicata, quo- 
tus eft homologus tertias . 

Hy- 
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Sunto quatuor arithmetice difpofitre quantitates A , 2 , 
C, D. & efto, vel alterutrum, vel vtrumqueiftorum, vide- 
licet; A ad D , vt numerus a> ad numerum d: & B ad C, 
vt numerus b, ad numerum c. 

Dico rationem A ad B totuplicatam, quotus eft<*, ma- 
iorem efle ratione C ad D totuplicata, quotus eft d: & 
rationem A ad B totuplicatam , quotus eft b> minorem^ 
ratione C ad D totuplicata, quotus eft c. . 

Prapar. commun. 

Sumatur rationalis u: & per quantitates deno- 
minetur arithmetice difpofitas, vt fiant fra&iones 
13.fr. u(A), «( 2 ), #(C), «(£>), harmonice difpofitte. 
Sitque rationis A ad B logarithmus e : & ratio- 
j nis C ad D, logarithmus/^ 

Demon Jlr.p. 

Quantitatum A t B , C, D,vcldua;tantumextrcma; A , 
£>, erunt vt numeri^ vel dua; tantum media; 2 , C: vel bina; 
tantum extrema inuicem A, Dj & medise inuicem 2 , C; 
vel tres inuicem fune vt numeri. 

4-8. i . Sunto tres inuicem A, B, C, vt numeri :& af- 
firmantur tres numeri g, b, i proportionales, vt 
*/» 5 -fr. . 4 } C: quod fi A y minor eft, quam B', etiam C, 
2, P' * minor eft, quam D, & g minor, quam b. & per 
homologiam, eft detc&us g y h y ad /, vt defectus 
. y - Ay By ad C, addatur defeiftus gy b, numero /, & 
v j fiat numerus /. erit ergo componendo vt / ad /, 
: . ’ V v 2 ita 



Digilized by Google 



34 ° 
iefaJj. I 


” Z.p. 
I \ 

Z.p, 


100 . h. 


J 1.5. 
z.p. 

15.4. 

I ' 

18.4. 


EL.EM ENTVM 
ita D ad C. Si vero A> maior eft, quam %: pro- 
fe&o C , maior cft, quam C — £), vel quam A 
— & per homologiam, ficut C, maior eft,quam 
> 4 — Zf, ita /, maior cft, quam ^ — h. Auferatur 
itaque g-~h, ab / numero 5 & relinquatur /: Si 
eritjdiuidendo, C ad D, vc / ad /. 

Quare /f, #, C, D fune proportionales inui- 
cem , vt numeri,^, h , /, / . & numeri /7, /, /, 
i funt arithmetice difpofiti: quorum ratio g ad b 
totuplicata, quotus eft g , maior eft, quam ratio / 
ad / totuplicata, quotus eft /: & ratio ^ ad h to- 
tuplicata,quotuscft J7, minor, quam ratio / ad l 
totuplicata, quotus eft 1. Sed ^ ad 6 totuplicata 
ratio, quotus eft g , ad eamdem totuplicatam--, 
quotus eft <*, eftlogarithmice, vt ^ ad a: & / ad 
. / totuplicata, quotus eft /, eft logarithmice ad 
eamdem totuplicatam , quotus eft d , vt / ad //. 
Et quoniam ^ ad / eft vt ad D:&i A ad D,vt 
a ad d: ergo g ad i, eft vt a ad d:& permutan- 
do g ad a, vt / ad d. Ergo ratio g ad h totupli- 
cata, quotus eft g, ad eamdenrtotuplicatam^uo- 
tus eft a, eft vt i ad / totuplicata, quotus eft /, 
ad eamdem totuplicatam , quotus eft d. Ergo fi 
g ad h totuplicata, quotus eft g y altior eft , quam 
/ ad / totuplicata, quotus eft /, etiam g ad h to- 
tuplicata, quotus eft a } altior eft, quam / ad l to- 
j tuplicata, quotus eft <f:fideprefsior,deprefsior. 

ergo 
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ioo.h. ergoficut^ ad b totuplicata, quotus eft^, ma- 
ior eft, quam i ad l totuplicata, quotus eft /j fiue 
fmt g ad h,,& i ad / rationes maioris in;vquali- 
deff. i. tatis , fiue fint-minoris ambae : erit & g ad b totu- 
cSr ** 4 * plicata, quotus eft a> maior, quam i ad / totupli- 
cata, quotus eft d. Et cft g ad h , eadem , quae A 
ad B: Si i ad /, eadem, quae C ad D. ergo A ad 
B totuplicata ratio, quotuseft a , maior eft,quam 
C ad T> totuplicata, quotus eft d. Quod&c. 

Simili prorus demonftratione oftendetur, quod ratio 
A ad B totuplicata, quotus eft b, minor eft, quam C ad 
D totuplicata, quotus eft c . Q^od &c. 

Demon/ir. 2 . 

Sunto vel duo tantum extremi A } D, vt numeri ; vel 
duo tantftm medij C, £>; vclbini,&bini 4 , D , Si 55, C; 
non autem tres, aut quatuor. profc&o veieft quantitas A, 
minor, quam B, velrn3ior:&rurfumquantitas A } minor, 
quam C, vel maior . 

Efto A , minor, quam 2, & minor, quam C. 

14. h. u(A) y u(B), u(C), «(D), funt harmonice difpofiti. 
ia. b. u(A): maior, quam u(B). 
h. h> u(A); maior, quam u(C ). 

' 88. b. **(A)y u(B ): altior, & maior, quam »(C)j «(D). 

78. h. t*(A)i «(2?): logarithmus e. 

78. h. «(C)i «(X)): logarithmus f. . 
def.ijh J u(C): maior, quam «(£>). , 

* >1 «(jfy u(p)x maior, quam u{A)\ u(C ). 

«(4)i 
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104. h. U (A)-, u(C ): non minor, qu&m e 5 / 

104. b. e\ f: non minor, quam #(#); »(D). 

8. ?. «( 2 ?); «(£)): maior, quam #( 2 ); «(C).- . 

13. 5. «(^); #(D)j maior, quam «5 /. i; t •* , 

13. 5. q fi maior, quam #(€).•> .r ' 

12./;. »(^)> 2^5 d-, <*• • 

ia. fo. #($); »(C): Cj #: q 

13. 5. ^5 *: maior, quam q f. 

13. 5. q f maior, quam q 
pi. b. dfi maior, quam ae. ' • 1 

pI ./,. maior, quam fc. • ' ; 
fr^par. Et quoniam /, logarithmus eft rationis C ad 

80. h. T): ergo df, logarithmus eft rationis C ad D to- 
tuphcataq quotus eft d , >itetn quoniam e, Iogari- 
rhmus eft rationis A ad 2?; ergo ae, logarithmus 
eft rationis^ ad $ totupHcataq quotus eft a. Si- 
militer fc, logarithmus eft rationis C ad D totu- 
pheataq quotus eft c : & eb, logarithmus, ratio- 
nis A ad 2 ? totuplicata?, quotuseft b. Sicut er- 
go ae, minor eft, quam df fic depreflior eft 
ad 2 ? toruplicata,quotuseft a, quam C adD to- 
ruplicata, quotus eft d. item Eicut eb, maior eft, 

! quam fc: ire A ad S tocupli cata, quotus eft b, al~ 
j tior eft, quam C ad D totupJicata, quotus eft c. 
bypotb. *. Sunt autem A ad %, & C ad £3 minoris inequa- 
I litatis rationes, quarum depreflior altiorc maior 
Z ' H ' j eft.' Ergo A ad 2? totupiicata, quotus eft ^raa* 

ior 


8t. h. 
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ioreft, qudra C ad T> totuplicata, quotus eft d: di A ad 
3 totuplicata , quotus eft b> minor, quam C ad T> totu- 
plicata , quotus eft c. Quod &c. 

DemonJk.$. 

Efto A minor, quam 2>, & maior, quam C. 
Ergo C, D, A, 2?, funt quatuor quantirates ari- 
def.$.b. thmetic£ di/pofite 5 quarum C, minor, quam D, 
/*p. & mino*, quam A . Et ratio C ad D totuplicata, 

quotus cft c, maior eft, quam A ad 3 totuplicata, 
quotus eft L & C ad D totuplicata, quotus eft d> 
j minor, quam A ad 3 totuplicata, quotus eft 4 . 
| Quod jic. . 

. ) , Dcmonjbr . 4. 

Efto maior, quam 3, & minor, quam C. 
Ergo 3 y A , T> , C, funt quatuor quantitates ari- 
dcfo.h. thmetice difpofrar, quarum 2? minor, quam Ay 
/*?• di minor, quam D. ideoque 3 ad A totuplicata 
ratio, quotus eft by imior cft, quam D ad C totu- 
plicata, quotus eft r: & 3 ad A totuplicata, quo- 
tus eft 4 , minor, quam Dad C totuplicata, quo- 
2 . j. tusceft d . Ergo conuertendo, aA ad 3 totupli- 

cata, quotus cft b y minor eft, quam C ad D to- 
tuplicata, quotus eft r. di A ad 3 totuplicata.., 
quotus eft 4 , maior, quam C ad D totuplicata^, 

: quotus eft d. Quod &c. 

l Demonflr . 5 . 

Efto A maior, quam 3, & maior, quam C. Ergo D, 

CyByAy 
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' C, 2 ?, A , fune quantitates arithmetice dilpolitac, 
rfe/.j./;. quarum Z? minor, quam C, Seminor, quam 
/«/». quarum ratio D ad C totuplicata , quotus cft d , 
maior eft, quam ‘B ad A totuplicata, quotus eft 
a: Se D ad C totuplicata, quotuseft r, minor, 
2.3. quatn B ad A totuplicara,quotuseft b: Ergo 
conuertendo, C ad D totuplicata, quotus eft d, 
• minor eft, qu^m A ad 3 totuplicata \ quotus eft 
atSA.C ad D totuplicata, quotus cft r, maior, quam 
zA ad B totuplicata , quotus eft b. Quod &c. 

Quare Sec. ... 


Theor. 5)3. Prcp. 106 . 

S I fuerint quatuor quantitates arithmetice difpoftta?, & 
prima minor fecunda jjfucrint autem & duo numeri 
* prior ad pofteriorem, minor, quam vtprima quantitas ad 
quartam: erit prima? ad fecundam totuplicata ratio , quo- 
tus eft prior numerus, maior, quam tertia? ad quartam to- 
tuplicata, quotus eft pofterior . 

Hypoth . 

Sint quatuor quantitates arithmetice difpofitar, A , B, 
C, D: &fit A , minor, quam B: ideoque etiam C, minor, 
quam D: &fit e numerus ad numerum f> minor, quam 
vt A ad D. 

Dico A ad $ totuplicatam, quotus eft e , maiorem c f- 
fc, quam C ad D totuplicata, quotus eft f. 


Pr*- 
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1 


5 4 > 


• ) r 

i 

I S.h» 


dcf.\$h. 

83 . h. 
def.p-4‘ 
104. h. 
12. h . 

12 . h, 

13. J. 
8. J. 

ij. 5. 
2. 3. 
13. 5. 
pi. h. 

IX. 6. 

80. /». 

81 . b. 


QVINTVM. 

Pr<epar. 

Denominetur m, per quantitates arithmetice 
difpofitas B , C, 0, vt fiant fra&ioncs har- 
monice difpofita:, «($)> «(C), «(£>). Ec 

efto rationis h(A ) ad «(E), Iogarithmus^: Ara- 
tionis »(C) ad #(D), Iogarithmus b. 

* Demonflr. 

* Vel w(^), maior eft , quam «(C); vel minor. 
S iu(A)y maior efc, quam «(C): etiam u(B ), ma- 
ior efc, quam «(D): & w(^4) ad «(S), ratio cftal- 
tior,.& maior, quam u(C) ad ^{D). Ergo g ad h 
non maior eft, quam vt u(A) ad«(C). 
u(A)i u(C): C; A. 

C : maior, quam A. 
g; /r. non maior, quam Cj 
Dj A: maior, quam Q A. 
g; b: minor: quam D; A. 
fi e: maior, quam T>\ A. 
g ; b: minor, quam f\ c. 
ge: minor, quam [b. 

Eft autem g Iogarithmus rationis u(A) ad 
u(B) y vel B ad A: idcoque ge , Iogarithmus eft 
rationis B ad A totuplicata: , quotus eft e. item 
fby Iogarithmus eft rationis D ad C totupiicatx, 
quotus eft f. Ergo ficu t minor eft, quam jh: 
fictotuplicata ratio B ad A, quotus eft r,depref- 
fior eft, quam totuplicata D ad C, quotus eft/.' 

Xx Aeft 
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bypoth. | &eft $, maior, quam A , & D maior, qu^m C; 
J - r * - 1 erg6 totuplicata ratio 2? ad A , quotus eft f, mi- 
nor eft, quam totuplicata D ad €, quorus «ft f, 
&conuertendo, totuplicata A ad 3 ?, quotus eft 
e, maior, quam totuplicata C ad D, quotus eft f. 
Quod&c. . - 

Si u(A), minor eft, quam «(C): etiam «(^mi- 
nor eft, quam n(p)x & eft ratio u(C) ad #(£>), al- 
tior,quam ad u(C) } maior vtra- 

fibet «(D), & u(A). 
fy jk non minor, quam u(C) j a(A}.‘ 
u(C ) 5 ^5 C. 

/?; non minor, quam A\ C. ‘ 

<v/> C: maior, quam A' y D. 

A ; Z>; maior, quam e; /v 
/?i f. maior , quam <*; /.‘ 

1 'f: maior, quam^/J . 

Totuplicata A ad 3 ?, quotus eft e , maior, quam 
totuplicaca C ad Z), quotus eft f. Quod &c. 
Quare &c. ■ 


dif.p,^. 


2. 3. 


dcf.il J 1 
33. b. 


104. fe. 
1 h. 

n* $* 

8. 5. 
bypoth. 
I }• 5- 
91 . 

/up. 


Tbeor . 94 . Prop. 107 . 

S I fuerint quatuor quantitates arithmetici difpofira?, 
& prima, maior, quam fecunda : fuerint autem & duo 
numeri , prior ad pofteriorem maior, quam vt prima quan- 
titas ad quartam: erit prima? ad fecundam totuplicata ra- 
tio, quotus eft prior numerus, maior, quam tert i^ad quar- 
tam 
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tam totuplicata, quotuseft pollerior . 

• . ~ t - Hypoth, 

Sint quatuor quantitates . 4 , #, C, D, arithmcticcdi- 
fpofit£: & fit A y maior, qu 3 m ideoque etiam C, ma- 
ior, quam D: &fit * numerus ad numcnim/J maior, quam 
vt A ad D. r . . 

Dico A ad *B totuplicatam , quotus eft e, maiorem,. 
cfle,quim C ad D totuplicata, quotus eft/T 
• v. ,.j. r. ! Demonflr. • • 

"•» * Sunt enim quatuor quantitates arithmetice 
bypotb: difpofita! D, C, #, A: fc.eft Z? minor, quam C: 
». 3. &/ad e, minor eft , qu£m vt D ad ^ 4 . ergo T> 
10 6. b. ad C totuplicata ratio , quotus eft f, maior eft, 
3. .3 quam S ad A totuplicata, quotus eft c . Et con- 
uertendo, C ad D totuplicata , quotus cft/J mi- 
J nor, quam A ad $ totuplicata, quotus : .cft e, 

I Quod&c. 

Quare &c. 



*( 


Xx i 


Per- 
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•TlXI r J fi 1 ^ jnp’. Viil . vV .:!tu*»> )JmiI {K. ,11.0 i^lls ' c , 

/ *\ i ( _ ~ , m + „ * 

Perilluft. & Excellentias. D.Io. Dominico Caffino 
Aftronomo D.S. Petrus Mengolus S. D v 


a Em quam mihi fatis credo, Vir Excellentifs.cum 
publicanda confiriboy deoque meritu nec omnino 
jcholanbus credendum puto : quorum licet ope 
me fateor plurimum profeci jfe j • non tamen au - 
Horitate oportuit confirmari .Eu rver), qui ficis y 
(ef potes f tuis in me multis hucufqtte poftis ,hoc addas officium 
rvelim : praua y fi qu* fiunt > emendes primkm :■ in ijs , qtu ma- 
le pofitafunt , conflto adiuaes ; in ceteris, mihi duplices intelle- 
ctum . Quod <-ut prxflcs facilius > retexam breuiter huiufce 
operis narrationem : quam cum legeris , pr<efationemque ad le- 
ctorem percurreris y plurima quidem curfim praetereundo tntelli • 
gere ; paucis uerb difficilioribus leEiis attentius * demonflratisf , 
pofsis de toto njo lumine fentehtiam ferre . 

Ante annos duodecim , dccafione cniufdam problematis mihi 
propofiti d Z>. Io. Antonio 7\occa Tftgienfi, de figura <z> nilmea de- 
feribenda , qu<e fecaret ctlipjlfn ih 'duobus punttis innumerabiles 
eiufmodi figuras excogitcuu, quasjunc per Geometriam indi ut - 
fibtlium quadrabam > adrnbito tamen prius hoc lemmate . 
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Lemma. 

Data reda linea, diuifa primum bifariam , deinde noru 
bifariam in duobus pundis , vtrimque a medio pundo 
xqualitcr diftantibus : affignatifque vnius eiufdem gradus 
poteftatibus abfciflarumjnecnon alius eiufdem gradus po- 
tclhtibus refiduarum: inuenirc cui fita?quale aggregatum 
ex duobus produdis lynonymis,fub potcftatibusabfcifla- 
ru affignatis , per fuarum affignatas poteftates refiduarum . 

Eli autem hoc lemma affine illi, quod recitat Bonaucn- 
tura Cauallerius b. m. praeceptor meus ex Io. Beugrand: 
quod idcirco in expolitione placet imitari . 



B T C 



„ Sit reda A7{, diuilabifariamin T, Si non bi£iriam»fl 
pundis C,B, a:qualiterhincindea T diftantibus. Opor- 
tet inucnire, cui Iit a:quale aggregatum produdorum fy- 
nonymorum fub potcftatibus partium inxqualtum AB, 
BB^ & ACyCl Vt autem Breuiori via id obtineamus, 
procedemus per Algebram Speciofam , partes AT, TB^ 
vocantes t: & partes BT , TC , vocantes a . Erunt ergo 
AB, CI{ 2 t — a: & erunt AC, BB^, t-+a. Affignatis itaque 
primispotelhtibusablciflarum AB, AC, necnon primis 
refiduarum BB^ CBj volens inuenire cui sequetur fum- 
ma produdorum fub primis potcflatibus AB\, ACB^, 
ftacim ducendo t-»-a per t-±a produco ynum : & ducen- 
do 
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» T ; C ... 

1 — i — l lA. 


■ 4 l. \ ■»* t, «. 

do t-*a per r— 4, producp alterum, quorum fumma, zti 
Exemplum primum in Vniprimts. 


— 242 


,f— 4 
$R: t -+4 


A2?2$J [2 — 42 


ACi t — i- 4 
C^: r — a 


ACI^ ti—ai 

ti — 42 


A%2{-+AC2{l 2t2 — 242 

Vnde fequitur aggregatum produdorum fub primis 
poteftatibus ACI aquale efle, dupla: &cunda? po- 
tetteri AT, dempta dupla fecunda TC. 

Quod fi aflignatis fecundis poteftatibus abfeiflarunii 
A<B > AC > & primis refiduamm C^, velim fcire cui 
aequetur fumma produdorum fub potefiatibus fecunda 
yJS, & prima & fub fecunda AC & prima C2$: ef- 

fingo fecundam potcftatem a radice r ►- a, quam duco in-, 
primam t-+a $ vtfiat vnus produdus: item effingo fecun- 
dam f-*4, quam duco in primam f— a> vt fiat alter pro- 
dudus: quorum fiummam inuenio 2 1 $ — 2 f 42 . 

< . » 

A 

f I , , • { • ' » *• » • 

* « -.i* * • . , ^ 

■* 

Excm- 
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Exemplum 2 . in % primis * 

>42?.* fZ-riXtf-Nll 

22?: r-f/t 

r 3 — ztia-rtai, : .. 

-r tia — itai-+a$ . 

ABB^i ty^-tzek— 

. AC: /2-+2M-+42 

c Aj ... 

1 ■> 

f 3 ~i-2tia-htaz 

— na- -itai — a$ . 

•mmm. — aa a ■ ^ 

AC2{l t$ •*+ t2<t— »f42— *<J 3 

• f 3 — f24— M2 -+4J . 

ABB^ACB^ 2t$—2M2* 

Vnde manifeftum eft aggregatum produ&orum fub 
poteftatibus, fecunda ATS 6s prima • S* fub fe- 
cunda c AC & prima C2{y aequale effe duplae pote- 
ftari cerciae AT y dempto duplo produco fub prima^ 
AT, & fecunda TC % 

Similiter in cuiuslibet appellationis proportionalibus 
progrediendo 3 confequemar ©pratum : vc exemplis fu- 
bie&is liquido apparet. - - 
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elementvm 


B T C V' *i 

,1 — l—i i J 


A 1 

A\ — i — 


3 


£xemplt*m 3 . in Triprimis - 
AB : t$~ 3 t 2 ci-*- $ tai—aj 

t~+& 


t\ — 3 x 3 a-+ 3 f 2 42— ta$ • 

f 3 ^— 3 f 242 -f 3 M 3 — «4 


. 42 ^: f4 — 2f 34-+ 2^3—44 

> 4 C: ? 3 -+ 3 f 24 -+ 3 W 2 -i -43 

f-rr -4 

^ — — — — — < 

f4-t- 3 r 3 4-+ 3 f 2 4 2 -4M3 

»■■ "? 3 4*~“3 ^242-— 3 WJ“*“^4 


^C.^: f 4 -i- 2 r 34 — ita $~ 44 
f4 — 2*34^2/43— 44 

ABB^-AC^: 2 ? 4 — 244 . 

Exemplum 4 . m Bifecundis . 

^455: *2 — 2f4-+42 / 

. ti-i-ua-tai 

m 1 

f4 — 2f34-+f242 

H-2f34 — 4f242-rf-:2f43 

-f/242 — 2 M 3 -+ 44 . 
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^ AB 2 {: /4 — 2/242+44 
Similiter AC \ : <4— 2/ 2 42+44 
ABX ^ rACX ^ 2/4 — 4/242+244. 


Exemplum J. in Quadriprtmis , 

A * B : «4— 4* 3 4+ 5/242—4/43 -+44 

tH-4 

*5 — 4 f 4 4-f ^ 3 ^i— 4/243+M4 

+ /44— 4/342+5/243 — 4/44+4 5 


/5—3/44+2/342+2/243 — 3/44+45 

* 4 C: /4+4/34+5/442+4/43+44 

CZ^: /— 4 


• t5- + 4 ; 4 4_f ^3 < * 1 “ , '4 ;2 ' 4 3“ f W4 

- -/44 — 4/342— 5/243 — 4 M 4 — 45 

/5+3/44+2/342— 2/243 — 3/44—4 5 
/5- -3/44+2/342+2/243— 3/44+45 


ABJ^ACj^i 2t}-t4t$az-~6ta4. 


Yv 


£x<rw 
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-1 — 1 




Exemplum 6. in T ri fecundis 
AR: t$—ina-+ltai—ai 
C BR: 


1 5 — 3 * 44 -^ 342 — tiaj 

-+2f4<< — 6t3ai-+6na$ — 2f44 

-+f342 — — 45 


f 5 — — 2 f 342 H- 2 f 243 -+f 44 — 4 J. 

■ i ■ - ■ ■■ 1 ■' 1 ■ '« ■ ■■■■ 1 ■ — 

AC: ti-+ltia-+iai-+a$ 

CR : ti — ita-i-ai 


-+3f44-*-3f342-+f243 

— -2f44 — 6^342—^243 — 2f44 

-4/34 2-+3f243-+3f44-+4j, 

i^t^a — 2 ? 342 — 2*243-1744^45 

f5— ?44— 2f342-t2f243^f44 — 45 


AUR ^ ACR : 2 fj — 4*342-4-2*44. 

Similiter in Quintiprimis . 
AUR^ACRj 2*6 -U 0*442— 20/244 — 246 ", 


/» 
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In Quadr fecundis . 

ABR^-ACR: 2 * 5 — 2*442 — 2*2*4+145. 

Jn Triterttjs. \ . 

ABR-^ACR: 2*5—5*442+5*244 — 245 . 

Jn Sextiprimis. 

ABR-+ACR: - 2 *7+ 1 8* 5 4 2—1 0*3 44—1 o taf. 

In Quint fecundis. , > 

ABR-+ACR: 2*7+2*542—1.0*344+8*45. 

f . j In Quadritertij s , . . 

ABR-+ACR: 2*7— 5*5 42+5*344—2*45. 

In Septimiprimis , 

ABR-+ACR:. 2*8+28*542 — 28*245 — 248. 

In S e xri fecundis, 

ABR-+ACR} 2*8 + 8*542— v3o*444+8*245+248. 

In Quintitertijs. • , 

ABR+ACR: 2*8— 4*542+4*245 — 248. 

In Quadrtejuartis, 

ABR-+ACR: 2*8— 8*542 -+12*444 — 8*245+248. 

In OElauiprimts. . 

ABR-+ACR: 2*9+40*742+28*544 — 5 5*345—14*48. 

* /» Septimi fecundis, 

ABR+ACRi 2 *9 + 1 5*74 2 — 2 8 * 5 44+ 1 0*48 . 

In Scxtttertijs. 

ABR-+ACR : 2*9-1 2*544+15*345—5*48. 

In Quintianam s, 

ABR-^ACR: 2*9 — 8*742+1 2/544— 8*345+2*48. 

* * * » 

Y y 2 /« 
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-1 — i — i — — — lAc 


In Noni primis. 

UBR-*AC 2 (i 2tio -+ 5 4*842 •+ 84*544—’ 84*445 — — 

54 * 248 — 2410 . 

In Oclaui fecundis . 

ABR -+ ACR : 2fior+ 25*842-'- 28*^44—' - 28*445-* 

• 25*248 "+ 241 O. 

In Septimtiertijs » 

AB R ^ c^dC 7^1 2*1 o -* 5*842 — — 2 8*544— <-28*445 
5*248' — 2410. 

A; Sextimartis + 

A % R -+ ositCR : 2*1 o— - 5 * 84 * -+-q.f 544 -*- 4*445— 5*248 

o* . . 


/» Quintiquintis. 

vABK ^-~ 4C \: 2*10- — 1 0*842 -+ 2 0*544 2 0*445 

-f 10*248 — 2410 . 

‘ Tropofitio .. 

Inparallelogrammodu&a diametro, regula bafi: om- 
nes ftxcupla? vnipiimx fub triangulis, funt aequales om- 
nibus fecundis potcftatibus parallelogrammi . 

Et omnes dQodecuptebiprima;, omnibus tertijs pote- 
ftatibus parallelogrammi . 

Et omnes 2opl£triprim;e: nccnon omnes 5 opta bi- 
fecundg, omnibus quartis potcftatibus . 

Et 
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Et omnes 3 oplx quadriprimg : necnon omnes 6 oplx 
trifecundx; omnibus quintis poteftatibus . 

Et omnes 42plg quintiprimg: item omries 1 05 ple qiu- 
drifccundx: & omnes i4oplx tritertiae 3 omnibus fextis 
poteftatibus . 

Et omnes 5 tfplxloctiprimxiitem omnes itffiple quin- 
tifecundx: item omnes 2 8 oplx quadritertix; omnibus fe- 
ptimispoteftat bus. 

Et omnes 7 2 pix feptimiprirnx : item omnes 2 5 2 pix 
fextifecundxmecnon omnes 5 o4plx quintitcrtix:& om- 
nes 6 3 oplx quadriquartx; omnibus o&auis poteftatibus. 

Et omnes 9oplgo»flauiprimx: & omnes 3<5oplxfep- 
timifecunde: & omnes 84opIx fextitertix :& omnes 
1 2 5 oplx quintiquartxj omnibus nonis poteftatibus. 

Et omnes 1 1 oplx noniprimx: & omnes 49 5 pix o&a- 
uifecundx:& omnes i$2opIx feptimitertix: Si omnes 
23 1 oplx fextiquartx: & omnes 2772plx quintiquinex; 
omnibus decimis poteftatibus. 

Et fic deinceps in infinitum iuxta numeros tabulg qua- 
dratricum, vel quadraturarum, cotinuatgquatum oporter*. 

Metb. Demon Jlr* 

Affinis eft hxc prop oli tio, tribus propofitionibus, quas 
loco citato refert Cauallerius ex eodem Beugrand Exerc. 
4 .prop. 25, 26, & 27: Eademque illarum methodo 
dcmonftrabitur, ex Lcmrnute prxcedenti. Porro fa- 
tis puto ad oftenlionCmeiuidem methodi >ex deccmpro- 
politis , tria tantum demonftrarc . 
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Efto parallelogrammum AB, cuius diameter CZ3:di- 
uidaturque CD bifariam in E: ducanturque per E , rc<fta: 
FG, IH \ parallelogrammi AB lateribus parallelf : ducan- 
turque hmc inde ab E diftantes quantumlibet, fed aequa* 
liter, & intra quadratum, dux K LMN, & 0 P 

Dico fub triangulis ACD, BCD, omnes fextuplas 
vniprimas, aequales efle , omnibus lecundis poteftatibus 
parallelogrammi AB, 

Demon [ir. p. 

Quoniam aggregatum ex vniprimis KM 3X OPB^ eft 
aequale duplae fecund^ poteftati AX, dempta dupla fecun- 
dapoteftate LM: & A3S? dudra eft vtcutfque . Ergo ex 
omnibus vniprimis, fub trapezio AF EC, & fub trian- 
gulo C E G, & ex omnibus, fub triangulo EFD , &fub- 
trapezio E DBG, aggregatum; quod eft omnes vnipri 

mae 
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mac fub triangulis AC D, BCD . eft sequale omnibus du- 
plis fecundis poteftatibus parallelogram mi A E, dcmpris 
omnibus duplis fecundis poteftatibus trianguli, /EC-, ideft 
omnibus (impiis fecundis potellatibus parallelogrammi 
A H t demptis omnibus fecundis poteftatibus , vtrorumq; 
triangulorum IE C, DEH, 

Sed qualium trianguli JE C omnes fecund? poteftates, 
funtvniras: talium parallelogrammi AE , funt 3. Ideoq; 
qualium omnes fecunda; poteftates triangulorum IEC, 
DEH, funt 2: talium omnes fecunda; poteftates paralie- 
Iogramm i AH, funt 6. Et omnes vniprima; fub triangu- 
lis A C T> y BC D, funt vtrorumque differentia, nempe 4: 
& omnes fexcupkevniprima;, fub triangulis ACD , BCD, 
funt 24. Item qualium omnes fecunda; poteftates AH, 
funt 6: talium omnes fecunda; poteftates A B, funt 24. 
Ergo omnes fextuplxvniprim?, fub triangulis ACD, BCD, 
funt squales, omnibus fecundis poteftatibus AB. 
Quod 8cc. 

Dico fub triangulis ACD, BCD , omnes duodecuplas 
biprimas, sequales e(fe, omnibus tertijs poteftatibus paral- 
lelogrammi AB. 

Demonjlr.i. . 

Quoniam aggregatum ex biprimis KMN, OPB^ eft 
sequale dupla; tertis poteftati KL, dempta dupia vnife- 
eunda KLM (ideft, dempto duplo produ&o fub poteih- 
tibus, prima KL, Scfecunda LM) . Oftendctur (imiliter 
\t fupra, qudd omnes biprima; fub triangulis ACD, BCD , 

funt 
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funt «quales omnibus tertijs poreftatibus parallelograrn- 
mi AH y demptis omnibus vnifecundis fub poteftatibus 
primis eiufdem AH, \ & fub fecundis vtrorumque trian- 
-gulorum JEC y DBH 

Qualium autem omnes fecundas poteftates trianguli 
1 EC , funt vnitas: talium omnes fecundas poteftates pa* 
rallelogrammi funt 3: ideoque qualium omnes vnifecun- 
das fub parallelogrammo AE y &fub triangulo /EC y funt 
funt vnitas; talium omnes tertiae poteftates parallelogram 
mi AE y funt 3. & qualium omnes vnifecundas fub pa- 
rallclogrammo c AH y & fub vtrifque triangulis IEC % 
DEH } funt 2: talium omnes tertias poteftates csiH y funt 
omnes biprimae fub triangulis ACD y 8CD y funtvtro- 
rumque differentia, nempe 4: & omnes duodccupl? bipri- 
mae fub triangulis c slCD y 8CT> y funt 48. item qualium-, 
omnes tertiae poteftates funt 6 : talium omnes ter~ 

tiae 
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tix poteftates AB y funt 48. Ergo omnes duodecuplae bi- 
primar, fub triangulis ACD y $CD, funtatquales omnibus 
tertijs poteftatibus AB. Quod &c. 

Dico fub triangulis ACD , BCD> omnes 6 oplas trife- 
cundas, squales effe 5 omnibus quintis poteftatibus paral- 
lelogrammi AB. 

Demon ftr. 3. 

Quoniam aggregatum ex trifccundis K MN, OP 2 {y 
eft aquale duplae quinta: potcftari KL , dempta quadru- 
pla trilecund 3 KLM y addira dupla vniquarta KLM. often- 
detur fimiliter vt fupra, quod omnes trifecundae fub ttian- 
gulis ACD , BCD 9 iunt squales omnibus quintis potefta- 
tibus parallelogrammi AH> demptis omnibus duplis trife- 
cundis/ub poteftatibus tertijs &iub fecundis vtro- 
rumque triangulorum IEC y DEH y additis omnibus vni- 
quartis fub poteftatibus primis AH> & fub quartis vtro- 
rumque triangulorum IECy DEH . 

Qualium autem omnes fecunda poteftatcs trianguli 
/£C, funt 5: talium omnes fecunda: poteftates parallelo- 
grammi AEy funt 1 5. ideoque qualium omnes tr fecun- 
das fub tertijs poteftatibus parallelogrammi AEy & fub fe- 
cundis trianguli IEC> funt 5: talium omnes quinta: pote- 
ftates parallelogrammi AE y funt 15: atque talium omnes 
duplie trifecundae fub AEy & fub /£C, lunt 10: atquo 
differentia vtrarumque, eft 5. 

Rurfum, qualium omnes quarta poteftates trianguli 
IECy funt 3; talium omnes quart^ poteftate; AEy fune 

, Ez \ 15 . 
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i 5 . idcoque qualium omnes vniquartae , fub primis , AE , 
&quintis IEC poteftatibus , fune S: talium omnes quinta: 
poteftates AE, funt 1 5 . fed talium oftenfte funt omnes 
quintae AE, demptis omnibus duplis trifecundis, fub AE, 
&fub IEC, efle 5: ergo additis omnibus vniquartis, fub 
AE, & fub IEC, funt 8. ^ 

Sed qualium omnes quintae ^£,funt 1 5: talium omnes 
quinta: AH funt 30: & omnesquintae AH, demptisom- 
nibus duplis trifecundis , fub AH , & fub vtrifque IEC, 
DEH, additifque omnibus vniquartis, fub AH, & fub 
vtrifque IEC, DEH, funt 1 5 ; nempe omnes trifccundx, 

* lubtriangulis ACD, 7!CD, funt 16: & omnes tfoplae rri- 
fecunda:fubijfdem,funt 960, & qualium omnes quintae 
poteftates AH, funt 3 o: talium omnes quintae potefta- 
tes AB, funt 960. Ergo omnes tfopte trifecundae , fub 
triangulis ACD, $CD, funt sequales , omnibus quintis 
poteftatibus parallclogrammi AB, Quod&c. Q^are&c. 

His 
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His demon fer otis , cogitabam fi poffent ali* quadratur* i nue - 
niri ex inuentis compofit* , in quas infipnis aliqua refo luatur; 
quemadmodum in triangula , parabolam Archimedes refoluit. Et 
qu*feui primum de omnibus figuris, in quibus ordinat * ad baftm> 
funt omnes pote flates abfetffarum,prim*, fecund e, terti* , (cfr de- 
inceps in infinitum : quas cx demonjlratis d Cauallerio loco ci- 
tato, deprehendebam effe inferie harmonica naturali ab ‘zniitarr. 
earumque [ummam demonjiraut excrefcere in infinitum, in pr.e- 
f atione ad meum libellum , cui titulus , *Nou* Quadratur* Ari - 
thmetic*,feu dc additione Fractorum . 

Deinde tentaui,fi poffent in amam colligi Jurnmam figur*, in 
quibus ordinat * ad bafim y funt abfciJJ * prtm * , (efe producti fub 
primis abfcifsis, (efe refiduarum poteflatibus omnifariam , tdefl, 
abfciff* pnm*, r uniprim * , f z;nifecund*, r vniterti*,^zmiquart*, 
(gfe deinceps tn tn femtumiquas colligere mthifuccefsit feliciter, (gfr 
*quales inuenire parallelogrammo, cuius ad eam dem bcfim ordi - 
naUyfitnt omnes tot*; <ut pctefl facile colligi ex fiiprd demon- 
flratis ex 1 7. p. 5 Vc«. Quadr. 

Item fi poffent colligi figur*, in quibus ordinat* ad bafim f iwt 
abfciff* fecund * , (cf produtfi fub abfcifsis fecundis, ref dua- 

rum pote flatibus omnifariam , idefl , abfciff* fecund* , biprim *, 
bifecund*,btterti*,biquart*,@fr deinceps tn infinitum : quas etiam 
colligere mihi fticcefeti , (efe *quales inuenire triangulo, cuius or- 
dinat* funt omnes obfetfj * . njt patet ex fitpra demon feratis , & 
f x 8 . 2 .^tiou. Quadr. 

Et gener ali ter inueni figuram, in qua ordinat * funt omnes po- 
teflates abfeiffarnm , deinceps omnes figuras , in quibus ordt- 

Z z, 2 • nat* 
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nat* fitnt produci: ce (ub ijfdem pote flatibus abfiijjarum , (efl fub re- 
fiduarum pote flatibus omnifariam ,flmul ag gregat as, quales ef- 
fe figur *, in qua ordinat*, Junt omnes pote flates ab fct florum or- 
dinis proxime inferioris . Verbi gratia , omnes abfciflas tertias , 
mddilis omnibus triprimis, omnibus trifl eundis , omnibus triter- 
tijs » alijfljue omnibus triquotis j efle *quales ) omnibus abjctfsis fe- 
cundis. Item omnes abfeiflas efuartas , additis omnibus quadri - 
primis, omnibus quadri fecundis , omnibus quadntertijs , omni- 
bus quadriquartis,alifjque omnibus quadriquotis',efle *quales om- 
nibus abflifsis tertijs , quod ita generaliter <i)t enuntiatum efl, (efl 
exfuprademonflratis, (efl ex f; 3. jWou. Quadr. potefl mani - 
• feflari . '■> • . % ... \ 

lpfam intenm accefsionem, quam Geometri * Indiniflbilium 
feceram, pr*teriui : meritus eorum authoritatem, qui falfum pu- 
tant (iippo fitum , omnes reclas figur* plan* infinitas , ipfam efle 
figuram planam: non qua (i hanc fiquens partem y (ed illam quafl 
• non prorfits indubiam deuitans : tentandi animo , fi poflem de- 
mum eamdem indiuipbilium methodum , aur aliam *quiualen - 
tem nouis , (gfr tndtibijs prorfiis confiituere fundamentis * 

Mechanicis deinde ac Muficis hucufque inrperfeclis occupa- 
tus lucubrationibus, m eas quandoque njent demon flrandaru con- 
clufonum anguflias/vt pog omnifariam h*c no (ira elementa , no- 
norum indigerem argumentorum . qu* prinatis tradita feripus 
de lite flebant, non inculca filum, fid (gfl ita perperam pofia, njt 
.quafifiecialia Lemmata quorumdam mathematum , non cale- 
rent ad aliud . Animaduertebam etiam me non po fle multum in 
Mechanicis projicere > quas liber aliter profiteor 5 ntfi ex njlcrmc 
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Geometria, quam quahucufque ab Euclide > [Apollonio > alijfque 
po ferioribus tradita ejftt . 

'Nuperrime boc anno, AdmJfeP.Fr .Stephaniis de Angelis Ie- 
jHOttus ,meus condifcipulus,dsindiuif bilium Praeceptoris nojlri 
Geometria omnium optime meriuss,cuius intellegas copiam, (gjf 
felicitatem, nunquam fatis d me cymendaripofle e verbis exi fu 
mo, mittebat ad me libellum fiium De /nfinitis Parabolis ffic, le- 
gendum : cuius ex eruditione mirabili , melior , (jf/ vegetior fa- 
ctus Geometra \ maximum hoc emolumentum percepi: •ut praete- 
rita fludia rcuerterenturtn mentem') ordinemque, inter plura de- 
inceps inuenta ,poJlularent . (ef illud tandem mihi, opinor , fuc- 
cefsijfe feliciter, quod duodecim ante annos defi der aueram : tjs 
etiam, quibus deuincior , Mechanicorum j ludiorum obligatio- 
nibus oportunum .Juper qua mea opinione? Kir Excellentifsime, 
htfce lucubrationibus perleEiiS) ($? quatenus oportuerit ad cor- 
reptionem notatis : tuam fmceram enixe rogans, pojiulo rffi ex- 
pefto fententiam . Fdle, 
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Tabula Formofa, 


1 • 


t «i * 


FOm, ■ 

FO*. FO.r. 

' , FO.az. FO.ar. FO.ri. 

FO.a$. FO.azr. FO.ari. FOx$. 
FO.aq. FOut^r, FO,airz. FO.ari. FO ^ 4 . 

Tabula Subquadraturanm* 


- FO.», 

FO.a . /^.r. ■ - 

"FO.az. FO.zar, FQjtZm » 
fO. 43 . FO.jazr. FO.}arl. F0jt%. 
F0M- FO.^a;r. FO.Cazrz. FO.^yir}. FOjr+. 


Tabula Quadraturarum . 


FOm. 

FO.za. FO.zr. 


FO.iai. FO.Oar. FO.sn . 

FO.443. FQ.izazr. FO.izarz. FO.qrl* 

FO 544. FO.ioa$r. FO.lvazn. F0.ioar$. F0.$r^. 
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GEOMETRUE SPECIOSA 

ELEMENTVM SEXTVM. 

t 

T> EF IN ITIO NES.. 

1 Sfumatur inter lineas , vna quadibet quanti- 

titas j quae, Rationalis, dicetur. 

2 E* exponatur quadam reda linea , rationali 

arqualis; quee dicetur, Tota : • 

3 . Sitque data pofitione 5 quae dicetur , Bafis. 

4. Eiufqne alterum extremorum pun&orum , dicetur, 
Finis abfeiflarum . 

5. Alterum, Finis refiduarum. I. : 

6 . Ft ab vnoquoque pun&o in bafi fumpto, vlque ad 
finem abfeiflarum, quatenus ipla bafis extenditur , quanti- 
tas dicetur Abfciflfa . 

7. Idcoque tota dicetur etiam, Maxima abfeiflarum. 

8. Item ab vnequoquepundo inbafilumptOjvfque 
ad finem refiduarum, quatenus bafis extenditur, quantitas 
dicetur Refidua . 

9. Ideo- 
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9, Idcoque tota dicetur etiam, Maxima refiduarum. 

1 o. Super bafi deferibatur quadratum: & ab vno quo- 
libet pundo in bafi fumpto, reda ducatur, vfque ad oppo- 
fitum latus, rcliquislateribus quadrati parallela ; qua; dice- 
tur, Ordinata in quadrato . 

1 1 . Qua? cum fit aequalis rationali, Si tot?; dicetur Ra- 
tionalis, & Tota, Si Maxima abfcifiaium, & Maxima re- 
iiduarum . 

1 2. Et quadratum , per fua* ordinatas extenfum , di- 
cetur, Forma omnes rationales , & Forma omnes totx. Si 
fignificabitur charaderibus FO.u, & FO.t. 

1 3. Immo quoniam totaeft a?qualis rationali , & reli- 
qua; omnes poteftates tot?, funt inter ie,& rationali aqua- 
les: ordinata in quadrato dicetur etiam, Tota fecunda^, 
T ota tertia, T ota quarta , &deinceps. 

14. Et quadratum, dicetur, Forma omnes tota: fecun- 
da:, Formaomnes rota: tertia:, Forma omnes tota; quarte, 
aptifque fignificabitur charaderibus, FO.ti , FO.t $ , 
FO.t\, &fic deinceps. 

1 5 . A fine abfciftarum duda diameter quadrati , facit 
femiquadratum triangulum : cuius ab vnoquolibet pun- 
do in bafi fumpto reda ducatur, vfque ad prsedidam dia- 
metrum , alteri lateri parallela ,qux dicetur, Ordinata iru 
triangulo . ^ 

1 6 . Quce cum fit aqualis abfeifia;, dicetur, Abfeifia. 

17. Ipfumquc triangulum per fuas ordinatas exten- 

fum, dicetur, Forma omnes abfeifia:. & fignificabitur cha- 
raderc, F-O.a. 1 8. Si- 
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1 8. Similiter a fine refrJuarum ducti diameter qua- 
drati, facit femiquadratum triangulum: cuius vnaquclibet 
ordinata, cum fit scqualis refidme , dicetur Rcfidua. 

19. Et per ordinatas refiduasextenfum triangulum^, 
d:cetur,Forma omnes rcfidua;. & fignificabicur chara- 
ctere, FO.r, 

20. Si fiiper bafi concipiatur figura extcnfa nonr.ift 
per ordinatas in quadrato : fed in qua , vnaquitlibec ordi- 
nata, eft abfeifla fecunda , dicetur, Forma omnes abfeifia; 
fecunda. & figmficabitur charactere FOat^~ 

2 1. Item, in qua, vnaquadibet ordinata jcftvniprima^, 
dicetur, Forma omnes vniprima?. &: lignificabitur cha T 
racterc , FO.ar. 

22. Et in qua, vnaquadibet ordinata, cft refidua fecun- 
da, dicetur Forma omnes refidua; fecunda; . t< figmfica- 
bitur charactere , FO.n. 

23. Et generaliter, (i fuper bafi concipiatur figura, ex- 
tcnfa non mii per ordinatas in quadrato: & in qua,vnaque- 
libet ordinata, eft aflumpta quardam in tabub proportio- 
nalium: dicetur, Forma omnes tales proportionales, apto- 
qucfignificabitur charaSere. vt Forma omn.es ablcifi^ 
tertkT, FOA3: Forma omnes biprime, FO.air: Forma-, 
omnes vnifecunda;, FO.an : Forma omnes refidua; tei-. 
tia;, FO.r 3 . &(ic deinceps. 

24. Iraque ad inftar tabuhe proportionalium, & fpc- 
cierum , alia tabula ordinabitur formarum, qure dicetur, 

Formola. • .» : ! 

Aaa 25. Quod 
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25. Quod fi vna quaelibet ordinata informa, cfV af- 
fumpta quaedam in tabula nominum : dicetur, Forma om- 
nes totuplae cales proportionales, aptoque fignificabitur 
charadere. vt, Forma omnes dupli vniprima?, FO.iar : 
Forma omnes triplae biprimae, FO.$azr : Forma omnes 
triplae vnifecundae, FO.$arz. &fic deinceps. 

2 6 . Idcoque ad inftar tabulae nominum, & fubquadra- 
tricum, alia tabula ordinabitur, quae dicetur, Tabula fub- 
quadraturarum . 

2 7. In qua digcftae formae , dicentur , Subquadraturae. 

28. Item ad inftar tabulae quadratricum , alia tabula 
ordinabitur, quae dicetur, Tabula Quadraturarum . 

2 9. In qua digcftae forma.*, dicentur. Quadraturae. 

3 o. Denique fi vnaquaelibt ordinata, in forma , eft af- 
fiimptae proportionalis multipla, vel fubmultipla , vel mul- 
tiplae fubmultipla: dicetur, Forma omnes totupbej tales 
pi oportionalcs^vel fubtotuplae, vel totuplarum fubtotu- 
phe .aptifque fignificabicur charaderibus . vt Forma om- 
nes quintuplae bitertiae, FO.^airy. & Forma omnes bi- 
primefubtriplae, FO.ctir^): &Forma omnes quadrupU 
triquartajfubfeptulae, FO. 4^3 >-4(7). & fic deinceps. 

3 1. Sibafis diuifa fuerit in partes aequalesj dud^que 
fuerint per extrema & media diuifionum punda paralielx 
ordinatae in forma; & luper partibus bafis aequalibus, inter 
parallelas completa fuerint parallelogramma maxima in- 
tra formam iacentia : figura ex parallelogrammis compo- 
iirj, dicetur, Infcripta formar» 

3 2. Quod 
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3 2. Quod fi completa fueriar parallel ogramma mini- 
ma formam includentia: figura ex parallel ogrammis com* 
pofita, dicetur, Circumfcripta forma: . 

33. Figuravero ex tot parallelogrammis , quotfunt 
ordinatae per pun&adiuifionum,& ad ipfas ordinatas ja- 
centibus compofita, dicetur, Adfcriptaform^. 

3 4. Speciofa, & Formofa tabulis congruentibus, Ma£ 
fx, & Formae, quarum in vtrifque funt c^dem appellatio- 
nes , & ijdem chara&eres, dicentur inuicem Homonym^. 

3 5. Item Homonymarum aequcmultiplices, dicentur 
Homonymae. 

3 6 . Ideoque etiam in duabus fubquadratricum,& fub- 
quadraturarum, aut quadratricum , & quadraturarum ta- 
bulis, Maflae, & Forma?, dicentur Homonym^. 



4 

Aaa 2 


Theo - 

~j 
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Tineor. I . TProp. i. - 

^TT 1 Abuls formofs primi lateris, in tertia, quarta , & re- 
X liquis deinceps formis, in Angulis ordinats , pro* 
maioribus abfeiflis, funt maiores 5 & pro maxima abfeifla- 
jum, eft maxima, & ipfi bafi squalis : item vltimi lateris in 
formis, pro maioribus refiduis , funt maiores $ & pro ma- 
xima refiduarum, eft maxima, & ipfi bafi squalis . 

Hypoth. 


A , 


T 


.—A 


Efto bafis A2 {: . in qua finis abfeiflarum, A, finis refidua- 
rum, R. & fint abfcifls, AT minor, AC maior, A\ ma- 
xima; &rcfidus, %C minor, AT maior, RA maxima: & 
efto in primo latere tabulae formofs, tertia FO.ai‘, & irL, 
vltimo, tertia FO.rz, 

Dico in FO.az, ordinatam per C, maiorem effe ordi- 
nata per T: & per R , maximam efle ordinatarum, & equa- 
lem ipfi 'm~' \ \ 

Item in FO.rz , ordinatam per 2> y maiorem efle ordi- 
nata per C: & per A , maximam efle ordinatarum, & 
squalem ipfi 7\A. 

' Demon flr . 

Bafis RA y ad ordinatam per T, duplicatam,. 
def.zoh habet rationem eius, quam fiabet ad AT: & ad or- 
I dinatamper C, duplicatam eius, quam habet ad 

-•V. ' ! ' AC: 
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AC: & ad ordinaram per R, duplicatam aequali- 
tatis, quam habet ad AR . Sed RA ad A3, ma- 
ior eft, quam vt 3 d AC: & ad AC, maior, quam 
4* vt aequalis ad AR. Ergo ad ordinatam per ^ma- 
ior eft, quam vt ad ordinatam per C: & ad ordi- 
natam per C, maior, quam vt ad ordinatam per 
R. Ergo ordinata per 2>, minoreft, quam qus 
per C: &vcralibet per *B, &pcr C, minor, quam 
quae per 2\; & ordinata per R, eft maxima; ad 
quim RA duplicatam habet rationem squalita- 
tis, nempecamdcm habet aequalitatis rationem.,: 
ergo per R ordinata, eft ipfi A ^squalis. Qyae &c. 

Simili prorfus demonftratione oftendetur, quod ia, 
FO.n , ordinata per 2? , maior eft,quamquae per C: St 
vtralibetper 2?, & per C, minor , quam qus per A: St 
per A ordinata fcft maxima, & ipfi AR squalis. Que&c. 

Quare &c. 

% • 

• . ' ’ r Theor. 2. Prop.l. • ' 

I N fingulisformolae tabule, non primi, nec vltimi late- 
ris formis, ordinatarum maxima , minor eft, quam to- 
ta: St facit abfciftam , St refiduam , proportionales, vt nu- 
meri , a quibus ipfa forma denominatur : reliquarum verb 
ex vtralibct parte, propior maximg remotiore maior eft. 


Hy- 
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' Hypotk 

• * <• 

C £> 2 • F . 

— — — i — i — j — ■ .. i — i .— ' — >R 

. Eftobafis <v^R; in qua, finis abfcifiarum, A\ finis refi- 
duarum R: &eftoin tabula formo(a,non in primo, ncc in 
vltimo latere, forma omnes biterdae, quam denominant 
numeri 2,3, cuius chara&cr, FO.enri, &diuidatur AR 
in B, vtabfcifla AB, adreflduam BBjit proportionalis, 
ficut 2 ad 3 : fumanturque aliae abfciflae minores , quam-» 
BA, nempe DA, CA: & aliar refidu# minores, quam BR, 
nempe ER, FR. 

Dico in FO.etzr 3, ordinatam per 2 > minorem cflo, 
quam AR j & ordinatarum efle maximam: & ordinatam-» 
per D y maiorem dfe,quamqux per C: & ordinatam per 
E, maiorem, quam qua: per F. 

Demon flr. 

. c. f. Rationalis u, ad azrs, rationem habet compo- 
def.s.p. fitam ex rationibus, u ad ai, & « ad ry. ideft 
- compolitam ex duplicata u ad a, & ex triplicata 
u ad r. Eft autem AR ad AB, vt u ad a: & AR 
ad BR vt u ad r: & ad ordinatam per B, eft vt 
j tt ad en r$. Ergo AR ad ordinatam per By ha- 
j bet rationem compofitam ex rationibus , duplica- 
! ra AR ad AB, atque triplicata AR ad RB. Sed 
J AR ad AB, & AR ad RB, funt maioris inequa- 

litatis 
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litatis rationes, qua; tum multiplicata?, ttim compofit<r, fa- 
ciunt maioris inaequalitatis rationem . Qiare A\ maior 
eft , quam ordinata per B. Quod&c. 

Simili prorfusdemonftratione oftcndetur,quod 
ordinata per D ad csfR, habet rationem com- 
, pofitam ex duplicata AD ad AR y &cex triplicata 

p. p . DR ad AR. Ergo ex aequali , ordinata per D ad 
ordinatam per B y rationem habet compofitairu 
ex duplicata DA ad AB y & ex triplicata DR ad 
de fAA' RB. Sunt autem DA> AB y BR# RD, quatuor 
arithmetici difpofitae, quarum fecunda AB ad 
105. 5. tertiam BR eftvc 2 ad 3. Ergo duplicata ratio 
DA ad AB minor eft , quam triplicata BR ad 
p. RD. Habet autem fecunda poteftas DA ad fecun* 
dam kAB duplicatam rationem eius, quam ha- 
bet DA ad AB: & tertia poteftas BR ad tertiam 
RD triplicatam BR ad RD . Ergo fecunda po- 
teftas DA ad fecundam AB minor eft, quamvt 
9U 5 . tertia poteftas BR ad tertiam RD: ergoprodu- 
dus fub fecunda poteftate AD, &fub tertia DR, 
minor eft produdo,fub fecunda AB y & fub tertia 
8. 5. BR. Sed produdus fub fecunda poteftate <iAD, 
& fub tertia D2{ y ad produdam fub fecunda AB, 
& fub tertia BR, compotitam habet ex rationi- 
bus fecunda? poteftatis A& ad fecundam AB y & 
tertiae DR ad tertiam BR: nempe compofiram*, 
ex duplicata <AD ad AB, & triplicata D^ad 
. RBi 
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C : . D 


E F 

-1 — i iJR 


» » 

2%B: nempe eamdem quarti ordinara per D ad ordinatam 
per B . Ergo ( ordinaca per D, minor eft quam ordinata^ 
per B. Similiter oftendetur, quod & ordinata? per E, per 
C, per F, fingula? funt minores, quii m ordinata per E. 
Ergo ordinata per B cft maxima. Quod & c. 

Simili prorfus demonftratione oftendetur, quod 
ordinata per C ad ordinatam per 72, cft vtpro- 
1 du&usfub fecunda poteftate AC, & fub tertia 
. CJ{ , ad produdtum fublccunda AD, &fub tertia 
DR: & quod rationem habet compofiram cx ra- 
tionibus, duplicata CA ad AD, & triplicata C2{ 
a dRD. Sunt autem DA, AC, C2{, 2\D, quatuor 
~ arithmetice difpofita? quaium DA maior eft, 
quam AC: & funt duo numeri 2 ad $, vt AB ad 
B2{, maiorem fcilicet rationem habentes , quam 
107 . 5 . i-AD ad DR. Eigo maior cft DA ad AC dupli- 
2 . 3 . cata ratio, quam CR ad RD triplicata: & e con- 
ucrfo minor eft CA ad ^AD duplicata, quaitL. 

• 3 . p. . D^ad RC triplicata: & minor eft fecunda potc- 
ftas CA ad fecundam AD, quam vtpoteftas ter- 
9 i. 5 . tia D2{ ad tertiam 2{C: & minor eft productus fub 
fecunda poteftate AC, & fub tertia CR, quarru 
fub fecunda poteftate <-AP, & fub tertia D2{: & 


minor 
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minor eft ordinata per C, quam ordinata per D. Simi- 
liter oftendetur, quod ordinata per F, minor eftjquam or- 
dinata per E, Quod&c. r 
Quare Sic. 


* ... , _ .irikLt^PttyiZx^ 

F Orma: propofita; , in d$ta bafi, per datum pundum, 
ordinatam inuenire. 


- r f V '» , ' r r, r ", t - ' ' ' r 

l /. 1 1 ■ •- ' * ' J t - J- • , 4.. 

.*'! . . * > ■ •« • -“V .. ■ 't 

• *» * . . - « -i - * . < > 

.... 4 ‘ . 

‘ ’ * ' * l { .... _ .. . 

' .. \ Ji. * ■ .. . ' ; ' > 1.1 r. : ; 

!• ’*:•’» i fr .! \ \;'u : S. :.-SC*.Vi 'M •* YJj\ i 

• A • ’ J \ v, y 

* ■ * • / . «V m * » 1 . * ‘ k « ^ I 


/ * * I ** *• r 


Efto propofita FO. loairs, fuper data bafi AR, ia, 
qua datum pundum B 

Oportet per B ordinataminuenire . 

’ ’ T - ■ - Conjbr. ■ ; i 

Data A2{, datifque B\ y inueniatur reda #C, ad 
quam AR> rationem habet compofitam ex datis rationi- 
b us > A2{^zd AB duplicata, AR ad B2{ triplicata, & ex ra- 
tionefubdccupla :& collocetur BC perpcndiculariter ad 

ARm - i» ■ • . . t , 

% ^ *< » • » . Ji *«•»**■' , i * . , • ‘ 1 > » 

Dico 3C, efle ordinatam per B t in FO.ioair$. 

B b b De- 
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. i n— i ■ — ‘ 

■ i ; 

Demonflr. 

Ratio AR ad 2C, componitur ex rationibus AR ad 
ATI duplicata, c AR ad TiR triplicata , S £ cx fubdecupla: 
fed AR> eft u; A%, eft a; PRj eft r : Ergo AR ad 2?C 
ratio, componitur ex rationibus u ad a duplicata, u ad r 
triplicata, &cx fubdecupla:; fed ex ijfdem componitur u 
ad iocnri:cr%p AR ad $€eftvtw ad icxur^: Sed AR 
eft u: ergo #C, eft io* 2 rj: ergo 2?C eft ordinata per T>, 
in FO,ioair^ Quod&c. . - 

Quare &c. » i. t • * • 

•» »*f . i * 

' 1 ■ ‘ * . - - 

Probi ^ i. Prop. tyl k 

S Vper data bafi propofna? fOrmx primi vel vlcimi late- 
ns, per datum numerum diuifam partes arquales,tres 
figuras ex parallelogrammis defcnbere, infcriptam , ctr- 
cumfcriptam,&adfcriptam:& oftendere, quod inferipta 
&adrcriptafunta:qiiales: &qubd circumfcripta excedit 
infcriptam quantitate re&anguh fub maxima ordinata ,& 
fub vna lequaJmm bafis partium . 

• Hy- 
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Hypotk. 



■ • •• ; ''i 

Efto propofitas formx data bafis AB, diuifain datas 
partes «quales AC, CD, DB, 

Oportet deicribere infcriptam, circumfcriptam, & a d- 
Icriptam. * ' f 

Confhr. , *\ •. 

p. b. Aflumatur alterum extremorum 2, nempe 
j, h. B, per quod ordinata eft maxima : & inueniantur 
ordinatae per data punda C, D , re&« C£, 

Z)/^ 2(7: & compleantur parallelogramma £Z>, 
22, AE, CF , Z)(7. 

Dico infcriptam elfc ex DE, BF: circumfcriptam , ex 
AE, CF, T)G : adferiptam, ex AE, CF, vel ex DE, BF 
&adfcriptam infcript« «qualem cfle:& circumfcriptam 
excedere infcriptamquantitatere&anguli DG. 

■ • ' : . « : . .. 

!* 

B b b i Dc- 
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T>emonjk. 

p. h. Ordinatarum per omnia SD pun&a, maximi 
eft per S, minima per T>: ergo parallclogram- 
morum inter ordinatas per D> 8$ 2?, intra pro* 
- o pofitam formam iacentium, maximum eft 84 
incIudentiumformam,minimum eft QGi exce- 
dit autem DG y ipfu m)F%, fpatio FG. Similiter 
• j ’ bftendetur , parallelogrammum inter ordinatas 
per C, 84 D, infra propofitam formam iacentium, 
maximum efle DE\ 84 includentium formam, mi- 
nimum efle CF: excedit autem CF, ipfum D£, 
fpatio EF. Item quoniam CE, maxima eft or- 
dinatarum per omnia viCpun&ajper A vero nul- 
la eft ordinata : ergo parallclogammorum , inter 
ordinaram per C, & cius parallelam per A , inclu- 
dentium formam, minimum eft AE; nullum vero 
icf.iih eft, intra formam iacentium. Ergo infcnpta eft, 

er 
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[ cx DE,BF compofita:&circumfcripta,ex AE, 
EF, T>G coropofitat&cxceditcircurnfcriptain- 
fcriptam /patio cx AE , iTF, FC7 parallelogram- 
mfs compofito . Sed ex AE , F(7 compo* 

fitum fpatium parallelogrammo T)G eft aquale, 
ergo excedit circum/cripta infcriptam quantita- 
te DG. Et quoniam CE, DF, funtordinat? per 
c r • • ' diuifionum pun&a C, D quibus totidem adiacent 
parallelogramma , vel AE, CF, vd DE, BF. 
icf.tfb Ergo adfcriptaeft ex DE, BF, vci ex AE, CF. 
:r jfunt aurem AE, CF y ipfis DE, BF aqualia, cx 
j quibus componitur infcripta . Ergo adlcripta cft 
- - | aequalis infcriptae. Quae&c. 

Quare &c. 

Probi. 3. Prop. j. 

S Vperdatabafi propofitae formae non primi neque v!- 
timi lateris, per datum numerum diuifa in partes aqua- 
les; tres figuras cx parallelogrammis defcribere, infcri- 
ptam, circum fcriptam, & adfcriptam: Si oficndere , quod 
circumfcripta excedit adfcriptam, quantitate reftanguli 
. fub maxima ordinatarum, &fubvna aequalium bafis par- 
titim;&quod adferipta excedit infcriptam, non maiori 
quantitate. 

Hypoth. 

Efto propofkse formidata bafis AB, diuifa in datas 
partes aequales AC, CD , DE, EF, FB: & cito A, finis ab- 
fciffarum;& B, finis refiduarum. Opor- 
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Oportet defcribere infcriptam, circumfcriptatn > U 
adrcriptam . 

Alfumantur numeri denominantes formam, 
propofitam, fecundum quos diuidatur AB in par- 
tes proportionales in G y vtablcilTa AG, ad refi- 
duam GB , fic fe habeat, ficut denominantium,. 
*.h. numerorum prior ad pofteriorem . Conii at per 
3 . b. G pun&um , cflc maximam ordinatam . Inue- 
niantur per C, D> E , G, F } ordinatae CH, VI, 
j EKy GLy FM, & efto MFy minor, qudm EfC: 
! & compleantur parallelogramma AHy C/, T>K } 
j ELFy MB, HDy 1E, EM, KF. 

Dico inlcriptam efle ex HDy 1E, EM: circumlcriptam 
cx AH, ClyDKy ELFy MB: adlcripcam ex AHy CJ y DK y 
EMy vel ex HT> , 1E, KF, MB: & circumfcriptam ex- 
cedere adfcriptam, quantitate redanguli ELF : & adferi- 
pram excedere infcriptam non maiori, quam re&anguii 
ELF quantitate. 

Dc- 
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. * 'Vemonftr. 

p. h. Ordinatarum per omnia BF punSa, maxima 

eft per F , nulla per B: ergo mter ordinatam per 
F y & parallelam per B f minimum parallelogram- 
icfaib morum includentium formam eft MB, ideoque 
ad circumfcripcam pertinens figuram: nullum ve- 
ro eft intra formam iacentium. Item ordinatarum 
peromnia EF pun3a maxima eft per (7} &per 
F y minor, quam quar per E, eft minima; & inter 
ordinatas EK , FM minimum parallelogrammo- 
rum includentium formam, eft ELF, & intra.» 
formam iacentium maximum EM', ideoque ad 
circumfcriptam pertinet ELF', ad infcnptam ve- 
dcfaih ro EM . Similiter oftendetur, quod DK, ClyAH 
pertinent ad circumfcriptam; & HD, 1E 3d in- 
- (criptam. Quare inferipta eft ex HD y IE, EM: 

& circumfcripta AH, CI, DKy ELF y MB. Et 
quoniam CH y Dl y EK, FM funt ordinas , qui- 
bus adiacent parallelogramma AH y C /, DK, E. VI, 
def.^h } vd HD, JE, KF, MB: manifertum eftadfcri- , 
. : ptam ex AH, CI, DK, EM, vel ex HD, IE, KF, 

MB compolicam dTc. Excedit autem circum- 
fcripta adfcnpra n fpatijs, AH, HI, IK, & excef- 
fu ELF, fupra KF ; vel fpatijs KLM, MB: quas 
vtralibet funtasqualiavni redtangulo ELF :c\c<z- 
i djtergo circumfcripta adferiptan, quantitate rc- 
| ttanguli£LF. Adfcriptavero excedit inferi ptam 

fpa- 
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fpatijs AH y HI \ IK\ v el fpat j js KMyMB: qua: vtralibet non 
maiora funt re&angulo ELFx excedit ergo adfcripta ia* 
fcriptam,non maiori quantitate, quam fit ELF. Que&c. 

Quare &c. • 


Probi . 4 . Prop. 6. 

I Nuenire numerum, per quem propofita: forma: dat;u 
bafisdiuidatur, vtcircumfcripta , &infcripta iint pro- 
piores aequalitati, quam in data ratione inaequalitatis . 

Hypoth. 

Eftodatabafis B, dataque ratio maioris inaequalitatis 
c ad d. 


Oportet numerum inuenire,per quem cum diuifa fue- 
rit B, & figurae circumfcripra&infcripta defcriptse fue- 
rint, circumfcripta ad inferiptam, minor fir,qu^m vc e ad d. 

. Conflr, 

Aflumatur quilibet numerus, per quem diui- 
5. b. i datur B: & inferipta deferibatur figura E: &in- 
I ueniatur quantitas F> ad quam E, maior eft, 
2. b. quam vt c ad c — d . Aflignetur etiam, in ipfaS, 
h. pun^um: per quod maxima ordinatarum inue- 
niatur G: &ad G applicetur quantitas/*, vtfiat 
latitudo H: & fumatur iplius H multiplex ma- 

ior quam dupla B: &quotuplex cft L ad //, to- 
tus numerus efto M. 

Dico Al y efle numerum , per quem , cum diuifa fuerit 
B, figurae circumfcripta, & inferipta, fuerint deferiptx; 


cir- 
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eircumfcripta ad infcripcam minor eft, quam vt c sd d . 

Pr<epar. ' 

Qgotus eft .-V/, tota pars ipHus 55 acc pijtur 
y t fc. 2V. & diuifabafi per numerum M> iit inicripriL» 
figura Q, eircumfcripta adferipta S. 

\ . ; . . r Demonflr. r . ■ . . - 

2 . />. Quoniam 2 ? ad 5\T} eft vt /W advnitatem, vel 
vt L ad H\ permutando ‘B ad L, eft vt 5V ad 
/• Hi & a 2 ? ad L, vt iW ad 2/. Sed 255 ? minor 
eft, quam L: ergo 2 3V, minor eft, quam //: er- 
go 2 ( 75 V” re&angulum, minus eft re&angulo GH. 
fed re^angulum <7//, eft aequale ipfi fpatio Fi er- 
go iG'N y minuseft,quim F. Eteft E ad 2 < 7 $V, 
ratio maior, quam E ad F . Sed E ad F ratio, 
• * maioreft,quim c ad c-—d: ergo E ad 2 GN 
ratio,maiorel>,quamcadc — */.Eft autem R> ma- 
ior, quam E: ergo ^ad xGN ratio, maior eft, 
J- b - quam c ad c — d. Eft autem R — S, gqualis ipfi 
<73V: & S — non maior eft, quam iG*N: er- 
go R ad Qj maior eft, quam r ad c — d: 
3- 3 » ergo, per conuerftonem rationis, i? ad Qy m i- 
, nor eft, quam vt c ad d . Ergo M eft numerus 
per quem &c. Quod&c. 

Quare &c. t • .• . ’ , 

#* , * 

A Theor. ^. r J > rop. 7 . 

D/cripta> & forma, funt quafiarquales. 

C c c De- 
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Demon jlr . 

Nam data qualibet inaequalitatis ratione, po£ 
6. h . funt inueniri , circumfcripta fornne , Se infcripta.,, 
j. h . propiores gqualitatiieft autem vtralibet adfcripta. 
Se forma, minor , quam circumfcripta , Se maior, 
6-j . y. quam infcripta: ergo poteft inueniri adfcripta ad 
formam propior squalitati, quim in data qualibet 
def. j.j. inaequalitatis ratione . Quare adfcripta, Se forma, 
| funt quafi aequales. 

Theor. 4 . Prop . 

A Dfcripta cuiufque formae, ad formam in vertice for- 
mofae tabulae,eft vt a radice numero partium bafis, 
mafia homonyma, ad totam vnitatc plus ordinata , quam 
fit bafis tabulae fpeciofae, ad quam pertinet mafla. 

Hypeik. 

Sunto dua? formae, vna in vertice formofx 
4 tf.nh. j FO.u , quae clt quadratum^; altera FO.ioair^, 
fupcr eadem bali AR\ in qua finis abfcifFarum A y 
finis refiduarum R. Etefio AR diuifa in partes 
aequales, mediatibus $u&\sDyEyFyG y Hyk per qu# 
ordinatae fint,in altera forma, reto DKyEL>F M y 
HCh /P; & in quadrato, fint Z^, Ew y F5 y 
GT y HX y IT. & fint cstKy DL y EM y FN y GOy 
HP parallelogramma, ex quibus componitor ad- 
l fcnpta,qu 2 e vocetur S: St AQ y Dj*, ES, /f7", 
J GXy HTylB parallelogramma aequalia, mqu^dW 

uiditur 
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uiditur quadratum AB. Aflumatur etiam numerus/, par- 
rium aequalium ipfius ARi & a radice f, mafla O.ioair 
qua; ad quintam bafim pertinet fpeciofe tabulae: iumatur- 
que ab eadem radice t, tota fexta ; s6. 

' Dido AB ad £,iefle vt tt ad 0<i 0427-3, a radice t. 

Demonjlr. 

Quoniam ad DK y . rationem habet compofitam, 
ex duplicata <AR ad AD y ,8i ex triplicata AR ad RD y S& 
cxfubdecupla ; vid&icetproabfcifl*a vnitate**, compofi- 
tama: a ad #2 r M ex (3 ad /3, &exfubdecupla: ideft, 

Ccc 2 cani dem. 
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eamdem, quam ad ioair^, pro abfciflavni rate, fed 
^£)jid AK, eftvt ^ AR ad T>K: ergo AQ ad AK , eft vt 
r5 ad ic<* 2>'3 j pro abfcilfa vnirate . Similiter Z>^ad DL, 
eftvt 1 5 ad i oair$ pro abfcifTo binario : necnon fimilitcr 
pro reliquis abfciflls numeris. Sunt autem tot parallelo- 
gramma componentia afcriptam S , quot ordinata? per 
pun<fta D, E , F, G , Z/, /; totidemque , quot ipfa pun&a^.* 
& vnirate pauciores, quam numerus partium iplius ARj 
nempe totidem, quot funt eiufdem numeri t abfcifliones, 
& abfciflar. Ergo per homologiam , asquemultiphcato 
vtrimque antecedente per t, collc&ifqueconfequentibus, 
quadratum zAE, ad adfcriptam S , eft vt r,ad 0.ioair$. 
Quod &c. 

•Quare &c. ■ ■ ' 5 . 


■ Theor.yProp.y. 

F 'Orma omnes multipbe, ad formam omnes fimplas 
caldem proportionales, fuper eadem bafi iacentcm, 
citarquemultipla . • : 

ter l Ffypotb, \ t i ; l.i. 

Efto A forma ornhes duplae :&efto 2 forma omnes 
fimplse eaedem proportionales, fnpcr communi bafi ia- 
ccntcs. • ■ • • : 

Dico A ad 2? duplam cfle.. 

Demonjir, - 

| Diuifa enim communi bafi , per quemlibet nu«* 

iefaoh j mcium, in paites aquales, ordinate perpuncta di- 

- ’ > • uifio- 
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uifionum in A, dupla; funt ordinatarum per ea- 
dem pun 3 a in B, finguhefingularum :&adiaccn- 
; ' tiaparallelogramma, qua; adjeriptas componunt, 
dupla funt fingula finguJorum; & (imul omnia Q- 
dcfoib mul omnium: & adferipta A, adferipta; B eftdu- 
7. b. pia ; fed adferipra B quafi eft cqualis ad fuam for- 
ji. $. mani B: ergo adferipta A> quali eft dupla for- 
7. b. ma; fed forma A quafi eft aqualis adferipta 
A: & funt foi rra; A } B, quantitates determinate. 
5. Ergo c^ad B eft dupla. Quod &c. Quare &c. 

Tineor . 6. Prop. 1 o. 

O Mnes quadratura; fuper eadem bafi confti tuta*, funt 
inter fe aequales . 

' • TemonJIr. 

8. h. Nam adferipta cuiuslibet quadratura; , ad for- 
mam in vertice formofae tabula» iacentem , eft vt 
I quadratrix homonyma, ad totam vnirate plusor- 
I dinatam,quam in qua bafi eft quadratrix in fua ta- 
"i&. 3. I bularfed quadratrix ad huiufmodi totam, quafi 
eft aequalis: ergo adferipta quadratura?, ad for- 
mam in vertice formofe iacentem, quafi eft gqua- 
7 . b. lis : fed & ad fuam quadraturam quafi eft aequalis: 
53. 3. ergo quadratura ad formam in vertice formofe 
1 iacentem, eft a;qualis. Quare omnes quadratu- 
rae, cum eidem determinata forma; fint iequales, 
inter fe funt aquales. 
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35>o ELEMENTVM 

Tbeor.j. Prop. i j. 

I N vna quafque bafi tabulas fubquadraturarum , fubqua- 
draturae fune aequales: & fimul omnes, componunt 
quantitatem formas, in vertice formofas tabulae iacentis. 

Demonfk. ' - , 

Nam in vnaquaque bafi tabulas /ubquadraru- 
rarum,quadraturae funt aequemul tiplae. Sed aequa- 
les , ipfa? funt inter fe quadraturae : ergo aequales 
etiam funt inter fe fubquadraturas . 

Deinde in vnaquaque bafi tabulae fubquadra- 
turarum , quotupla eft quadratura vna vnius, toc 
funt fubquadraturaeiatquetotupla eft fumma om- 
nium fubquadraturarum, ad vnam tantum , quare 
fummaomnium fubquadraturarum, v ni quadra- 
ro,/;. | turas eft aequalis.- fed vnaquaslibct quadratura 
aequalis eft formae in vertice formofa: tabulae ia- 
centi . Quare in vnaquaque bafi tabulae fubqua- 
1 draturarum, fumma omnium, aequalis eft vnifor- 
| mas, in vertice formofae tabulse iacenti . 


I 


Porro in T alui a Formofa , in ipfus formis , procer ea , epu in 
epifola ad Excellenti [simum Cafsmum commemoraui ex meo 
hle lio 5Y cuarum Quadraturarum altainuem , duo , yiue hic pro 
coronide recenjelo : altas publicanda cum demonflratione , Ji De- 
us edum , (g/ ulteriorem fortunam concejferit . 

I r num de mixti lineis angulis , (f/ de comtius formarum 3 (ef 
de angulorum quanti tattlus ,uideljcct . 

. . . . . Se- 
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Secunda! bafis fecunda Si penultiau forma , eft binan- 
gula, cuius angulorum finus re&us duplus verli . tercije ve- 
ro, & quart$,ac reliquarum deinceps omnium baftum for- 
ma!, prima & vltima , lecund3 & penultima , fune vnicor- 
nes, & vnangube; quarum finus recfcus angulorum,ad ver- 
fum totuplus clt, quotus eft ordo balis : in tertia , triplus 
in quarta , quadruplus; in quinta quintuplus, &fic dein- 
ceps. reliqua? demum forma! omnes, funt bicornes. 

Alterfi de centris gr amatum bipartitum, citius- prima pars eft. 
Cuiufque formae in tabula formofa, rc&a Jmc 3 per- 
centrum grauitatis ordinata , facit partes bafis reciproce 
proportionalcs,abfciflam ad refiduam, ficut eius ordinum 
numeri in fua bafi a prima , & ab vltima . Exempli gratia. 
Forma! in quarta bafi , fecunda! trirultima! per centitmu 
ordinata, facit partesbafis, abfeiflam ad refiduam propor- 
tionales, vt 3 ad 2 , ordo trirultima! ad ordinem fecundx. 

Secunda pars efl. In vnaquaque form3 , linea ex cen- 
tro grauiratisduda ordinatim ad bafim,abafi, & centro 
finita, dicetur , Altitudo centralis. Itaque formarum in 
tabula formofa, centrales altitudines habent reciprocam-, 
rationem compoiitam ex rationibus numerorum, qui qua- 
draturas ex formis producunt ; cxdire&aiacentium inijfi- 
dem bafibus. Si lateribus tabula! quadraturarum, Si ex con- 
uerfa lacentiumin bafibus duplordinatis, 5: in lateribus 
vnitate nnnus, quim duplordinatis . Exempli gratia. Cen- 
tralis altitudo FO.a^n. forma! in Icxta bafi tertia! quintub 
timae, ad centralem altitudinem FO.a 3 r6 3 forma! in nona 

bafi 
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35 ?i ELIiMENTVM- 
bali feptima? quartukimae , rationem habet compoficam 
ex rationibus numerorum quadraturas producentium ex 
formis; cx ratione, inquam, 105, terti j quintultimi in fexta 
ba(i,ad 840/eptimum quartultimum in nona bafij&cx ra- 
tione 5 5 271 tredecimi feptimultimi in decima o&auiu 
bafi,ad 64 35, quintum nonultimum in duodecima bafi. 

Vel aluer. Altitudines centrales formarum in tabuhu 
formofaiacentium, rationem habent compofitam, tum cx 
ratione earumdem formarum conuerfa,tum etiam ex dire- 
&a aliarum in eadem tabula in bafibusduplordinatis , & in 
lateribus vnitate minus quam duplordinatis. Exempli 
gratia. Centralis altitudo FO.a^ji, ad centralem 
F 0 .air 6 y rationem habet compoiitam, ex 
rationibus, F 0 .air 6 > ad FO,a^rz>& 
FO.a%r^> ad F0a6rii. 

* 


DEO GRATIAS. 
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ad maiorem 

dei gloriam 

geometri/e speciosa 

ELEMENTA 
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De potepatibus , a radice binomia,# refidua. 

SECVNDVM 

De innumerabilibus numero fis progrefsionibus . 

tertivm 

‘ De quaji proportionibus . 

qvartvm 

De rationibus togarubmicis . 
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De propriis rationum logarilbmis • 

SEXTVM 

De innumerabilibus quadraturis . 
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Vidit Ouidius Montalbanus Philofophus Moralis, Mathe- 
maticus, & Iurifta: & vndequaq; fpeciofa, & digniflima 
luce publica inuenit hxc Elementa, &c. Pro Rcuerendifs. 
P. Inquifit. Bonon. 

Vidit D.Inuentius Tortus Cler. Rcg. S. Pauli, Poenic. pro 
IIluftrifs.&Reuercndifs.D.D. Hieronymo Boncompa- 
gno Archiep. Bonon. & Prine. 

Imprimatur. 

Fr. Gulielmus Fochus Inquificor Bonon. 



REGESTVM. 

abcdefgbik ABCDEFGH IKLMNOPQRST 
VXYZ. Aa Bb CcDd EeFfGg HhliKk LlMmNn 
OoPpQqRrSsTr VuXxYyZz. AaaBbbCcc. 
Omnes funtdnerniones, prsecer k,qua:elhernio,8< e, qua 
ell fcmifol. 
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AmpIifsimo,Sc Integerrimo Viro 

D. FERDINANDO RIARIO, 

Marchioni Caftilionis Orcise , Patricio Veneto, 
Senatori Bononienfi, Antiquiori, & Benemerico 
Patri Pacrix; PETRVS MENGOLVS Felicitatem. 

WWTTTVTVT 

Eque Speciofie Geometri^ 
pulchritudini, neque tui 
Nominis claritati, quid- 
quam appofitum exiftimo. Vir Am- 
plifsimej quod lftud, in illius fronto 
pradulgcat . Ipfx fatis amabiles litte- 
rarum cultoribus vifse funt, vtraquo 
Geometria, Archimedis antiqua, & 
Indiuifibilium noua Bonauentura: 
Cauallerij Prxceptoris mei , necnon 
& Viettje Algebra : quarum, non ex 
confufione , aut mixtione, fed con- 

iun<fc;s 
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iunCtis perfectionibus , noua quae- 
dan-^Sc propria laboris noftri fpecies, 
nemini poterit difplicere. Tua: vero 
Ipledor gloriae. Mathematicas quan- 
tafcunque longe praetergreditur lu- 
cubrationes : &c quacunque versum 
prudentia regit fortunam, praeclarif- 
fimos diffundit radios; tuaque dome- 
ftica fincerae infinuat virtutis exem- 
pla. Inter qu^fingulare illud, ad bo- 
nas artes promouendas, tua: officium 
eft prouidcntiae; fua cuique ftudiaj 
confilio partiri,munificentia inftrue- 
re, augere fauoribus, & auCtoritate 
ad Magifterij decus, 6c perfeCtio- 
nem perducere. Id quod ego exper- 
tus hucufque fum abadolefcetia,tuae 

alumnus 

Digitized by GooglJ 


alumnus protectionis. Namtefua- 
fore primum, deinde (poft Caualle- 
rium defunCtum) etiam praeceptore, 
fcholalticus Mathematicus} te Ve- 
xillifero,profeflor publicus Arithme- 
tices, ante lauream } & pofl: lauream, 
te noftri Archigjmnafi; modera- 
tore, ad nouam vfque cathedra Me- 
chanicarum eueCtus : litterariam di- 
gnitatem, & fortunas omnes, tuis de- 
beo beneficijs . Hanc itaque meam 
Geometriam, grati erga te animi 
perpetuum ftatuo monimentuim: 
tuorumque in me munerum aliqua- 
lem cenfum, in illius oblatione re- 
pedo. Feliciori longe fucceilu,quam 
cum ali js pleraque feriptoribus con- 

tingit» 
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tingit, furdis vota numinibus nuncu- 
pa re:tabellafque appendcrejquarum 
dij fui ne quidem titulos intelligant. 
-T ibi vni, me ipfum totum , volunta- 
te pariter, & intelle&u deditum,cre- 
ditumquedeuincio: qui fi forte flu- 
dijs Geometria: quidquam adiece- 
ro, propofito conueniens titulo , no* 
uum videlicet, atque fpeciofunu 
tuam poftulo,& expe&o,nofl:rorum 
elementorum, benigna in fufceptio- 
nc, fententiam. Vale. Bononiat 
IX. Kal. Ianuarias MDCLX. 
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-.: •• Le&ori Elementario. 

— - - ! « : 

Ibi hunc librum fcripfi , Le&or , & Scho- 
laris beneuole : ideoquc nihil alienum., 
fumpfi , praeterquam cx prioribus nouem 
Elementis Euclidis . V t huius libri benefi- 
cio vtaris, tradam breuiter , fex faciliorau 
quaedam mathemata,fingula pro fingulisclcmentis,per 
quae poflis,le&os quofquc titulos propolitionum,numero- 
(is exemplis confirmare, noftrafque demonftrationes , ari- 
thmeticae artis certitudine, praeuenirc . 

Caput Primum . 

Primum eft, pro primo elemento: conftru&io potcfta- 
tum cuiuslibet numeri binotnij, vel refidui . E fi autem cu- 
iusque numeri prima poteftasjipfc numerusrfecunda vero, 
cft eiufdem numeri per fc lpfum multiplicationis produ- 
ctos , quae dicitur, quadratus : tertia , eft produ&us primae 
poteftatis in fecundam, quae dicitur, cubus: quarta, eft pro- 
du&us prima; poteftatis in tertiam , quae dicitur , quadro- 
quadratus: quinta, eft produCtos primae poteftatis in quar- 
tam: & fic deinceps in infinitum . 

Potcftates numerorum, vfque ad decimam, 84 vfque ad 
poteilatesdenarij, fcquens exhibet tabella. 

b 
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Numerorum Potejlates. 


Prima 

Secunda 

Tertia 

Quarta 

Quinta 

2 

4 

8 

16 

3 * 

3 

9 


81 

243 

4 

15 

54 

255 

1024 

5 

*5 ’ 

•125 

52 J 

3125 

6 

3 * 

215 

1295 

777 * 

7 

49 

343 

. 2401 

15807 

8 

54 

5 1 2 

4095 

32758 

. 5 ? 

8i 

729 

5561 

59049 

IO 

100 

1000 

IOOOO 

IOOOOO | 


Numerorum Potejlates , 



Sexta 

Septima 

Ottaua 

2 

54 

' 128 

25 6 

3 

729 

2187 

6561 

4 

•i 4095 

I6384 

*5 5 3 * 

5 

15525 

78125 

390625 | 

7 

46555 

279936 

1679*1* 

7 

• H 7*49 

823543 

1 5764801 

8 

262144 

2097152 

16777216 

9 

531441 

4782969 

43046721 

10 

IOOOOOO 

looooooo 

1 00000000 
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No- 
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Numerorum 


Poteflates. 


a 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

9 

io 


Nona 

' Decima 

512 

' 1024 

19583 • 

5 9°49 

252144 

1048575 

I 953 I 25 

9755525 

10077595 

50455175 

40353507 

282^75 249 

134217728 

1073741824 

387420489 

3485784401 

IOOOOOOOOO 

I oooocooooo 


Porro cum Francifco Viettce, alijfque placuerit Ana- 
Jyftis, indeterminatum quemque determinabilem nume- 
rum, ciulque priorem poteftatcm, cuiufpiam fimplicis lit- 
terae charactere figniheare: placuit eonlequcncer,indeter- 
minatasdetcrminabilcs eiuidem numeri poteftates alias, 
eiufdem litterae charadere figniheare, numeris dextror- 
fum adferiptis, indicantibus,quota quaque fit potelias. vt 
exempli gratia, cum indeterminati numeri determinabilis 
primapotcftas fuerit notata charadere littere r; fecunda 
pote(hs,charaderefigmficabitur tz, tertia poteftas,cha~ 
radere ty y quarta, 1 43 quinta, ty. & lic deinceps . cljitl. 
vero determinatus fuerit littera r, valor ternarius, 3: tunc 
determinatus erit charaderis tz, valor 9; charaderis r 3 , 
valor 27; charaderis /4, valor 815 charaderis f 5 , valor 
243 i&fic deinceps. b 2 Pla- 
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Placuit edam duorum indeterminatorum determinabi- 
lium numerorum poteftatibus inuicem multiplicatis, pro- 
du&os, pariter indeterminatos & determinabiles nume- 
ros, ijfdcm cbaraderibusproduccntiu fignificare deinceps 
confcripds, vt cx multiplicatione a per r, producum ar; 
&cx multiplicatione a i per r, producum 42 r,&ex mul- 
tiplicatione a per r2, produ&um an. 

Quibus charadenbus a Vietta, Herigonio, Beugrand 
penes Cauallerium ,vfitatis, conuenientia nos adinueni- 
mus nomina . Nam produ&um ar> ex multiplicationo 
primarum poteftatum 4, & r, vocamus, Vniprimam: & 
produ&um 42 r, cx multiplicatione fccund* poteftatis 4 , 
perprimam r, vocamus, Biprimam: producum vero arz } 
ex multiplicatione prima» a , per fecundam r, vocamus, 
Vnifecundam:& 43 r, producum tertiae 4, perprimam r, 
vocamus, Triprimam: & 421-2, fecundse 4, per fecun- 
dam r, Bifccundam :& ar$ y primit4, per tertiam r,Vni- 
tertiam: item 44»-, Quadriprimam: 43 r2, Trifecundam: 
42» 3, Bitcrtiam: arq y Vmquartam. &fic rei, quas 
4 5 »-,Quintiprimam. 4 3 >-4, T riquartam. 

4^2, Quadrifecundam . 4ir5 , Biquintarm 

43 r$ , Tritertiam . ar 6 y Vmlextam. 

air 4, Btquartam . 47 r, Septimi primam. 

ar 5 , Vniquintaro. a 6 n y Scxtifecundam. 

a 6 r y Scxtiprimam. 4 5 r 3 , Quintitertiam . 

45r2,Quinrifccundam. a^r^. y Quadriquartam . 

441-3, Quadntcrtiam. 43 r 5 ,Tiiqmntam . 

42 r<f, 
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4 tr 6 , Btfcxtam. 

4r7,VnifeptimaiTi. 
atir, Octaurprimam. 

*jr 2 ,Scpr j m i fecundam. 

*6r3,Sextiferriam. 

45r4,Quintiquarcam. 

44r5,Quadriquintam. 
a$r6, Trifexram. 

42r7,Bifcprimam. 
ar 8, Vnio&auam. 

Quare fi litterx a , taxatus fuerit valor 3, &Iitterg r, 
valor 2; ent chara&ris ar vniprima?, valor 6 } productus 
multiplicationis 3 per 2: erit deinde chara&erisrf2, valor 
2; & characteris <i2r b prini*, valor 1 8: item characteris 
n, valor erit 45 &chara&eris ari vnifecunda.’, valor 12: 
&fic deinceps. . 

Itaque iicut Euclides in 2. 8. numerofam triangula- 
rem tabulam inftituit proportionalium ab vnitate , datif- 
que minimis a numeris, datam inter fe rationem haben- 
tibus: itacadem methodo, placuit litteratam triangularem 
tabulam difponere proportionalium characterum, a data 
vnitate , propofitilquc duobus indeterminatis determiua- 
b libus numerisjindererminatam inter le rationem haben- 
tibus. Pio charaCtere autem vnitatis, litteram u colloca- 
uimus, in vertice ti iangularis tabula*, & pro in determina- 
tis determinabilibus numeris, duas litteras a , & r. 

Ta- 


Noniprimam. . 
atiriy OCtauifecundam. 
47r3,Septimitertiam. 
a 6 r$ y Scxtiquartam. 
45r5,Quintiquintam. 
aqr 6 > Quadrifextam. 
<*3r7, Triseptimam. 
42 r 8 , Bioctauam . 
ar$ y Vninonam. 
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Tabula autem proportionalium, eftqu^e Tcquitur, a vertice vfque ad decimam extenfa 
bafim , in qua vndecim cenfentur proportionalcs,ineademrationc a ad r. 
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Placuit demum ijfdem Analyftis,ex numero indetermi- 
nato, Si determinabili (fiue poteftate , flue ex poteftatibus 
produ&o)&ex determinato numero, per multiplicatio- 
nem fa&um producum indeterminatum pariter atque de- 
tenninabilem, eodem producentis chara&ere fignificari, 
prafciipto numero multiplicationis, vt jair } triplum pro- 
dudum fub fecunda poteftate numeri a, & fub prima nu- 
meri r; vel triplam biprimam : & i o<*2r$, decuplum pro- 
du&um fub fecunda poteftate numeri a , & fub tertia nu- 
meri r; vel decuplam bitertiam. & fic de reliquis . 

Praeter tabulam proportionalium pr*di&am , oportet 
aliam tabulam triangularem habere in promptu , quarru 
Analyfbe vocant, multiplicium tabulam; in qua vnitaces in 
vertice ordinantur, & in lateribus; in area vero numeri, 
quorum vnifquifque inferioris bafis numerus , duoru, (ibi, 
quafi cornua fronti, adiacentium fuperioris bafis numero- 
rum eft aggregatum; vt ex ipfius tabui* patebit ledura; 
quam exponimus extenfam, a vertice vfque ad decimam* 
bafim. 
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E fto litterae 4, valor 2., 
littera? r, valor 3. 
idcoquechara&eris 4-*r, valor j. 
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Secunda poteftas & 



44: 

15 
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6azn: 

2 16 

4 ar l\ 
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Quarta poteftas a 5: 625 

Refiduus dicitur numerus, qui duorum inaequalium nu- 
merorum, relinquitur, a rnaiore, minore fubtra&o $ a qui- 
bus denominatur, vt numerus binarius, tunc reliduus dice- 

d tur 
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tur, cum a quinario, ternario dempto 0-di^s fuerit ; & a 
quinario atque ternario denominatus . .Chara&erem au- 
tem refidui numeri, placuit, ex characteribus totius & ab- 
kifli denotari,» quibus-denominatur, lineola , interuenien- 
tc, qua: fignum eft fubtraftionis pofterioris characteris a 
priore, vt 5 — 3, valet perinde atque 2. Similiter fi duo 
numeri, a quibus refiduus denominatur, fuerint indeter- 
minati, t maior, a minor, refiduus charaCtere fignificabitur 
ex vtrifquer — a. 

- Itaque ficut t— a, prima fuijpfius poteftas , fit ex nomi- 
nibus r, 4 , in prima bafi tabula: nominum iacentibus; ita 
fecunda poteftas eiufdem refidui t — 4, fit ex nominibus in 
iecunda bafi, alternatim additis, & fubtractis, /2 — 2 ta 
-+42; tertia, ex nominibus, in tertia bafi 1 3 — $t ia-* 3 tai 
— 43;quarta,ex nominibus, in quarta bafif4 — ^t$a-+6t2- 
ai — 4W3 -+44: & reliqua: deinceps poteftates, fiunt fi- 
mihter ex nominibus, in rcliquisdcinceps bafibus iaccn- 
tihus. 

Huc pariter innumerabilia pertinent huiufmodi theore- 
mata . Si a toto quodam maiore numero , quifque minor 
ftumerus abfeifius fuerit : refidui fecunda poteftas relin- 
qui rur, cx fecunda poteftate totius ; dempto duplo produ- 
co fub toto bi abfcifto, idcll, dempta dupla vniprima ; ad- 
dita fecunda poteftate abfcifli: tertia poteftas refidui , re- 
linquitur, ex tertia poteftate totius; dempto triplo produ- 
co fub fccundapcteftate totius& fub prima abfci(Ti,ideft 
dempta tripla biprima; addito triplo producto fub prima 

totius 
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totius & fub fecunda abfcifli, ideft addita tripla vnilecun- 
daj dempta tertia poteftate abfeiffi : quarta relidui , relin- 
quitur, ex quarta totius; dempto quadruplo produ&o fub 
tertia totius, & fub prima abfeiffi, ideft, dempti quadrupla 
triprimaj addito fcxcuplo produco fub fecundis potefta- 
tibus totius & abfcifTi , ideft, addita fexcupla bifccunda^ 
dempto quadruplo produco fub prima totius , & fub ter- 
tia abfciffi,ideftdemptaquadruplavnitertia; addita quarta 
ablciffi . aliaque fimilia , quorum pneftat characteres ocu- 
lis intueri, quam voces legere . 

'Totejlates refidui t — 4 . 

Prima t — a. 

Secunda 1 2 — ita-+ai. 

Tertia /3 — 3 /24-+ 3 /42— 43. 

Quarta /4 — ^t^a-+6tiaz — 4/43 -+44. 

Quinta 1 5 — 5 /44-+ 1 or 3 a 2 — 1 o / 2 a 3 -+ 5 /44—4 5 . 

Sexta t6 — 5/54-+ 1 y^az — 20 /343 -+ 15/244 — 5/45 
-*a6. 

Septima /7 — 7 / 54 -+ 21/542 — 35/443 ■+ 35/344 
— 2 itiay -*yta6 — 47. 

Ottaua t 8 -8 tya-+z8t6a2 — 5 5/5 43 -+70/444—5 5/3 45 
-+28/245 — 8/47~+48. 

Nona t9 — pr 84 -*- 3 ^742—84^43-+ 125/544 — 1 25 - 
. /445-1-84/345 — 3 5/247 -+51/48—49. 

Deama tio — 10/94-+45/842 — 120/743 -+210/544 
— 25 2/5 45 -+210/445 — 1 20/347-+45/248 — 10/49 

-+4 i 0« — -• — * 

d s * Qua; 
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Quae fimilitcr demonftrabuntur facile per. indu&io- 
nem, determinato cuiufque littera: valore . 


Efto litterae t , valor J * 

litterae 4 valor • 3 * 

ideoque cbara&eris t- 4 , valor 2. 


ti: 25 | 

42; 9 | 

34 

3 ° 

Secunda poteftas a 2: 4 

zta: 3 0 

n: 125 

3/2 a: 225 

3M2: 135 

43: 27 
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25 

Similibus exemplis poteft confirroari,tota conftru&io- 
nis poteftatum ars, d binomijs, & rdiduis: quam pro 
quantitatibus omnifariam, in primo noftro elemento ple- 
nius oftendimus . 

Caput 2. 

Secundum, pro fecundo cftelementoimulrifamm pro- 
greffiuorum regulares co)ic 3 ioncs,- in quibus precipua^ 
noftri inuenti pars eft . Accipiatur quilibet numerus , cu- 
ius abfeindantur ordinarim vnitas, binarius, ternarius, & 
deinceps quicunque numeri poflunt abfcindi,vt vel nume- 
rus, vel faltem vnitas relinquatur: &relidui vfque advni- 
tatem, totidem faluentur, quot abfeifli, finguli relidui e re- 
gione fuorum abfcinbrum . 

Placuit autem acceptum numerum vocare quantita- 
tem totam, &fignificare littera ti eiufque poteftatcs vo- 
caretotasj t2, totam fecundam; t$, totam tertiam; rq. 
totam quartam; & fic deinceps, placuit etiam acceptos ab- 
fcilTos vocare quantitates abfcilTas, & fignificare littera a: 
item abfcinbrum poteftates, vocare abfciflas; ai, abfeif- 
fam fecundam; 43, abfeiffam tertiam; 44, abicilfam quar- 
tam^ deinceps: refiduos quoque placuic vocare, quanti- 
tates reliduas, & fignificare littera r: item refiduorum po- 
teftates,vocarereiiduas;r2, refiduam fecundam; r^, re- 
fiduam tertiam ; r4, refiduam quartam ;& deinceps, de- 
nique fub poteftatibus cuiufque abfciflfx, & fuae refidute, 
placuit produ&os denominare vt fupra, ar vniprimas, 
air biprimas, ar 2 vnifecundas, 43 r triprimas, air 2 bi- 
/ , ' fecun- 
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fecundas, ar$ vnitertias, & fic deinceps. 

Sed ccce tabula, in qua cuiufque numeri ab vnitato 
vfque primum ad 7. deinde vfque ad 1 o. pro vnaqualibet 
abfcifla, fcripta eft e regione refidua, & abfcifTa fecun- 
da, &vniprima, & refidua fecunda, & abfcifTa tertia, & 
biprima , & vnifecunda , & refidua tertia , & fic deinceps 
vfque ad proportionales in decima bafi tabuke propor- 
tionalium iacentes. 
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His paratis,cxperire,fivera funt, quas proponimus 
theoremata , fub 5 . a. exempli gratia, tertium . 

0.6a t: af 3 — gt 2 -+t. 

ideii, maiti ex omnibus fexcuplis abfciflis fecun lis cuiufq; 
tots,elt aequalis duplae totae tertia: , dempta tripla tota fe- 
cunda , audita ipfa tota . 

Nora, quod interpungo colon (:) nobis vfuuenit ad fi- 
gniheandatn squalitatem . 
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Efto tota 
ideoque 

4 

ti: 

ty- 

0,ai: 

« 7 
49 
345 
9 i 

% m% * 

2(3: 

686 


t: 

7 * 


2 t3-+t: 

69 3 

- 

—3ti: 

*47 . 


0. 6ai: 

:V 54 <? 

j 

Item quartum 0 . 6 ar: t$ — t : 

. ■ 


ideft,maflaex omnibus fcxcuplis vniprimiscuiufquetotar, 
eft arqualis tot$ tertia:, dempta ipfa tota . 

Etto tota t: p 
ideoquc t$: 729 

O.ar: 120 


*y 7 2 9 

9 . . 

0.6 ar . 720 

Item decimumfcxtum 

O.^zoasr^; ^ 7 -+ 7 / 5 — 10 ;. 

Erto 
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- vy-^w ‘39007000 
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— 1. i' 1 

6 o) ' jOOD^pOO 

7 ) < 5 ooii 5 , ; 

Oa ? n : 71445 

— . I „.. H ■■■ ... »1 I. ■■ ■ ■ ! I U II I ■ 

Similiter alia fub eadem 5 . i. atque fub alijs eiufdenu 
elementi propolitiombus theoremata facile poteris pro- 
bare, ope tabularum praecedentium . 

Sed ne quidquam tibi defit , accipe , pro huius capitis 
coronide, tabellam fpcciofam, expenlam,vfque ad deci- 
mam bafim. Vocamus autem fpcciem vnamquamlibet 
mafiam, in qua colliguntur cuiufque totse, omnes, ciufdeoi 
appellationis proportionales, pro fingulis ablciffiombus 
acceptae: & ex Ipcciebus ordinaram tabulam triangularem 
fimilem tabula? proportionalium , fpeciofam nuncupa- 
mus. . 
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Tertium pro tertio elemento , eft qusedam animaduer- 
fio indeterminatarum determinabilium rationumiquarum 
te iam habere conceptum, facile demonftro 3 yt interim* 
animaduertas. 1 v* . : . . ; . 

Cum (cripfero O.a, ftatim ex praecedenti capite habes 
maffam ex omnibus abfcifTis: led quota fit haec mafia,non- 
dum habes, nifi fcriplero, cuius numeri fit mafia. Quod 
fiaflignauero O.a, numeri t mafiam efie; neque fic habes, 
quota fir, nifi fimul aflignauero, quotus efi numerus, valor 
littera’ t. Neque fi affignauero 0.a , cius numeri mafiam* 
efie , cuius ti eft fecunda potcftas: neque fi 0.a, mafiam 
eius numeri dixero, cuius £3 cfi: tertia potefias; nifi aut 
littera? t, autchara&eris £2, vel £3, quotus valor fit, cer- 
to certius afftgnauero . Similiter cum Icripfero O.r , ha* 
bes mafiam ex omnibus retidu:s: fed quantitatem eius non * 
habes. Cum vero licentiam dedero, vt quotum quemque 
littera? t Valorem taxes 3 tuque huiufmodi vius licentia di- 
xeris, r valere quinario: fiatim profero atfignabis SiO.a, 
valere 103 & 1 2, valeic 25; & £3, valere 1253 SzO.r, 
valere 1 03 & determinatae littera? £, determinatas efio 
quantitates 0.4, O.r, 12, £3, Quare data licentia ante- 
quam vius fueris, habebas profe&d O.a , O.r, £2, £3 , quan- 
titates indeterminatas determinabiles . 

Rurfim cum Icnpfero duas ciufdem numeri Mafias 
O.a, & O.r , efie aequales; aut mafiam O.a, ad ti — t dimi- 
diadfcj neque tamen aff.gnaucro, quotus littera? t fit va- 

1 lor; 
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lor; dederimque aflignandi licentiam : antequam vtaris li- 
centia, profero habes determinatam efle rationem dimi- 
diam, indeterminata? quantitatis 0 .a, ad indeterminatam 
quantitatem *2— t. Qua? quidem theoremata interime 
mihi credis ante demonftrationem , ex indu&ione exem- 
plorum ; atque ita ex determinatione : fed cum in fecundo 
elemento demoftrauerojtunc citra omnem indu&ionem, 
& ante determinationem valoris littera r, indubitanter 
-vtraque afleuerabis. Habes ergo inter indeterminatas 
quantitates , determinatas rationes . 

Sed fi qua?fiero, quaenam fit ratio MaflkO.rf, cuiufpiam 
numeri f, ad f2j aut Mafl.se O.ia , ad /2; aut Mallie CU, 
ad r; aut maflae 0 .a> ad t$: ad has profero interroga- 
tiones , data licentia vfus, cum taxaueris littera? t valorem, 
tunc determinatam aflignabis rationem j led non eamdem 
femper, ad eamdem quseftionem , Siquidem litteram r, 
taxaueris valere 3; pro ratione O.a , ad tz, relpondebis, 
3 ad 9: qui fi taxaueris litteram t valere 4; ad eamdem 
quieftionem relpondebis 6 ad 16: qu;e non eft eademu 
ratio 3 ad 9. item pro alijs valoribus, aliam relpondebis 
rationem. Itaque data licentia taxandi litteram f, ante- 
quam taxaueris , habes rationem 0 .a ad tz indetermina- 
tam determinabilem. 

Interim notandum efl, poffibiles refponfiones ad qua:- 
ftionempropofitam,pio varijs littera t valoribus, ordi- 
natrn fernper maioribus; varias, & femper ordinatim ma- 
iores efle : dimidia quidem ratione femper minores ; ad 

ipfam 
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ip&tn vcrd dimidiam (emper propius accedentes. 

Pro litterar t valore | O.a ad 1 1 
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Quod fi propofita? qu^ftioni potuerit, pro quodarru 
valore alfignabili refponderi ratio propior dimidiae, quirn 
alia qucxhber; dicetur ipfa indeterminata ratio 0.a ad t », 
quali dimidia. 

Similiter O.ia ad ti, ratio eft indeterminata deter- 
minabilis. nam 
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Pro litterae t valore 

| O.ia 

ad 11 

2 

3 

4 

2 

5 

12 

4 

9 

16 

J t . 1 • . 4 . . l 

20 


v s .• *’ u'. 

6 

30 

3* 

7 

4 2 

4? 


Digitized by C 




Pro litterae t valore 
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atque ita femper minoris inaequalitatis eft ratio : fed eo 
femper maior, quo pro maiore littera: t valore, aflignatur. 
Quae ratio indeterminata determinabilis; fi fuerit afligna- 
bilis propior aequalitati, quam data quaelibet inaequalitas; 
dicetur ratio 0 . 2 a ad ti y quaft aequalitas. 
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cft ratio indeterminata determinabilis, pro maiore litte- 
ra r valore, femper maior, qua: fi fuerit alfignabilis maior, 
quam dataquadket; dicetur ratio 0 ,a ad t, quali infinita. 
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• Deniquepro litterae t valorc 

0.a ad t$ 
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eft indeterminata determinabilis, pro maiore littera t va- 
Jore, femper minor ; quas fi fuerit aflignabilis minor, quam 
data qualibet; ditetur ratio O.a ad t$ , quafi nulla. 

; < * C*p. 4. 

; Quartum, «pro quarto elemento, eft- animaJuerfio def. 
io. lib. 5. Elem. Euci dcf.$. lib. 6. in quibus modus 
quantitatis rationum aflumitur; illi quidem fuperindu&us, 
fecundum queem maiores, vel minores rationes dicuntur, 
def . 8. lib. J. ledab illo long&alius; & fecundum quem-, 
propiores aequalitati, aut remotiores ab aequalitate ra- 
tiones «liamus. ; . : I : j: . . . 

Modum autem quantitatis, in vnoquoque genere, con- 
cipimus ex duobus, vno: fecundum quod res eiufdem ge- 
nens jnuicem iunt componibilcs , vt faciant eiufdemge- 

~ nens 
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neris aliam rem,ineiufdem modi comparatione grandio-^ 
rem „ altero; fecundum quod res eadem, fecum ipfa altera, 
compofita aliquoties, facit rem eiufdem genens, in ciu- 
fdem modi comparatione, «quetoties grandiorem . Sic 
calor calori adpofitus,focit calidum calidius: & calor fi- 
mul aliquoties iteratus, facit «quemultoties calidius Cali- 
dium. item lumen lumini adpolitum, facit luminofius 
fuminofumiidemque lumen fimul aliquoties iteratum, fa- 
cit «quemultoties luminofiusluminofum . 

, Similiter ratio in«qualitutis maioris, ali; maioris inae- 
qualitatis rationi adporita , componit rationem maioris 
m«qualiratis,& magis maioris in^qualitatis, idell magis 
ab «qualitate remotx y exdcf.y6. Et ratio maioris inaqua- 
litatis, fecum ipfa altera ,al quoties compofita, facit ra- 
tionem multo maioris inaequalitatis «quemultiplicatam, 
ideft «qucmulro remotiorem ab aequalitate, txdef.i o.j. 
Quare maioris inaequalitatis rationibus , conuemt modus 
quantitatis fecundum quem magis vel minus, maioris fune 
inaequalitatis, idelt, magis, vel minus ab «qualitate di- 
ftantes. 

Eodemque modo, ratio minoris. inaequalitatis , ali/ mi- 
nqtisinaeqoalitatis rationi .adpofita facit rationem mino- 
ris in«qualitari$,& magis ndnotis/naequaJitatis, jdeft re- 
nr otiorisab «qualitate *xdefa.6. Et ratio minoris in«- 
quakatis, letum ipfa altera , aliquoties compofita, facit 
ratienem multo minoris ira qualitatis ^quemultiplicatam, 
idtf aqun ukburactiom ab «qualitate, es def io. 5 . 

Quare 
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Quareminorisinsqualitatisrationibus, conuenit modus 
qaantitatis, fecundum quem magis, vel miniis minoris 
funt insqualitatis, ideft fecundum quem magis, vel miniis 
ab squalitate diftant . 

Porro quantum ad hunc modum attinet quantitatis, 
notandum eft, rationum quafi tria genera eflfe . Primuiru 
squalitatis, cui talis modus non conuenit, neque feorfim 
ipfi, neque fibi & alijs, tamquam vnius generis rationibus: 
nam squalitas squalitati adpofita , eamdem componit 
squalitatem; & maioris insqualitatis, vel minoris inae- 
qualitatis rationi adpofita, eamdem insqualitatis faricra- 
tionem.Secundu m, maioris infqualitatis.Tertium, minoris 
insqualitatis ; quibus tales modos conucnire fingulis de- 
monftrauimus : fed nonvtrifque,vt vni generi, nara ma- 
ioris insqualitatis, & minoris insqualitatis rationes ad- 
pofits, nec magis maioris, nec magis minoris insqualita- 
tiscomponunt rationes. 

Cap. 5. 

Quintum pro quinto elemento eft inquifitio quantita- 
tis qus cuiufque rationis non ex hypothcfi eft propria,fed 
naturalitei, & citra omnem hypothefim : altioris rationis, 
maior; deprelfioris, minor; squealts, eadem ; multiplica- 
ts, squcmultiplex; & fubmultiplicats, squefubmultiplex; 
qu3m logarithmnm vocamus; & nos in quinto elemento, 
diligenter; quantum potuimus, perfecuti , non hucufque 
quidem attigimus, tamen viam muemendi aperuimus. Id 
quod primum in ratione dupla, ita conabor explicare. 

Accipe 
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Accipe feriem infinitam omnium fra^ionum, in quibus 
vnitas,& omnes numeri denominant vnrtatemiquarum in 
chara&eribus,cum confueuerit numerator, fcnbi lupra de- 
nominatorem interueniente lineola, fic 


t x 
T J 


I f I T t f f 

f y r z r t 9 


t 

To 


I i t 

t r Tr t i* 


i 

14 


I T 

TY 1 Z 


&c. 


nos aliter, fcripfimus enim primum numeratorerrb, 
deinde ftatim adfcripfimus denominatorem mter paren- 
thefesclaufumsquod compofitioni tvpographycae lon- 
ge commodius cum fit, legioni etiam tum in latmo Termo- 
ne, tum in noltro Italico idiomate, magis conuenit . 


i(i)>i(2),i(3),i(4),i(5),i(<J),i(7),i( 8 )>K9),i(io), 
I(u),i(i2),i(i3),i(i4),i(i5),i(i6), &c. 

Et in accepta ferie Tume terminos, duplam habentes ra- 
tionem, fimplos, dimidios, Tubtriplos, Tubquadi uplos, 
alioTque Tubmultiplos deinceps . Et inter extremos , ac- 
cipe in eadem Teri e medios quofq je, quorum & maioris 
extremi fumma dicetur hyperloganthmus , eo quod Tu- 
pcretlogarithmumj corumdem vero mediorum, & mi- 
noris extremi Tumma, dicetur hypoiogarithmus; co quod 
itiperctur alogaritbmo. 

itaque dupla? rationis hyperlogarithmi Tunt, qui Te- 
quuntur: primus inter finplos& maximos ; & reliqui 
deinceps ordinaum inter minores, & Tubmultiplos. 


»(«)• 
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i (0 i( 3 ). 

i(j) iC4) i(l). • . 

i(4) i(5) i(0 i(7). 

: *(5) i(0 1(7) i<0 1(9). 

& reliqui in infinitum: quorum inter fimploh ypcrlogari- 
thmus eft maximus, & reliqui deinceps ordinarim mi- 


nores . 

Item duplae rationis hypologarithmi funt qui fequun- 
tur primus inter fimplos , & maximos, & deinceps reliqui 
1(0. 

1(3) i( 4 > 

1(4) 1(5) i( 0 * 

1(5) 1(0 j(7) *(0* 

*(0 i( 7 ) *(0 1(9) 1(10). 

&in infinitum:quorum inter fimplos hypologarithmus eft 
minimus, & reliqui deinceps ordinatim funt maiores • 

Eft autem aflignatorum quotcunque minimus hyper- 
logarithmorum, maior quam maximus hypolcgarithtnc- 
rum: & differentia aequalis minimo aflumptorum extre- 
morum rationis duplse.cum autem poflit afiumi minor ex- 
tremus, quam data quaelibet quantitasjpoffunt confequen- 
Cer aflumi termini duplam inter fe rationem habentes,quo- 
rum hypcrloganthmi, & hypologarithmi differentia mi - 
nor, quam data quaelibet quantitas, vnde hyperlogari- 
thmus , & hypologarithmus, quafi funt aquales . 

Porrdlogarithmusilla eft quantitas , ad, quam tendunt 

k hvpcr- 
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hyperlogarithmi, cum femper deinceps minuuntur , & ad 
quam tendunt hypologarithmi , cum femper deinceps au- 
gentur ; omni minor hyperlogarithmo , & omni maior 
hypologarithmo . 

Similiter, fefquialtera» rationis hyperlogarithmi & hy- 
pologarithmi funt,quifequuntar: &vrrorumquc primus 
eft inter fimplos, & maximos j reliqui vero deinceps ordi- 
narim inter minores, &fubmultiplos. 

Hyperlogarithmi. 


1 ( 2 ). 

1(4) I( 5 > 

J (7) *(8). 

1(8) 1(9) 1(10) 1(11). 

1(10) l(n) 1(12) 1(13) 1(14). 

& deinceps ali/ in infinitum . 

Hypologarithmi. 

J(3). 

1(5) i(5). 

i(7) 1(8) i(9). 

1(9) 1(10) i(ii) 1(12). 

i(ri) 1(12) 1(13) 1(14) 1(15). 

& reliqui deinceps in infinitum. 

Similiter ahus cuiulquc rationis hyperlogarithmi , & 
hypologarithmi funtaffignabiles , quorum omnium quan- 
titas intermedia eiufdem rationis di logarithmus . fcthaec 
cfi fuce cuiufquerationis quantitas naturalis, &carumdem, 
vel axjucalcarum rationum eadem quantitas, fecundum* 

altitu- 
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altitudinis &deprcflionis modum in procedenti capite fii- 
fius declaratum . 

Deinde altiorum ratiortumfunt maiores logarithmi ,& 
deprefliorum minores, quod ideo patet, quia altiorishy- 
pei logarithmi rationis , hyperlogarithmos continent de- 
prcffiorisi&hypoJogarithmi continent hypologanthmos. 
Nam exempli gratia hypcrlogarithnn funt rationum 
triplae i & fefquialtcro 

i(0 1(1). 

1(1) i(j) 1(4) »(?)• 1(4) *( 5 ). 

I(i) 1(4) '( 5 ) »(f) 1(7) 1(8). I(< 5 ) 1(7) 1(8). 

quorum tripla? atrioris hyperlogarithmi continent fefqui- 
altero deprefliorishypcrioganthmos. 

Item hypologarirhmi funt carumdcm rationuiru 
triplo & fefquialtero 

»(0 « 0 > «(j). 

1(3) 1(4) 1 ( 5 ) !(«)• «( 5 ) l(«). 

>(4) 1(5) I(«) 1(7) 1(8) 1(9). 1(7) 1(8) 1(9). 

quorum hypologarithmi triplo continent hypologari- 
thmos felquialteio. 

Vnde patet etiam, quod compofiro rationis logari- 
thmus , elt aggregatus componentium legat irlimotum^: 
nam & hyperloganthmi duplo, &iefquialtcro, hyper- 
logarithmos triplae componunt} & hypologarithim,hy- 
poiogatitUmos.* 

k 2 Hyper- 
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Hyperlogarithmi. 

Dupli- Sefquialterx . 

1(1). 1(2). 

1(1) 1(3). .1(4) i(5). 

i(3) 1(4) i(5)- «(«) i(7) »(8). 

1(4) 1(5) >(«) i(7)- »( 8 ) "(») ‘(*°) »(“). 

Hypologarithmi. 

Dupli Sefquialterx. 

1(1). ■ ' i(3> 

i(3) »(4> ‘(5) 

1(4) 1(5) i(5). 1(7) 1(8) 1(9). 

i(5) i(«) i(7) 1(8). i(9) 1(10) 1(11) !(«*)• 

Sed SI duplicati ratiomsduplus tft logarithmus: nani, 
duplicata dupli rationis, nempe quadrupli hyperloga- 
rithmi ex binis dupli rationis hypcrlogariihrois aggre- 
gatis fiunt. 

Hyperlogarithmi quadrupli 
ex dupla:, & dupli hypcrlogarithmis. 

1(1). i(i) 1(3). ‘ 

1(2) 1(3)- *(4) t(5) «(«) «(?)• 

i(3) 1(4) i(3)- i(<0 i(7) i(8) '(9) 1(10)1(11). 

Hypologarithmi quadrupli 
cx duplx, & dupli hypologarithmis. 

1(2)- i(3) i(4). 

1(3) i(4). i(j)i(«)i(7) !(«)- 

1(4) 1(5) <(«)• i(7) 1(8) 1(9) i(io) i(u) i(ti) 

Si- 
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Similiter multiplicacat.cuiufque rationis atquemultiplex 
deprehenditur logarithmusj quia quafi xquemultipli fune 
hypciIogarithmi,&quafi ?quemultipli funt hypologari- 
thmi . Et e conucrfb fubmultiplicacat deprehenditur lub- 
multiplex logarithmus . 

* 

P P SN T> / X. 

C Vm haec fcriberem , mihi contigit re&um tramitem 
inuenire , ad perfequendos omnium numerofarum 
ratiouumlogarithmos. Oportet autem ciufdem ab ini- 
tio prppo(itae feriei fra&ionum terminos afiumere, ali- 
quotenosa primo, finguios, binos,ternos, quaternos, qui- 
nos, & deinceps. Porro ex totenis collcdas quantitates 
voco prologarithmos, & totenorum feriem , voco fcricm 
proioganthmorum. 

Elto autem feries fingulorum A\ fei ies prologarithmo- 
rum ex binis 2: feries proioganthmorum ex ternis C: 
item ex quaternw D : item ex quinis E: Si deinceps alia% 
Deinde feries oidinctur excefluum , primi prologai ithmi 
fcrici #, fupra primum feriei Si fecundi, fupra fecun- 

dumi&tcrtij, lupra tertium 5 8ific deinceps in infinitum; 
omnium huiulmodi excefluum fumma , cft loganthmus 
rationis duplat . Nam primus exceflus, eft hypoiogari- 
thmus inter maximos terminos ratione dupla? :Jumma ex 
primo & fecundo, cft hypologarithmus, inter fubduplos 
maximorum: iuoimacx primo fecundo & temo, cft hy- 

k i pQ' 
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garithmusrprimi vero & fecundi exceflfuum fum ma,eft hy- 
pologarirhmus inter fubduplo*maxiraorurn: primi fecun- 
di &cortij fummaexccfruum,eft hypologarithmus inter 
iubtriplos j&lic deinceps. . ' - > 

r:i. i ri. . Si * . : , C*p. 6 . - .« 

Sextum & vltimum, pro fexto eft elemento : numerofa 
duarum propoGcionum quinti depsenti rodu#io , quarum 
eftvfia infignis in fexto r . ... . 

t : ? * ': • [ /i r Prttna, <ju<c t.ft P 9 < 5 * ..‘i .. . , 

Quatuor harmonice dtfpofitarum quantitatum ^ fi pri* 
ma maxima;eft omnium, logarithmus , rationis prima? ad 
fecundam,ad logarithouina jrationis terti? ad quartam,mi- 
nor eft , quam vt prima ad tertiam y maior , quam vt, fecun- 
da ad quartam. 

Sint quantitates numerofas inuicem rationes habentes, 
harmonici difpolicae 1(4) 1 (5 ^ \ 1 ,8; 1 (9) quarum ma- 
xima ir.4). 

Dico logarithmum rationis 1(4) ad 1(5) ad logari- 
thmum rationis 1(8) ad f 9), minore.n e(Tc, quam vc 
1(4) ad i(% j maiorem verOjquiinvvt i(5 )-ad 1(9;. ideft 
Dico logarithmum rationis j ad 4 ad logarithmum-» 
rationis 9 ad 8, miQorem^fle,quam vt 8 ad 4; maiorem 
vero, quam vt 9 ad 5. ideft » 

Dico rationem 5 ad 4, ad rationem 9 ad 8, Iogari- 
thmicfc minorem e(Te, quam vr A ad 45 maiorem' vero 
loganthmic^quam vt 9 ad s- ideft 

Dico rationem j ad 4 quadruplicatam, depreffiorem 

• • » / vil«* 
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efle ratione 9 ad 8 o&uplicara: & 5 ad 4 quintuplica- 

tam altiorem efle ratione 9 ad 8 nonuplicata. 

Etquiaambse rationes 5 ad 4, & 9 ad 8, (une maioris 
inaequalitatis : inter quas depreflioresaltioribus funt mi- 
nores . Dico 5 ad 4 quadruplicatam minorem efle ra- 
tione 9 ad 8 o&uplicata:& 5 ad 4 quintupheatam , ma- 
iorem efle ratione 9 ad 8 nonuplicata . ideft 

Dico poteflates quartani 5 ad quartam 4,; minorem* 
efle quam vt o&aua 9 ad o&auam 8; quintam vero 5 ad 
quintam 4, maiorem quam vtnona9 ad nonam 8. ideft 
Dico produ&os fub potcftatibus, fub quarta 5, 81 
odaua 8, minorem, quam fub quarta 4, Se o&aua 9: fed 
fub quinta $, & nona 8, maiorem, quam fub quinta 4, & 
nona 9. 

Poteflates, 

Qu3rn 5 525 

Oyftaua 8 15777215 


83885080 

3355443 » 

100552295 


10485559900 

1 


pu*r- 
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Quarta 4 

O&aua 9 430457*1 




158280325 • 
2 i 5 i 33 ^°J 
85093442 



1 1019950575 

Quinta 

5 

3115 

Nona 

8 

134217728 



571088540 

3« 843545« 

154317718 

402553184 



41 943 ° 4 00000 

Quinta 

4 

, 1024 

Nona 

> 9 

387410489 



154958195^ 

774840978 

387420489 


196 718580735 
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S eam da , qu.e e/i ioo. 5. 

Qnatuor arithmetice difpolitorum numerorum , ratio 
primi ad fecundum toruplicata, quotus eft primus, maior 
eft ratione terti; ad quartum totuplicata, quotus eft quar- 
tus : ratio vero primi ad fecundum totuplicata , quotus eft 
fecundus, minor eft, quam terti; ad quartum totuplicata, 
quotus eft tertius. 

Sint quatuor arithmetice difpofiti numeri 8,5,7, 4 * 
Dico rationem 8 ad 5 o&uplicatam, maiorem efle ra- 
tione 7 ad 4 quadruplicata ; & rationem 8 ad 5 quin- 
tuplicatam, minorem fepruplicata 7 ad 4. ideft 

Dico poteftates o&auam 8 ad o&auam 5, maiorem 
efle , quam quarta 7 ad quartam 4: quintam 8 ad quin- 
tam 5, minorem, quam feptima 7 ad feprimam 4. ideft 
Dico produclosfub poteftatibus,fub o&aua 8, & quar- 
ta 4, maiorem cflc,quam fub o&aua 5, & quarta 7: & 
fub quinta 8, & feptima 4, minorem, quamftib quinta 5, 
Sdcptima 7. 

Poteftates. 

Ochua 8 107772 1 6 

Quarta 4 256* 


1 00663 296 
83880080 
3 3 5 5443 - 


42<?4<?<5'72p<5‘ 
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O&aua 5 « 390*25 

Quarta 7 2401 

* • ~~ 39061 5 

15*2500 
781250 

937890*25 ( 

Quinta 8 327*8 

Septima 4 1*384' 


131072 
2*2144 
98304 
1 9*608 
32768 


53*870912 

Poteftates. 

Quinta 5 $125 

Septima 7 823543 


41 17715 
1*4708* 
8 zjJ 4 j 
1470619 


* 57 JS 7 i 875 - 
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Errata, 

In Prxfatione praecedenti 
Par . lin. ' coL 

5 2 7 * 

8 x 

9 I 


•v - 


w fc 


1*4.015 

£215 
49 


Corrige, 


r 


I 


»73375 

17548 

343 


In Opere fequenci . 


‘ lin. 

5 10 


54 15 

l5 

107 27 

208 $ 


bafibus, quae 

quoties 

quoties 

fupra lineolam . 
infra lineolam 


bafibus, quaelibet quan- 
.titas fuerit fumma* 
duarum, qua: 
quotus 
quotus 

ante parenthe/es 
inter parenthefes. 


% •* 

SOLI DEO GLORIA. 
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